Domini Marchionis Hospitalii Opus expecto, sed a Te, Lipsien-
sibus credo pundinis, demum habebo. Nunc vale et literis de-
properatis.ignosce.

Hauoverae 6. Octobr. 1696,

XXXVIL
Joh. Bernoulli an Leibniz,
tinatum judiciom ; non

Non est eur Te moveat Hugenii
emendanda sunt, quae ipsi
1,

Wismaricusis quidam I transicns promisi, se. mil
od Manuseriptum Hug auctione ipsins
,m...., cum Newtoni Traclatu, cui manuscripto titulus esset New-
Errores. Quod si obtinuero, Tibi, si illud desiderss,
mmml,‘ curabo, aut si o erit_prolixum, principaliora mit-
tam excerpta.

Quod ad Halos et Gallos scripseris propter problema meum,
gratias nekenium , ut
prorogationem termi in isi, Te monente,
m fecerit. Scire percuperem, quid Fraler meud do ho pro-
ate statuat, et an ilud solverit. Domi i
quid in Actis inserendum a

ot
nupero Junio exhibitis ; gratum essel
id sit. - Addit Dn. Menckenius se hactenus neque ab ipso, negue
ab alio problematis solutionem  accepi il atti
simis Tuis, an penullimas weas acceperis, per quas Tibi misersm
solutionem aecquati rentialis a Fratre propositae, el quo-
modo Tibi satisfoceri
Miror Dn. Tschirnhausium diu haesisse in solvendo exemplo,
quod ipsi pro instantia proposueras, cum tamen olim Parisiis ego
semihora, postquam illud mibi proposuisset Dn. Marehio Hospita-
lius, eodem praesente, quadraturam principalem caeterasque pos-

roulli Compla

superficierum Convidearum ot Sphae-
roidearum.  Act. Erudit, 10

sibiles ex sola analysi determinaverim, idque sine interventu Lu-
nalae Hippoeratis, de qua ne cogitabam g

o plane nullum locum o~
utpote in quibus, praeter unicum lp.nlmm quadrabile, nul-
Jum aliud esse demonstvo.  EX sic jum excogitavi instantias, quas
excogitari posse dicis

awimadverti ego locum in Epistolis Cartesii, ubi Ferma-
tum de_curvs ills, quae ex relatione pusctonum i curv deter-
minantur, aliquid habere di i id mibi invotuisset, procul du-
bio mentionem  injecissem, coque m.,.,. quod, ut ais, Cartesius
in responsione et o aligerit, unde ipsivs methodi infrmias
luculentius constitisset.
ari, é Tua quondam cogitata de bisce per
alits determinandam relinquo, memet ips

Curvae, quam
0 vondum satis appli-

cui; si non aequationem fi saltem sey pro illa me exhi-
bere posse puto.
Cum Te co negotiis obrutum videam, quae impedi

puncto € eductaram; determinanda est curva Dd
Cd normalis. ~ Positis coordinatis A D,

a quan
woris caleuli gratia talis, ut
sen o Jam ex puncto
lige DE paralielam 1 A,

curvae quaesitae D) ductam
(uae secet assumtam Logarithmicam in £, ex quo si ducatur EF,

it AF Logaril s EF sen DB sen v Nune ob
normalitatem n:l ad CD erit generaliter dx . —dv BD . BG,

“bperpendicularem cursse D, ieogue BG ==Y iyt g

‘em ex proprietate Logarithmicarum subtangens Logarithmicae CE
* subtangentem Logarithmicae CD, id est CA ad BG, ut AF ad
AB, quod hane suppeditat propositionem a = 4
labetur axdx = — yly.dy. Potest autem, si m
Tum quae olim inter nos ageban
Modum ; — yly dy = — yly. dy

Iy .x, unde

i
yly.dy summari hune in
frydly + Jaydy (quia




aly = %!) sumtis taque summis per partes, erit

= 4yyly + fayy, el per consequens == jaxx, id est x =

—,— sequationem percurrentem, sit b m-
merus ipsius a, sen 1b = a, tane erit 2yyly=yylb— 2xxbb,
adeoque 19 = S0 h9Y= 265 yel etiam besyt

tionales; atque adeo ipsam normalem transire per centrum gravi-
talis, si puncta in ralione quam exhibet differentialis aequatio,
onerata intelligantur. Quae Du. Facius et ego dedimus, non nisi
initia quaedam fuere. n meo id peculiare est, quod ex ipsa ten-
sionis sew compositionis motunm natura deduxi transitum per een-
wravitatis.  Vellem autem bane motwum rationem hue ap)
cari, vemque ad fila deduci posse, tune quoque cum ad emissarum
ex focis versus punctum curvae potentias ascenditur, ut scilicet
smus ille elegans Mechanicae et Caleuli continuaretur,

Si limitatio mea non_displicet, pro legitima
valebit, circulum, ellipses aliasque curvas in se redewntes nullum-
que punctum reflexus habentes, neque rectificari neque quadrari
posse indefinite.  Plura scribendi impraesentiaram Tuse praeter
solitum steriles non suggerunt oceasionem. Misce igitur, Vale et
fave ete.

Groningae 27. Ociobr. 1696.

XXXV
Leibniz an Joh, Bernoulli,

Literas ad Dn. Mekenium Tuss rite curavi.  Si quid ips
siguificas novum i ropublica lileraria, fac quaeso ul mec a me

rae Hugenii in opus Newloni rogoque
obtinere potes, totum mili cures deseribi. L hos et cae-
teros pro me sumtus reddam lubens merito.

Patabam me in respondendo etiam illa Tua attigisse, in quibus
problema solveras a Duo. Fratre Tuo propositum. Non est quod

i enim credidi, quod mibi facile
negotium magnum facessere posse,
idque statim significaveram,

Aceepi libram D Marchionis Hospitalii et prima quaque die
ipsi gratias agam. Multa illic pracelara reperio, etsi nondum licuerit
meditari attentius.  Pulcherrima inprimis ratio est, qua ex focis de-
terminal tangentes , dum obsersat punctorum, in quibus e
assumtus secal rectas ex focis ad curvae punctum ductas, distan-
tias @ normali ad curvam esse ipsis rectarum differentii

prima_editi
bindicaveram per

r
Ipse D, Tschirnhaus corvexit s
secunda editione Medicinae mentis, sed quac eshibet theore-
mata nullo mo ecedunt ad pulchritudinem et generalitatem Me-
Interim ipse nuper inspecto Domini Marchio-
t, tametsi parum temporis. sibi
in mundinis superfuerit ad cjos lectionem, credere tamen pauea in
o fore, quae sibi ota. Nee dubito, quin  inspeserit,
quse hoe negotium concernunt, quod ipsum  potissinum  tangit
Quodsi haee jam tam noverat, vellem in Operis sui editione no-
vissima non dissimulasset rem tam utilem et elegantem,
Mitto hic ex Actis Lipsiensibus mensis Octobris, quae D,
Frater Tuus de superficiebus Conoeidum hi nondum v
Vit respondere iis, quae in Actis ad me pertinentia disit; fuciam
tamen pri eaque occasione etiam candori Tuo atque in-
ventis, quanquam non necessarium, testimonium perhibebo,
Transscribo lie verba Formatii, in appendice ad Epistolam
Mersenni, quae est 67 in Tomo Tertio Cartosianorum. Je puis,
t-il, donner la resolution de cette question: Trouver autant de
vlignes courbes quon voudra, en chacune desquelles prenant tels
wombres des points quon voudra, tous ces points ensemble pro-
wiuisent un méme effet,
Non invenio Cartesium , Mersenno haee mittenti 'SP
- — respondentem,
Fac quaeso ut sciam quis ille Wismariensis. quorsum ieri,
et nostris sese studiis cum successu applicuerit, ut Tuse lit~
terae innuere videntur,




Gratias ago pro Tua communicatione lineae ad Logarithmicss
Fateor me ita distractam , ut tala atten-
tare vix amplius ausim; nolim tamen hoc ita accipias, quasi co
practestn velim me, si potuissem aggredi, statim fuisse praesi-
tarum.

«

summam harmonicorum nondum wili satisfeci, et vereor
ne sim deceptus.  Interim circa_cognata proponam quae olim in
mentem venere, ubi et judiciom Tuum et auxiliom desidero. Quae-
vitur summa horum numerorum 4+ § + § + ifg ete. Fingo esse

g ghe ghipigb a

cialem hjus : ‘T + ‘i + li +4 "‘_‘ ete, = y, cum scilicet

fitx=1 Quod si ergo semper |..m- powset v, Daberstar
H] "

Ergo fit 5+ +—+—m —4}:

p— 1
log T, sen-0% = 30 4 xt 4220 ele. =

casum 5]

summa  qua

seu y =

/‘/l‘ dxdx. Tes ergo pendet a quadratura figurae Logs-
vithmicae, quae datur, Eademque methodus ad alia id genus por-
vigitur, ad quae non alius facile aditus patet. Quare cogita quaeso
de perfectione et prosecutione.
De Te iteram Berolini
apertum apud Halenses
1

. et aditum_ adiuc
superesse de Te exi-
deliberare

uirere? praesertim si Lip-
e Vile et fave ete.

Dabam Ihmwvrne & Novembr. 1696.

P erit instantia eurvae ordinariae, in qua Do
Tochiruhusii excosati non habest lcum. Mok m abqus pre-
yclocidissegmenti tribuere

escieras me esse.  Multi sunt
auni, quod curavi inseri Diario Parisino.  Nownihil adbuc serupull
mibi subest circa demonsirationem irrectificabiitatis ovalium pun-
rentium , de quo alias amplius; Dune enim ten-
pore meditandi excludor.

XXXIX.
Leibuiz an Joh. Bernoulli,

Literis ad Te dimissis mox in me

om venit oportere, ul

la. quam aequalem fo-

de qua agebatur, infinita est. Re ergo resumta, vidj

¢ 1 413

sie pnudmlum, T+ 1-+’.‘2 + 53- +7 + ete. = dy. Unde
s

-+ +‘ +5 + ete.

log d
i ergo dy = PEL__xdx

X

ogl !xlx

Sed cam log T x sit infinitus, eo easu

quox = 1, uhm putavi commodins cedi posse, si ad
44§ o + ele. Nam reperio hac summa data,

summam § 4§+ o+ o+ elc, n.....m»...m.% 33—y tee

.
¥ gt ve =y, cmgue §F 4

a 3 -
= dy, e 3 ¥ 4 +3

3§ fe it log L x, utique patet fore dy =

seuy ‘/ + Reperio autem generaliter u:r/‘x' log T+xdx

) 2
= el "?+‘|:/H-"" et tamen singulari

naturae cautione accidit, ut in unico nostro casu res non succedat,
1

e o lor T tog 1+ xdx
Sobads

gl +xdx
Y

cum seilicet it ¢ =

infinita ; unde sul

Nondum hactenus oc mihi alia ratio quaesitam y inve-
niendi. - An aliunde pateat aditus, Tu optime dispeseris.

Si summa hace dividatar per x, et quod provenit rursus sum-
metur, prodit summa procedatur eodem
modo , prodit summa biquadraticorum, et ita porro. Habemus ergo
reductionem sericrum ad suas quadraturas: sed ipsae hoe loco
Auadraturae adhuc desiderantur. lnterim ipsam methodum aggre-

i series non displicitaram puta, cums saepe res ul quadatirs




Ex. causa series

1
T+e
ete. semper haberi potest, modo
od ex praccedentibus patet, quia it

e+t e+t ye+s
Bl T He+d et

wod semper haberi potest, exceplo casu quo e = 1, quanguam
promibe % in ho cau habebitoe, Tda ope _accedente.  Haee
paptim prioribus submittere volui, ne Tibi error calculi a me dor-
witante nescio quomodo  commissus frustra negotium facesseret.

quae in potestate sunt roduci possi

1
1+ riad 1 2T
e sit numerus major umum.

et

w
L a=tTxds = 1

"Dabam Hanoverse 9. Novembr. 1096.

P, 8. Com reperiam semper esse f 1TFx a0dx =

ITF"xe =14y,

WF T ITFx

hine patel potentias superiores veduci ad inferiores, 1 ad 11,
o ¢ sit aiemativus numerus, vel contra x¢~1 ad 3¢, i o sit wi-
. Unde pos-
ob. 0 vel in-

e Lol o
merus negativus; idemque est de 114 x" et 114 x
eri baec omnia, nisi obstarent illi casus, ul

sent habe
finitum evanescunt subsidia.

peciatim reperio 11 4x 14 :x =
e fiiExdxax— f1TF Fortasse si omnia ordine

Cxaminare liceret . lux aliqua affugeret.

XL
Joh, Bernoulli an Leibniz.

Utrasque Taas unio codemque cursore aceepi; in posterioribus
recte correxisti, quem i prioribus commiserns lapsum. ~ Olim eram,
Te non invito id dixerim, in similibus fere speculationibus : hanc
autem materiam jom a longo tempore deserui, wt pens exciderit,
quid super ¢ priestterim.  Adversaria mea discutions hoc repe-

-,

F
T, e sic ubique; em vero

v In ligperbas (B 7D ABCD. 3i AB = BC = b
B 280 bypr.

o byparb. ¢BEY o1 sic ubique: ert spatium ABLN = }
ST, o et | — 44§ fyote.
Practerea spativm ABLN erit duplum spati aBLn, ot per conse-
quens, quod probe notast, data summa { — -+ § — f st ha-
betur ctam suma |+ § + § + vl otc. Haee enim ilios. dupla
est. Quod s ultorins spatia BLME ot BLme applicentur ad BE
ot Be, prodibunt nova spatia pro cubis 4+ § + 14 -+ elc. o
P ita ro biquadratricis. - Quamvis
. possum tamen, non
g i s o descee i s dut s
rationem; sic series generalis polestatis numeri n est haec 1

1

e 45 et mliplestis wamerstoribus et denominator-
b e wmerun o denn, s g e 2,

9
r+;+—- + o et = 55 4 4'*0-

x(‘-+r+ —+—m ) Est ergo summa terminorum

erit

B+ e =g

i“"'"‘T-*F*F*T-“‘" ad summam  pariom 2-+%

gt gs e w2V 1 ad 1: et proinde '"+'l'+f (5
1
+ e o o ‘.mun'nli' 2. Hine patet

uod supra inmui (xisente selcet n = 2) suimmam {44444 4
ete. esse duplam summae | —§+§— & ete. Hine ctiam ultry
sequitur summam iicorum esse infinitam; est enim eo in
casu =1, et proinde 2% al 2°—2 ut 2 ad 0, id est, summa

}“+’+{ ele. infinities major est summa | 44 e,
quod hic nlnw dictum velim, ideo praecipue quod memini Fratrem
M ipsum longa et operosa via spodictice demonsirare. in;

iisse, po.q...m g0 antea illud apagogice demonstrassem, ut yi
s Pl ex -m Dissertationihus de Snvbn! J-m si fucimus

3
+..*m—.m =
n

3
,—.+._+“+m =5 +.




dn (JL gt g e+ ete ) Dabebitu raio, quam bt
)% stos omnes tertianos. Pari modo invenire
el suos terminos quortanos, el ita
. licet ignota, habet tamen partes
o Giveulus st Hyperhola sunt
nt tamen secori in ratione data, quod hic
mjucundum erit.

Quantum vero ad reductionem serierum ad quadraturas, vides
is ABLN et aBLu protuli, me jam
omnes quidem quadraturas facile ol
series ad quadraturas reducere artis
corum quae perseripsisti, ne-
o licuit, unum alteramve Tibi

series tota ad tern,
inter el

series revocantur, sed vicis
ediocris.  Ex oe

a, sed loga-
anmon series

harmonicorum , quae "
Ego exinde cogitare corpi,
onenn bis, ter, pluriesye rey
multiplicando vel dividendo per x, xx ete. prout res id
tandem reduci posset ad seriem identicam, unde prodiret aequatio
differentislis primi, secundi, altiorisve gradus, quac explicarel
summam serici. KU quidem spe concepta non omnino ex
nonnullis enim quas hic apponam, talis summandi modus com-

1 1
mode succedit ur summa hujus seriei %4—;—, + 190

1
1234
hane seriem esse nu
thodum it

ete. si unitas est logarithmus,

&

sed idem a priori per me-
Lationem esse casum specia-

)

o X
lom hujus speciei 54 =5 + ¢ Ty e =Y, quando

1 x p 3
ando seriem |+ + 13

dy
ole. = 5

17 Gui ablalo itague primo termino 4, provent
g | § ) x* “
sevis. identica 51 = + g

consequenter = v, ydx + dx, quae sequatio
ostendit y seu potius y+ 1 esse numerum ipsius & seu wnitatis.

[

o " A 1 1 1 1
e e b BF T RS RAE A

P & A 4 16
stqelens ol sherd R TTTH TN T
” N 1 1 1
Esto jam quacrends. sumwa hojus seriel 5 + 3= + 5
1 xx o x* i
a0 e M g taataae fe =1y ideoge

reae
tatmater

¥ transposito x, et divia aequa-

xx 14
=g twat

. &

iy
id est dy = yxdx+ xdx, quie sequatio (posito xx == 2) redu-

tione per x, habetur TF8 =0

citur ad praecedentem: quod eliam alia via invenitur faciendo
. i

» xx x* 1
e T R el R 7 e
2220 1 \ e
To e = gty b Ty e que series uiique si-

oilis est praccedenti. Quando vera denor
% numeris imparibus, aequatio prodit omnino

natores componuntur
versa ab illa prae-

1 1 1
cedenti, ut r - —— -
cedenty, ut 8 proponatur 4 (o o b i et pro
indeque fiat § 4 2% £ L
1Yyt t ras
"

. 4 "
tiatras e =g seu o

o
+ 775,577 e =y, babebitur haec aequatio dy = xydy+ ds,

quae cum st specialis casus aequationis 3 Pratre in Actis nuper
propositae el a Te et a me solutae, potest per nostras methodos
ulterius reduci ad aliam , evjus indeterminatae separari possunt,

Videamus jom quid proveniendum sit ex hac generali seris
.

1 1 1
T e S R ey Ll
telligo per a et b numeros quoscunque, ita ut a, a+ b, o+ 2b,
A+ 8D ete. faciant progressionem quamcunque arithmeticam) fi-
damus e L
toars tinebasm

ele. =

¥, unde :i




,.u- 1

xo#sb—1

Hin T e s
posito x9=1, et divisa aequatione per x*=1 erit ;r:ﬁ;—l"‘

" phitd| ¢
FI TR e 1 B gedhen g
gerit aequationem dy = yx'~1dx4x*=Vdx, quae sane ipsissima
est Fratris satis generaliter proposita; unde practer spem incidi in
modum »ulvzmh hane aequationem per seriem  simplicissimam,
quam forsan Frater non ita facile reperiret, i sollicitaretur pro-
priam suam sequationem vel saltem hanc per seriem solvere, St
miamus jim aliud exemplumn, ubi proveniat sequatio difloren

1 1
i""l v

secundi gradus.  Quaeritur summa hujus  seriei

It Corm ”“"""*u 11"*(‘” T
ew:-y,dnﬁ-nnmuhllul+n+

¥ mullplicstar per x et it § 4 2
e

ote. -

erentetur iterum et habebitar 14§+ 1 +
dxdy+xddy
T

3 ablato 1,
d_d!ﬂ.m, b4 2R x hog x' PN

quae mlncln dabit xddy = yds? 4 dxi- dnly |irn aequatione
quaesita, quae an ad aequationem differentialem primi  generis
possit. veduci, vellem ut dispiceres, Si quaeratur summa soriei

1 1 1 1 .
et TEw t rEa o obinebiar sequato di
:-mi:m tertii gradus; ponendo enim ;+ li-'! + T_;.‘ﬂ +
r‘r‘rn ete. =y, post allernatim institutas tres differentiatio-
08, Lotidemque multiplieationes per x, pervenitur ad seriem idei-
ticam , unde clicitur aequatio quaesita haee xxdYy = yd1 4 dx*
xdxddy +dx*dy. Atgue hoc ratione in altioribus gradibus
operari licet,

provenit tandem series. identica

| .

Mahta alia, quae olim cirea hane materiam observaveram,
omitto; lubet tamen attingere paucis aliud serierum genus, quod
ante decennium , ut puto, primus ego consideravi, quodque cum
Fratri aperuissem, protinus ipsi ansam dedit problemata solida ot
hypersolida, ope circini et normae construendi, per approximatio-
nem Geometricam.  Hujusmodi enim  serierum sumima vel potius
valor perpetuo aequatione algebraica finita exprimi potest, idque
codem fere modo, quo summas indaga-
nticam perveniatur.

provenit x4 #xx + 4= 14 V24y 1+ Y2 ele. ablito 1,

Nabotur sories identiea x4 — dx x4 3= Y24y 1 4y24+y 14

xx— %43 = 0: cujus proinde aequa-
tionis radix ostendet verum valorem seriei propositae. Ex hisce
pucis facile intelliguntur omuia, quao de construetione solidorum
problematum exhibuit Frater meus. Non dubito quin haec o Tibi
Jjom aliquando considerata fuerint, quamvis apud authores de serie-
bus tractantes hactenus tale quid non repererim. Hac methodo in-

et V2 V34 Y4 VE e, R +»Io+70 Ve

ele. = 3, aliaque il genus multa foveniri possunt, quse nemo
Te melius perscrulabitur.  Quod superest, vix putem alio odo
quam fecisti inveniri posse summam ser +i+i ety
e som o e preslotien i oty T s

cotur. Quod reperisti l'lql+ldn=——l-x"'ll+l"e+-1

o
/%ﬁdx, verum est. Do hoe autem, ni follor, jom tomi dge-
bamus, eum de exponentialiom seu percurrentiom Galeulo sermo-
Tes sereremus; interim non magis miror rem in nostro unico casu
o succedere, quam mirarer Hyperbolam communem o esse
GUdrabilem: eadem enini natarse cautions deeidit, uf éx infinitis




ann
Hyperboloidibus_haec sola_ quadraturam non admitat,
VTFR" x0dx, nescio cui prolisae quantitati ae-

In post-

serip
qualem; rogo ut revideas; forsan lapsus irrepsit; invenio  enim
R AT el

simplicius sie [ 1TFx" s0dx =

e+l
r% :;x dx. Speciatim Te reperisse  ais L!“x
(M) Fx "
-g ego vero reperio

T THy [Fx2
‘;‘,1"’&: 2ix— f TR e de e materia
laec. sufficiant impracsentiarum; plura tempus dabit.
g0, quod literas meas ad D, Menckenium rite eurs-

ipsi modum generalem Actis inserendum construendi
useunque figurae curvilineae in plano deseriptar
per approxim: wulla adibita expressione Ana-
Iytica; quem modum ob infinitatem adjungere volui seriei meae
universali pro quadraturis jom ante biennium in Actis propositae.
Ex quo Wismariensis iste, nowine Groningius, hine discessit,
wibil de eo ampline inaudivi: proeul dubio in patriam migravit: in
transitu hic s Doctorem Juris creari fecit.  Amator apparait stu-
joram nostrorum, videtur tamen historicam magis quam solidam
eoram habero notitiam; deerevit enim ut dixit, historiam edere
Cyeloidi mitationem alterius illiis Paschalii; quapropter no-
stra petiit inventa super ila. D omnibus loqui novit, sed sine
fundamentis. Sueciam, Daniam, Germaniam et laliam peragrant;
jam diu in patria officio quodam fungitur.

tetragonismum

tem ejus et forte
quas ipsi Parisiis comm
sto, fquo pollet, ingenio a
wua lingua mitide concinnaverit,

Mutilam  wisisti Ischediasma Fratris mei el sine figuris, unde
non_bene capio quid veli Gratias tamen ago. Dicit se jam diu

mr—

meditatum fuisse, sed contemsisse, quas ego dignatus sim publi-
care: interim cur jom ex destinato dignatur, quae olim contemse-
Fal, el eujus ego o misi in transitu occasione ita ferente mentio-
nem feci?  Certe wibil oliis, quod sibi non privs notum  put
suam tawen infirmitatens fegregie prodit cirea problema celerrimi
descensus per schedulam aliquam Dn. Marchioni cum Actis missam
el quam hoc ipso momento cum literis a Do, Marchione aceipio et
quidemipsum autographam, in cujus fine habentur hace verha:
ta videtur esse
ntersectione ho
um A transeuntis et alterius ree
ctam AB ad angulos rectos secanti
bene rem acu tetigit!  Audi et Marchionis verbn
fa

M, Leibnits

mettre dans le Journal du 19. Sepibr. Votre probleme de la

ourbe de la plas vite descente, il prolonge le temps que vous
hain

wits donné jusques a Pasques
probleme me paroist tres beau, ju
e voye pour y parvenie ele." et inferi

Je vous avoue que ce
je ne mimagine poi
wde erois pouvoir

¥OUS asseurer par avance, que nos Geometres ne sont pas en
ot de resoudre ces sortes de questions, jo ne doute pas que
1l m'a

WM. Votre frere ne &'y soit appliqué de toutes ses forces,
wenvoyé depuis peu les Actes de 1 parmi lesquels
i pelit papier, que jo vous envoye, vous

lant. de wen vien temoigner de me lo renvoyer aon Votre
‘.rlponm ele

Verba Fermatii, quae notas, latiori sensu intelligi possunt,
quam ut praecise ad eurvas meas applicen

En quandam instantiam contra Dn. Tsclirnhausii escusationem,
Sit (tg. 78) curva quaccunque ABC, quae secetur in puncto € a
recta AC faciente angulum semirectum CAE com axe AE. Ereeta
normali AF, ducatur et producatur applicata DBH secans A€ in
G, agaturque G¥ parallela ipsi A, secans curv;
sumatur BH aequal
nova eurva AT, cvjus spatium detes
st eurva ABC,

Practerea s
it tale, ut etiomsi inquadrabile, ab eo tamen possint
dlgebraice secari segmenta aequalia, vel in ratione data, qualis est




Cireulus Ellipsis vel Hyperbola (nescio an aliae curvae efiam
hac proprietate gaudeant) tune spatium indefinitum ADH erit qui-
dem inquadrabile, sed practer quadrabile AEL infinitas alias habet
pactes quadsabiles, et hoe est quod imposuit Dn. Tschirmhausio
animadvertenti id accidere in Lunula ad axem applicata, et per-

B solum sit. ndefiite inquadrabile, sed. elam s non posins
qualia, vel in data ratione
in plerisque curvis depen-
curilinei ) dieo , inquam,

det ab ipsa quadratara. indefivita spi
tune practer spatium AEL in curva AHI plane nullum aliud esse

aesertim si non cum detrimento hinc
, quanto hic fruor; si in antecessum
indicare. posses, quantum ibi sperandum essel, ut eo tuting deli-
berare possem, pergratum mili foret, Quod de excursione in oras
vestras ineunte vere suscipienda seribis, vix est ut quid promitiam,
nisi id fat feriis canicularibus: Lanto enim lemporis spatio absque
singulari Caratorum venia abesse non anderem.  Complicaturo hane
mibi affertur, nescio a quo nec per quem, novus (ractatulus Ber-

ibit: Considerationes secundae

utique persevero i
evocarer.  Notum est Til

cirea caleuli »
virum Nob, G. G. Leibuitium. A me impetrare
sum, ut illas legendo tempus perdam. Ex fortuita
pag. 7. 8. video camdem semper crambem recoquere el ei uiice stu-
dere, ut verborum Tuorum sensum detorqueal, Oportet, ut tan-
dem serio et rigide respondeas , ne iste Pan, Tibi Apoloni abstre-
pens, unum alterumve inveniat Mydam sinistre judicantem. Hisce
vale et favere perge.

XLIL
Leibniz an Joh. Bernoulll. *)

Vellem diligentiae saltem Tuse paria facere posse, quando
acumine per aelatem obluso aciem vigentis in Te animi sequare
non possum.  Sed weutrum licet, qued velim non ignavise aut
elism affectatae oceupationum venditolioni tribuas , sed necesitati.
Nam in minimis fere caleulis omnes pene passus cespito, quod
animus nimis in alia distractus ad haec morosiora non satis atien-
dit. Ui vero aerius ani tendere volo, ut errores caleuli
(ollantur aut caveantur, subito excitantur importunae illae phlogoses
caloresque.  Quam multa autem sint in quae distrahar, pene supra
fidem twam erit, Nam ut oflicii curas taceam, quae ad jura nostro-
rum Principum monumentaque et Historiam Brunsvicensem perti-
nent, ot res Ratisbonensis Diaetae, literasque subinde commutan-
das cum Ministris, quos Viewnae ot alibi habemus: el ul praeter-
eam quotidianum laborem digerendarum  Notitiaram Historiearum
ad nos spectantium, quarum gratia eruditam juvencm in - ausilinm
advocavi, et elaboranda subinde quacdam seripta, quibus justitiam
causae mostrae tweamur, volo aliqua tantum atlingere, quae extra
ordinem quotidie obseniunt. Seripsi hodie longissimam Epistolam
ad Viewm insignem, qui tractatus quosdam irenicos jussu Impera-
toris cum Theologis nosiris habitos el morte missi olim magnae
dignitatis viri inerruptos, Caesareis auspiciis resumere jussus sese
ad me convertit, quod seiret priora per meas manus ivisse. Nam
80 4 puero. controversias eum pontificiis tractavi ommibus pene
cum pulvisculo excussis. Scis quam multa egerim cum Pelissonio
et Episcopo Meldensi, ut facile imtegra volumina vel solis commu-
tatis do his robus literis conficerentur. Juvenis quacdam de ordi-
nanda emendandaque jurisprudentia in licem dederam, et promi-

uaestionum exigondi, Nunc sunt qui haec velut debita pene con-
Vieio eflagitant. Mague ne pereant quae fortasse non facile euitis
10 mentem venivent, vetera subinde recogito et nova addo, ut De-
—

*) Lelbniz hst auf dem Entwurf dieses Briefes bemerkt: nicht

bgungen; dies bozioht sich indess nur auf den ersten Theil, der seie
o4 interessanten Inhalts wegen hier eine Stelle finden g,
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asdam atque Elementa, perpetui juris formem; quibus
a",‘,‘,‘,nn:' ;‘,‘:umm v selectiora I::'mrninl ex Pandectis, libro
ugeo ot quo Deseio an quisquam alins ad Mathermaticam nervosia-
# accedat,  Porro ne me rerum llll")ll’ll:: Medi nf:lv:\-
tos, seito non exiguam me partem hujus aestatis
',';,‘,”,,“;,_",:;w’: Mereurio Helmontio consumsisse, quamaquam il
mallet de rebus philosophicis sermones caedere.  Interim mnc ali-
ot viri doeth @ me vellent expiseari arcana ejus, quod e fam
m usum nossent; cum tamen ego multa non sim
percepi nolim spargere. invito amico.
princeps es Beliio foemina ,quas illam  aliquot. menses nobiscum
fuisse intellexit, cum secretorum quorundam nolitiam hine petissels
ad me quasl CONSeinm it est, dicentique ex eomm me sss i
mero i poFom tribunt secretis, non_creditur, Practereadoi
abe opifc: i om tertiumdniese. Mackinge Arithmeticae exem-
Pl elaborat.  Puto Te aliqu
ity yltiplicationes et
x:,,,:‘.: ': operi haculis pariter ot Logarithmis provsus diverso.
Vigint quattor fre anni sunt, quod inveni et primarudimenta
Angliean Societati, mox et Gallieae: monstravi. ~ Hugevius - Arnol-
Parisiis. videant, aliquoties quaesivere, cur paterer

dus, allique
vem talem intercidere.Naque tandem devoravi laborem sumtusque
el e asscentus sum, ut duabus Machinis absoltis,
in quibus o0 duodecin usque motas iri potest, inventio perire an-
plius. non possit Mac mente agitatas jam

Jom tango¢ VX enim dici
genio parti eliam opern

quotidie tentem- De philosophiicis nune dicere malo.
me novam Moliri et ni fillor problema de Unione animae et corpo-
rie explicuf#se: Mulla alia satis mira mii videor in metaphysicis
demonsiras*®: quorum aliqua etiam attigi in Actis vel Diariis, sed
Jondum fontibus satis apertis. - Nuper ad magnam Principem seripsi
de natura ANIMArUm, et visus ipsi sus tantura profunda, sed
o Incide dixisse. Mea antem sententia est, omnia, ut sic dicam,
marum vel analogaram naturarum, et ne brotorum
Est de his rebus mihi concertatiuneula
$ s, quemadmodum diu fuit cum Aroldo,
ambobus Cartesianismo pracoccupatis,  Mittendae jam sunt literae
ad Sinas, Wt R P. Grimaldo respondeam , cui Romae multum o~

cutus sum.Is mune Mandarinum in Sinensi
thematicae pracfoctus est, Ex itinere ad me G
rerum mathematicarum aut physicarum il
Etiam ad Suecos et Mosco
Seythiae interioris o Lappis et Moschis usque ad T
Magni haec nosse momenti foret ad_origines nationum,
nam Germani, Poloni, Wangari, Turei, Persae, ne de aliis
dieam, ex Seythia prodiere.

hyeme volumen Auto
ctavere, edi curo, quae res
typorum est opus,
tus confidere non ausim, Sed el materiam alt odicis
Diplomatici conquiro digeraque. Nune cum Tenzelio, Colloquiorum
menstruorum_ Germanicorum autore, doctissimo Viro, disputo. de
quibusdam vebus literariis; atque inter alia de Etymo voeis Germa-
o putat ex latino significat ad
fratres relato: mea suspicio est Germanos eosdem esse qui Her-
minones , pars nationis Taeito Plinioque memorata: nam frequenter
pars notior dat toti nomen, quemadmodum omnes hodi i
olim e vox evin
ducatu Alemanniae. comprehendebantur.  Porro

ediolo honorandum putavi, edjus

que decus dederit doctrina Batavis,

s Hugenio non habuere parem,

Sint Pati et Fratri, Guilielmi ingentia fita
Resque hominum ourae, sidera noster habel,

Ejus ad adventum supremo cedit ab orbe,

Jove contentum se eus i,

Mox sua Saturnus tradit pater aurea regua,
Munereque Hugenii se videt esse novum,

Dum radiis, prius ignotis, micat aunullus ingens
Inque ministerium stella novella venit,

.




Se gratum antori cupiens praestare viissim
Cuncta sub priire tempora clausa dedit,

Nam Cronon et Graji Saturnum nomine dicunt
Omnia quod curva tempora falce metit.

Machina jam longi moderatrix. prodiit aesi,
Quae jubet astrictos legibus ire deos.

EC nune aligeras nova sub_jugo mittimas horas,

"

n

ad medium non satis aequa diem.

Cernite mortales, quo vestra potentia. surgat!
Possumus aetheriis jam dare jura polis.

Guellebyti mune novissime hortatu Sern. Ducis Jdissertationem
conseripsi de Restauratione Linguse Germanicae , e 10vo quodam
ordine fundando, cujus opera vindieetur Lingua in pristinam digni-
tatem, et tria dictionaria condantur, Lexicon Vocabulorum usitato-
rum, Cornucopiae technicorum, et Glossarium Etymologicum, quo
vocabula obsoleta et provincialia originesque explicentnr. ~Haee Tibi
seripsi (aleri non facile scriberem) ut distractionibus meis luben-
Lius agnoscas.

Nuge ad Toam Fpistolam venio.  Verissimum est quod
seripsi (nisi quis in deseribendo commissus_est error) esse

rrad

xtdx ~

I+ =11
f THRxe# s, quod reperies differentiando, si ut oportet ponss

dlog T3 ese +" neque iste valor altero, de quo mox, nisi
uno membro est profis eum ob rationem non

spernendam , quam adjeci. Tuus ejus loco substitutus errore non
caret, quem descriptioni tribuo.  Ais enim esse 11" wdx
. o+ dy
A S it wttds
x‘ |‘|+X '+l‘/‘ THs cum sit =
—et
e -y | T dl. Neque mi-
+lx W43~ oF f__._l“ a0

nus verum est, quod dixi esse 115 x"——l—f

headed
fL”‘_“(o).snuimlezvu =4
214k ix ix

forot A T" % == 013 jam df = T e g
ergo 2gdl = 21041 x’, o ffdg = — \TF% ;" Jam frg

=2 ftgdr + frrdg, ergo explicatione facta seu substitutis va-

loribus prodibit sequatio (©). Quodsi jam etiam verum  esset,

il B

quod ais, esse 1IFx ‘,:" - 2lx - XA papere
%

s quaesitam, nam foret '—-hl'"‘ = Ix, quod locum ha-

bere mon potest. Waque suspicor Tibi hoc loco contigisse, quod
mibi wimis saepius solet, caleuli errorem.

Quae de seriebus ad quadraturas reducendis habes., optima
sant et meis consentanes, idem ista, ut vides, sum
e ex tuis fio doctior,
latent dispersa in meis schedis, sed quae
nnnu.. ubi opus, denwo eruo, quam in illa chartarum .mnmu.

ole quaero,  Haud dubie. regressus a seriebus ad vel
per quadraturas vel sine quadraturis pendet a qu
mbus o quae ex ipsa serie oriuntur, varie r:
sa series tandem ex ealculo powsit tol.  Neque hoc in serichus
tantum verum est, sed et in aliis expressionibus in infinitum ten-
dentibus, quae weriem proprie dictam non constitwunt , qualis est

tua, Vaiy

quam refers Y 2 4 V11 4 |2 2

-8 R 50 T ORI

1+l

'+T+

¥ e T4 etc. per quam secatur linea in extrema
Et generaliter pro tali divisione si  scribas




dewnt. quacrendo masimam communem m
itates nsurabiles,

s, pergit in inflnitm. Comes Brounkerus apud Wallisium
in Arithmetica infinitorum i
hi pro a, b, e
sed ubi ego bie pono unitates, i ipsi
drati. Sed mallem progressionem pro

pros
feeio\do, mydhgt e

um in’ infinitum - prove-
qualis. adbibetur , quaerendo maximam  commu-
Etian_extractionibus rnhuhlnu continuatis ex-

aris , Sed magnitudo e

designo, ut ha
niens. operatione ,

D, Lalovera,
continuatae in lnhmlllm d('l s

istae i infinitum_ expressiones etiam ldlnbon possunt i tangen-
aturas. revocandis.  Nam tangentium
quodummodo ad quadraturas, ut radices af-

Y= 4 ¢ L b in fy i substituendo valorem ipsius
entam , fit y = 4u+|xﬂt/]‘.|xdx, ubi rursus in

puis  repertus substiti potest.

oolle et Din. Lanion ) appropinquationes quasdam pro

aequationibus dedere, quae hoc fonte tionum, ut voco,
nitebantur, 4I||m scilicet valor

perta substituitur.  Memini

saceurrit, seriptum Anglicum vidisse in Anglia

bus., sed in numeris magis quan
bus, quas a Te et D, Fratre Tuo ex hoc

L proaequatio
in constructionibus i

In Betrell dieses Namens, der Logny heissen muss, s

folgenden Briefe,

'

838

fonte ductas ibenter intelligo, ot gratins pro indicio ago. etsi
enim viderim quae r». Frater Tuns de talibus in Actis dederat,

it indicai ipsi me esse aulorem quadeaturae seg-
mentiobliqui, quam et olim publicavi i

versiae inter Torricelliom et Roberval
draturae Cycloeidis ,
venta Wreni el Detton et ipsius imprimis Hu-
e de Cycloeidis usu wl pendula sane pulcherrimo, de Tuo nove
Cycloeidis wsu nibil adhue dicere licui,

Rogo ut mili foliom de mense
remittas, ut i

issime missum
redintegrare
quo videbis,
ambo qumlnm uh‘m istis . respondeat
Vellem venisset. il rem et locutus fuisset. paulo apertius. i
aue, ut Tibi mibique mos est. Ego quoties lapsus sum, id |
benter ot sine circuitione fateor.  Miror quid hoe sit, eum dicit,
Methodum Tangentium inversam non amplius o se
magni Habetne pro parum utii, an pro param
Nam i utilis et diffcilis est, utique o fcende et
esse ad magni momenti problemata, experientia, ni nlu y
A iitur ipse eam faiom roddilit? Thoe mom puto,
sel. Nam quod ait, sibi successisse, quando. in
limitatione; certe ip

ipsiensi

sueram,
admodum quidem verisimile videri posset,
u;u tamen hane in eo observo Hypocrisin,
Phicam, quod vult videri o

v, I "m v spernere gloriam ,

+ plus obtineret verae glorise et magis prodes-
“ . 080d 6, 50 8 figwrs, e remtenia daces 1o
o wna curva ordinaria abscindere posse pariem imperatam

m.) Es st Tchirnhauss,




ductu alterius curvae ordinariae, il est facillimum; tantum eni
rtet. constituere in data figuram datae similow, quod it emil-
) rectas ex punelo in figura sumto ad quodlibel punctum am-
tante minuendo.  Sic habebimus fign-
fter positam, fiant. autem latera howo-
loga in_ subduplicata datae, quam pars. imperala
ad totum habere debet. Pro solido seu corpore latera homologa
e enissarum imminutiones esse deberent in ratione subtriplicata.
Sed si methodus i

bilis (ut verba

producere, quod in Cir
Nam Girculus sectorum magnitudine_exhibet sectionem
anguli, Hyperbola. sectionem rationis sew logarithmi; non dubito
jom, quin porvo certo ordine exurgant altiores lineae lias seetio-
ues exhibiturae.

te, quaenam sint (ua emolumenta praesen-
aequum enim est, quod ais. conditionem
inam adjiceres. denuo pretium cor-
ticis, ita enim me onere inquirendi levares, alioqui cogar charta-
rum massam percurrere, in quibus latere tuas oportel , quod non-
dum focere licwit, Nolim enim talia a me oblisioni tradi posse

arbitreris, Nieuwentiit non valt aut non polest capere me-
liora, et tamen pervicacem sese ostendit, tractandus est instar
Haeretici, quem post wnam alteramye i devitandum
esse scriptara docet.  Vellem ipsi responderet Dn. Cluverias, ju-
cundum id futoeum esset, Vale ele,

Dabam Guelfebyti 28, Decembr. 1696,

XL
Joh, Bernoulli an Leibniz.

Ad novissimas Tuas nudius tertius acceptas ita stafim respon-
deo. En exemplar programmatis *) per quod prorogationem ter-

moul, opp. Tom. I. pog.

mini mathematicis significo. Neuter nostrum erravit in summanda
1 wdx; quin egregiom potins logomachiam commisimus,
dum alter alterum non intelligebat; Tibi enim 1T+ %" erat loga-
vithmi potestas, mibi autem potestatis logarithnws,  Hine deli-
berandum do, annon salius esset ul ad evitandam  confusionem

illad ita seriberetur 1"1 §, hoc autem sic 1. TFx", necdum

tamen bene se )ub:/l T3v el = 1"T#x. I41.00

p
membri poni debere — e f1"THF 3. T 5. v~ Vdx.  Videbis i

deno ultimas meas examinare placest, hoe sensu mii nollum,
- suspicaris, contigisse caleuli errorem

Optime dicis 'lprwlhn»- illas in infinitum  tendentes non
ve_series proprie sic aptins ita  seriberentur ele.

V-+\(h+,l-+r B procedendo a destra ad sivistram ; unde ridi-
ol oiki venit i mentem, quasi hujusmiodi series
xummun m ita dicam praeteritam, vulgares vero futuram reprae-
sentarent. Cum Parisiiy degerem, memini aliquid vidisse a Dn.
nmuul...qu-uum Lanion) cirea

TF5 . wdx A:/I'l-t—-Tx 1dx, videtur loco ultimi

mos, quos eliam corvexi et methodum correctams Dn, Hospitalio
exhilui*).  Jucundum erat videre ut hi duo, Lagny puta et Roolle,
dies invectivis miseve adeo se wutuo proscindebant pro re nibili
et alter alterum plagii insimulabat; ridebam, cum viderem unum
Post alterum saepias in hospitio meo, Ul ulerque meum suse causai
patrocinium ambiret,

i Cum Groningies ad To seribert, il atigit do Moptis.
genianis ik promissin?  Potuisses ipsi indicare we infinita

Non erat,
U Groningium celares novum mewn cycloidis usuwn pro celesrimo

“) doh. Beraoull. opp. Tow. lil. p. 520. sq.




descens, i nim il pte g0 e per, pernuas scilicet ejus
Tucem non aspectur
sed, m.nr. il ex
dicit; affeetat
noseio quam  obser s palliare satagit, e
ysteria pomposis verb Alchymistae solent. usque
n unquam producit.  Si planam adeo
m sit ludus puerilis,

quod jam ante biensium Tecum, ut
i sit et inde probabile vi-
solum incirculo
us omnino_ corvis
eswe perfacile demonstraren.
wnnere videtur

quitar de quodam s
dieit i

vem facile largior, o enim dushus
duntaxat,, ex eodem puneto prodeun-
tibus rectis aequalitate jorum  compelere  Fequirimus.
Vellem . T. solveret problema , quod in hoc programmate super
bac maerin peopons u e i qued jom in Actis proposui, sed
altum e hoe in sua responsione.

Wit tece (rogo ut vemtse) seriptom®): et igundsm Ma-
(hematici Parisiensis Salvatoris, quod Dn. Marchio mibi communi-
cavit, ubi Auetor erroneam quandam  solutionem mei

exhibet.  Nibil magis miror,
plane nibil valeat adeo laudavit , et ors

laborat non animadverterit: quaerit enim primo quod non est in
licet de qua non est sermo, et

casus, in quibus_ problema esset impossibile, facile autem percipitar

#) Responsio ad Observat. DD, Bernoullioram.  Acta Erudit, 169,

#*) Siehe dic Beilage 3u diesem Briefe.

in omni casu esse possibile. Hic idam Salvator fuit qui proposuit
,,mm-m- aequilibrii, non tamen, licet 27 analogias instituerit, ad

distincte, quaenam sint mea emolumenta
o ut ajunt, fisam est 1250 0. Holl
500 talerorum imperialium, practer emolumes a quae
dentia, quae al 130 imperiales practer propter ‘ascen-

ut etiam Tu reculae

Do Nieawentiit utique responsione non dignus est;, ipsi tamen
forsan respondebo circa.aequationes sallem exponentiales, quia ibi
eliam mea res specialiter agitur, non tam illis in gratiam quam

publc lum  satis
vidit, quod ju-
cundum id foret nem_faciat;

se. exercuerunt. Vale et

an forte ofim hi duo se mutuo elogiis
cum novo anne fruere sanitate ete.
Groningae 19, Jan. 167,

eilage
Probleme.

F: o~ donné Tes points A, B (fig. 79) tronver la Courbe AB,
tlle qu'an corps pesant la parcurant arrive de A en B dans I
i umpu possible.

Lemme.
corps pesant descend par AB (fig. 80), of un autre
pr ADI trouver le rapport da temps par AB & celuy par ADB.

Titez les horizontales BC, DF, prenes Al- moyen
tonelle entre AF, A, tirea Fhorizontale
Par AB est au temps par ADB con

ne AB m A u». + MR

AD
(Nota.que XT siguito lo temps par AT et u signiie lo temps

ir DB apres avoir parcouru AD).
.

*) Nach einer von Leibaiz reviditen Abschrif




AB: BH * en prenant la somme do *

AB AT ::AD:AE 4 BH.

0 suit 1.° «i BF est infiniment petite, DE = EC, D =
MB, de sorte quil ne s'sgit plus alors que de couper les lignes
DB, DC en deux egalement en I, E.

.9 i BC est infiniment petite, alors DC est parallele & F.

Proposition.
Soit Ia ligne donnée AB (fig. 81), Thorizontale BL, la per-
pend. L. Soit coupé FB egalement en G, tirez GL. En suite
tirez AC, DB, I'hos le EW.  D'une autre part tirez A (C) in-
fimiment pres de AC, B(D) et Thorizont. (E)(H). De plus tire
les perpendiculsires 1P, DR, ES. Enfin jo suppose DF et BC in-
finiment petit du 1+ degre. 1l Sagit do trouver la situation de
AD, DB, la plus avantageuse pour estre parcourue dans le moins
de temps.
Pour cela il s'agit de trouver AE + HB le plus petit quil
est possible.

La difference des obliques AD, A(D) & la perpend. AF
est infiniment petit du 2% degré par rapport A AB, et par con-
sequent & negliger par rapport & DE et HE qui sont du 1+ degrt

22 DG, (0)(C) sont paralleles & FB, done elles sont coupées
egalement en K, (E) et par consequent DB, (D)B en H, () ¢
BR en P, done P () = §R(D).

3.9 Lorsque AC est transportée en A(C), alors DE dimiow
en (D)(E), et sa differentielle est — SE, et BH en B(H) et #
differentielle est P(Il) = §R(D); pour trouver la situstion de AD
Japlus avantageuse il faut que ces differentielles soient egales.

4.9 Les triangles ES(E), LFG sont semblables, aussi bien
que les triangles DR(D), BFD.

Done (E)S : SE = D(D) :: GF : FL, do mesme
D) : RD) = 2 P(H) :: BD : DF, en multipliant

(E)S T 2(PH) = GF < BD : FL. X DF, cest & dire
(E)S : PH :: BF > BD : FL x DF,
mais les differentielles (E)S = P(H),

FL x DF,

done BE < B

done 1L BD
avoir I situation de AD la plus
tangente de la Courbe requise.

5.9 Pour avoir geometriquement cette tangente BD (fig. 82)
sur AW decrivez un demicercle, tirez la vorticale BT ot AT per-
pend. sur BA, inscrivez dans le cercle AV = AT, tirez BY, elle
sera la tangente requise.

Gar prenant BF infiniment petite, tirant la_perpend. FL qui
coupe BY en D, les triangles LFB, BAT sont semblables, aussy
bien que BDF, BAV, donc LF:FB::BA:AT = AV::BD:DF
comme ey dessus.

6.9 Pour avoir les soutangentes, tirez [horizontale XAZ, ou
a verticale AP, les soutangentes seront AZ, ou AS, en prenant
A pour point fixe, et AX = x, BX = y. L'on trouvera succes-
sivement AB, AT = AV, BV ot enfin AZ

Ensuite on trouvera PS et AS.

Par le moyen des soutangentes I'on trouvera o rapport des
diftrentielles dx, dy, et par les integrales Fon trouvers la natare
de la courbe; mais les occupations que j'ay ne me permettent pas
Ao donner plus de temps & cette matiere.

& Paris lo 26, ecemb. 1696, Sauveur.

Der Marquis de Hospital hatte folgende Bemerkung hinzu-

DF, co qui doit arriver, pour
ntageuse et alors BD sera la

Jo remarque qu'on peut se passer dans la proposition preca-
";:"' des lignes A(C), B(D), ES ete. ce qui la rend heaucoup
It

cenires A, B (fig. 83) les petits ares CN, FM, il faudra que DM




soit. egale BN, dou Ton tire A cause des (riangles semblables
BCN, BLF ot FDM, BDF | meme proportion que ci dessus
que sert & determiner la position de la tangente BD.

pUAIIA
Leibniz an Joh, Bernoulli,

Salvatoris, Mathematici P am gratir-
n [ elegantis et sublilis ab-

errationis. Nam, ul saepe dicere soleo, Egregiorum Homin
etiom errata docent, in autemn hine. discimus, quam Nubri

ostri Caleul filo dirigantur. Pro

o Salvatore solationem attinet, equi-
tantum  mediam geometricam et mediam
atum infinitesimaliter, seu per inaccon-
sed et duas rectas angulum infi-
posse pro_parallelis, cum de alia recta
quaeritur, et (quantum judicare possum) Dominum
Salvatorem bis regulis male usum non esse. Sed lia sunt, quie
solutioni ejus obstant; nam (ut differam infra notanda, quod rem
iam plane indagat, quam quae desideratur) reperio tum neglectum
wmethodi _infiitesimalis, tum  insuflc i
m est eligendum, Neglectus Methodi
stit, quod re eo reducta, ut (fig. 81)
ol inde inferendo dAE = dBIl,
dinities infiuite parvam, atque adeo et
i in processu hujus solutionis ob-

corum, ex i
infinitesimalis in

servatur.

omnis quantitas diferentialis est utique uno minimum
gradu inferior sua integrali. Cum igitur BH, vel cjus dupla BD,
sit intinitesimalis primi gradus, uique dBH sen P(H) aut ejus

dupla ABD sew R(D) non possunt non esse infra primum gradum,
seu erunt differentio - iffereutiales ad winimum. Ergo etiam dAE
infra gradum primum sew wininum- diferentio- diflerentialis esse
debebit. Sed hoe won fit in ista processu, et dAE seu S (E) est
diflrentialis primi gradus, quod ex ipsomet processu sic collgitur :
Triangula ES(E) et LFG sunt similia, Jam hujus trianguli LFG
latera sunt accomparabilia, seu inter so comparabilia, cum omnes
ant

dioqui foret ipsi E(E) incompa-
rabiis. - Interdum quidem fieri potest, ut differentise quantitatam
rdinariarum sint secundi gradus, ut ipsaram AD vel A(D), quippe
angulum ad FD (D) facientiom a recto inassignabiliter differentem,
sel ipsarum AE differentiae sunt geady
disi, deberent esse secundi. lmo quod amy
specta, processuque solutionis , video ne ipsa

secundi gradus, sed primi; guod utique prorsus incongruum est,
difierentias seu_elementares quaniitates esse homogeneas ipsis ter-
minis seu_quantitatibus integralibus. 10 i i

Nam R(D) dupla ipsins d BII sen
ergo et ipsa dBH.  Ips
modo probo, ut ante,

processum,
tem anguli

s, non secundi;
alioqui ipsi D(D) inaccomparabile foret. Patet ergo neglectus.
malis.

C(C)y D(D), E(E) esse secundi
gradus? Respondeo hoo esse contra mentem autoris, qui simpli-
cler disit G ot (C) infinite vicinas esse, quod utique intellgitur
de primo. gradu; alioqui admonuisset de secundo, ut alio loco
I:“t Si quis tamen ad secundum gradum confugiendum jam

1 ne sic quidem efMugiet, i i defectum imperf
s de quo jam d N

ervallum secundi grads
defectus, gan

Insuliciens ' quoque enumeratio corum, ex quibus eligendum




st aptissimum, ex o patet, quod in solutione non eligitur aptis-
simum ex omnibus punctis D possibilibus, sed ex iis tantum, quae
cadunt in rectam FD, nam et alterum (D) assumitur nou ubi-
canque, sed in recta FD) ad AB angulum rectum faciente; ergo
S proba essent cactera, sequeretur tamen punctum D non esse
eloctum ex omnibus possibilibus aptissimm , ut_desideratur.

Sed si nullam in his ommibus peccatum essel, tamen, ut
jom dicere occupavi, id quod indagandum sibi swmit solutio , sco-
pum non ferit, alienumque est a Problemate proposito. A nobis
enim quaerebatur, ut curva AD una cum sua productione infinite
parva DB daret descensum brevissimum; hie vero indagatur mo
dus efliciendi, ut chorda curvae AD, nempe recta AD, cum dict:
curvae productione DB sumta, descensum brevissi praebent.
quod est diversissimum,

Quanquam etsi ommia sese bene haberent et ad desideratan
curvam pertinerent, tamen Problema non esset solutum; tantum-
modo enim reperta essel aliqua curvae quaesitoe proprietas secun-
dum suas tangentes., quod quidem non esset contemnendum, saltem
enim Problema physieam reductum esset ad Problema purae Geo-
metriac; sed non ideo esset solutum , isi hoe
mate soluto.  Constat autem, quam difficile
datis tangentium proprietatibus, quod e
sam vocare solitus sum; et licet possit inveniri valor differentialium,
seu ratio dy ad dx in ordinariis, non tamen inde semper calculum
ere, sen terminorum integralinm relationes in-

EU quanquam coneedi possit haee Proble-
nda esse, quando redacts sunt

mata aliquo modo pro sohu
ad quadraturas, cum scilicet demonstratum est, esse transcenden-

talia, constat tamen rationem haee praestandi nondum extare. Ita-
que hane solutionem & Domino Salvatore ftentatam a vera multis
modis abesse fatendum est. Agnosco tamen non contemnenda nec
valgaria ewm specimina etiam hie dedisse ingenii et acuminis, 3¢
non procul abesse a regno coslorum Mathematicorum, si ita d*
nostris rebus jocari fas est. Non memini me quicquam vidisse ab
€0 editum: obversatur tamen animo nescio quid, ut  videar mili
characterem manus ejus agnoscere.
Cum Parisiis essem, videbam subinde juvenem Lugdanen

peringeniosum , et singulari acumine in_interiora eliam Amalyseos
et Geometriae penetrantem; sed ille ni fallor discesserat, dum o

huc essem Parisiis. Vix tamen mibi tune occurrerant in Galla, qui
aptiores quam ille viderentur od hacc studia excolenda. Nominis
non memini, s proinde dicere non possum, an sit hic ipse Do-
minus Sauveur. Nosse ctiam velim , an sit in Academia Scientia-
rum Rogia, aliudve munus gerat. Sed quicunque sit, certe insigne
aliquid praestare posse videtur. Memini legere olim in Diario Eru-
ditorum Parisino , ipsum circa ludum Basettae aliquid mathematico
fuisse. meditatum *), quod tamen non vidi. Optarem vel ipsum vel
alium sliquem ludos omnis generis matbematice tractare, et tam
regularam sive legum rationem reddere, quam artificia primaria
tradere.  Dici non potest, quam multa ad Artem inveniendi utis
lateant in Ludis. Cujus rei ratio est, quod homines in jocosis in-
geaiosiores, quam in seriis csse solent, cum magis nobis succe-
dant, quae cum delectatione peragimus. Vale etc.
Dabam Hanoverae 29. Jamuar. 1697.

P. S Habes sententi

meam de solutione a Domino Sal
tore tentata. ~ Putem um Tibi esse, ne dum defectus ejus
indicas, veram solvendi itas demonstres.  Et quidem
quod Dominum Marchionem Hospitalium attinet , putem optime Te
factorum , si-solutionem veram ipsi
ipse desideral; praesertim cum ipsi a morbo gravi restituto, ne
suadendum quidem c meditetur, Puto vere a Te dici,
nomen illi Appropinquatori cum Dn. Roolle concertanti non esse
Lanion, sed Lagny, et a me vicina nomina ellem
Dominus Tachirnhausius excitari se pateretur, ad edendum aliquid
e

|

jectiones vestras hunc effectum habituras, sed hacten
declinavit.  Fortasse dabit tandem manus. Non memini distincte
Theorematum, de quibus loquebatur cum hac transiret. Quae ele-
hi videbantur,, pertinebant ad Polygona cirenlo inscripta
“ circumseripta. - Nibil mibi scripto eonsignatum dedit, unde miror,
Auod in schediasmate suo, de nescio qua commmnicatione mibi
faeta mentionem facere voluerit. Talia sic dicere, perinde est ac
i sse ad solvenda Proble-

puto.

mata, qualia a Te novissime propo

ntur, won
mino Hugenio talia quaedam esposuerat (nam hac transi

Ty
*) dournal des Sgavans |

. Journ. da 13, fevr.

——

e




tavos tendebat); sed is mihi seripsit, sese magnas consequentias,
quas exinde deducere vellet Dominus Tschirnhaus , o videre.
ingi vel de Te, vel de Manuseriptis Hu-
genianis: unde ego quoque dissimulavi talia mibi ex To esse nots,
quae ipse attingere noluerat, praesertim cum sese novam Newlo-
Operis editionem  moliri scripserit: quam tamen dissuasi,
quod de ea cogitare Newtonum ipsum_ intellesissem. X suspicor
Hugeniana ibi adjicere voluisse. Quod i iterum seribat, videho

DC, sed tamen comparsbii cum § PCH) vel R(D)
legiime nferri possit: ergo P(H) = {R(D), quanvis aliss hoe
verum sit, si (uon attendendo ad lineam utipse Salvator
processu non amplius. atiendit) modo. supponantur
exacto biviam divisae in E., (E). Qo Tuss o
":l b:lldell fere modum  ego objeceram
videbam Salvatorem quaerers. aliuan curvan g

qusestione, quod Do, Marchion ot l.:::.u:ulw Hprmide

ita ut non

im, ut haec nobis pracser-

fecissem, Te inconsulio, putassem fecisse me reprehen-
cur enim arcanumn twun ipsi- crederem, quod s ipsius
o vel studio., ad alios emanaret, merito de me queri po-
Nee refert quod ille Librum suum tam - subito editurus
vem aliis communicare aliler quam per

tuisses.

De emolumentis tis prosime ad Berolinenses seribam. Sane
wsque ascendere non Privatae tamen infor-
jem Te illis dare velis, hoe poterunt supplere atque

cere.
Nieuwentiitius contra Cluverium in primis suis opusculis serip-
sit. Kl puto Domino Cluverio non satis esse exploratum; alioqui
fortasse respondisset.  Idque non injucundum esse futurum, s

modo acerbitas absit

XLV,
Joh. Bernoulli an Leibniz.
Non_improbay od Dn. Salvator duas rectas AC, A(C)

(fig. 81) angulum infinite parvam  constituentes ~assumserit pro
parallelis; hoc enim non concesso, pleraque nostra caderent; sed
o

illum falsum

E
istae a veris bisectionibus, quantitate quidem  incomparabili cum

o ul et i fallor Tibi
i

. weus pas e loisir de lexaminer. Le lende-
o Bl Vayant. parcourve jo me fis & moi. meme une partie
ullés que vous me marquez, et il we sembla ahord

::l‘: p:uA:,; rapport & AD ete. il sensuit que le tmps par le
D n Gl est un plus petit que par tout autre polygone
ot aire davantage do relexion, jo. pansay au- reste m'ima-
My . Me. Sauveur avoit examind & fond cetie dificulté e,
o o bien & prescul. que e west point la courbe de que-
pegio :“a':rm. e les tanigentes, mais bien d'une autre courbe
ol mte avee | particule de la courbe voisine soif
ourue dans le moinsde insi jo vous accorde que
e St for rumpé orsqul assire

oo 18 wéme qui étoit. en question, wais jo erois en
elle satisfit 4 c [

e act

Do,
Qe reeserun Mo desciptonem retoni, v focte s qua
et e, il aflingi possent.  En autem propria. mea
+ Ul videas an- quid veritali non consentaneun: , Je
cneore. que les lignes que Mr. Sauveur suppose coupées




bsolument:  Car soit ADO
20 perpendiculaire & AD, DAH
au milien C de la ligne BD,

en deus egalement e o sont
o . by
un angle infiniment petit, CO 1 R
jgne EN en 1 jo dis que En ne sers pos
ey e, fuarer; cat sy i 56 prae
B, it nst manifeste qu'elle seva e en? o e st
] ) wené Fm p \
D oo pas o il i seron gals; or I dilerece
e i i e comporabie ou P(11) on § R(D) duns b e
M. Suuveur, Cost done mal roisonmer que de supposer o
W pour e tirer B(H) = § B(D) e, Au et vous ey
5 e S o pan suapé o veriable coute e qeston
Qs tvjors detrmin s ngetes e e mmm,
1 sovtndane ave I prticae viine do I couke sl parconre
e e min e tempe i o peens i i,
QUi uppose que 1o e pr 1 sotendane A € (B, ) e P
I porcae G syl ity opprt 3 AB bl
e quo o i st un e comeence de b perpendcr
de o g DB ar o e AR, ¢ost= dire 'l o
e e e emps_par AC, G s gt peit que g i
autre AR, R, prensot le point B dans Ia perpe -
s o deh . ot G._ O s vous prevs. itennt e
e DE, ar excmpl Thoiontae DF, sous Y (o
16l que le temps par AG, G soit un
us les autres points qu'on pourroit. s imaginer

autre ligne que D

b il
DE; par quelle raison faut
que Tautre?  Mais en voyla

i itatis in-
dunm iereies, sequando ciee diere mw
finite parvae cun diflerentil quaniati fitee, o
reniaes i mivimum uno grdu diflrunt; respon mwim -

p tes finitae quandoque
ipse mm‘:.:ld llu-nlﬂll".l.‘ 4 Ist loco non quadrat, nisl >

watur angulus EA (E) (ig. 81) infinities -
aliquid _quaerendum circa quantitates finitas et infinite )
optima. mibi via.videtur, ulprimo omnes quantitates. statuantuy
finitae, ut hic BF, quam_ considerarem (anquam finitam, unde
communi modo indagarem quantitaten anguli FBD, quo generli-
ler cogtito facerem n aequatione BF =0, et sic prodiret quay

nite parvus.  Quando

itas anguli FBD et per consequens positio lineae B, quaun
Salvator quaerit pro tangente curvae suae.
Largior quidem in istis, quae dedit D

vator, mulwm in-

problemate acquili
gias institutas nondum ad fines
poterat, cam tamen nilil facilius er proponatur.
Interim non dubito egregia ab eo expectari posse, si modo strenue
Visce vacare velit, An sit in Academia Scientiarum ignoro, puto
tamen non esse, cum e essem, e nom n
diveram; quis sit qu meris gerat, ex Hospi
Tpsum cirea Judum Bassetae aliquid mathematice meditatum
Jactenus nesciebam ; i videre optarem: nami frater meus jom 4
Il:v‘wu annis opus malitur, quod artem conjectrandi iseri-
di

ubi noy lice tractandi, se
eliam alias in omy ad caleulum revo-
andi modum traditurus est; neseio autem annon opus eliquerit

tem wea, quae olim contuli

nanda judicavit, jam
Carterum din est quod Do, 1} exhibuit
Itewm in operil ther fol weages de Mathematique)

eliam agit de sorte investiganda

certantium cirea Electionem Senatorum Genuensium,

ramve proprietate

lieavi, jam de novo sperat se ante
-




D toutes prétes pour me les envoyer dans Je terme e phques
qui est coluy que vous avez fixé*  Ex Hollandia wibi reseriptun
est Dn. Mackreelium viso meo programmate nuper impresso, quo
problematis. dilati ico, pro-responso hoc tan
dedisse, que cela étoit bon pour les Allemands, mais
Tale jmnuum

Hollandorun n si viveret, aliter pul ati-
rum.  Tnterim reseripsi ut Mackreelio indicetur, si solutionem inira
terminum assignatum dederit, se_centu a me obtentu-

1 infea dignitatem  suam
o perdere dignari velit,
o Acta misi de_caleulo_exponentnliom ).
ea quae Dn. Nieuwentitius cirea
spero illum tandem acquieturun
Eodem Schediasmate

respondi_etiam

us, si operis Newtoniani edi-
t; quid enim expectandum ab Ho-
on ||vh-llmu. imo quem vit communis Geomeriae
com_ suspicor Hugeniana ibi adji
at, cum i esset, me nonmullo desi
atque sic thesaurum sibi esse non
impertiendo miram quantum de. publ
operae pretiom duco, Wt novas a|r|||| illam -
erit. Renitto bic Sehediasma
o

Male sibi (ull)\ll‘ll I
tionem recuden
i talia
transgresson
Torsan quia

voluiss
teneri illa videndi,

piliteras a Menkenio nostro
dderationibus secundis Ni

e gy e igitur ad Te in hune
a excerpere el respon
iitlere. possem, quan

jem 20. Febr. i
jonem ad Dn. Menk
o acys o e

m
deferendam cures , Togo.

um sen percurrentiom, Ak

*) Principia Caleuli exponenti
Erudit, 1097,

XLV,
Leibniz an Joh. Beroulli,

Credo ipsum Doum. Salvatorem , el
rum longe sese adhuc a proposito. Prables
non est quod ejus tentatae solutioni a
ne il quidem eurvae exhiby
sisse videri possit, el quae vereor
ibils,

dae mmu
ut st possi

o ant intelli-

Domini. Niewwentiit '|lwlliunr c i

s i, Rt Naori, e o ot sppone

. "::r::"-ml:nl:‘w'u-. cum .-Im- liros Hanoveram witeret, hune oy,

o ljecit, suggerente opinor Autore, vel ejus amico
" ibi fuerit barum considerationum

S expresserit; usque adeo nugas

sa, vult numerum infinity n alio

gnoscit

Exempli

" 20 e majoem
oo 2 s dughun . R ysevng
" cunulet

e negationis., nempe 2
nmerum 2, sed muliplicando
Spectatum admissi - risum

isum - ten
Qi il v coquere potest, ab co quis. demonsirationy
S exigi ferat? Quis tulerit Gracehos de seditione o

enpt  indiciumque
moon ki recisse st r-mum Vel i
spieere quae pro Actis cont
(1od Te fecisse opinor) ne
fictum egt,

re Lecto
llem mibi datun l’lmnrll ::"
“um mittis; neque vereri- debebay
naedam peterem emolliri ut snteq
dignationi Tu; intercedo.
Siqui in Batavis Problema s
‘:::m':r:"m non intelligunt, vel valpem imitan o g P v
- \ non posset, acerha esse dicebat.
e et e anicums, |.i.~ fac
m s Libellum priorem mil o
ud non putabam, sive affeta ergn

Neque. enim_ ego

® pyra cum

hnlull ){ahm

illius mentionem, et

lam iter hac facientem

amicum, sive invidia
u




3%
erga alios, ¢o se abripi passurum, ut res pulcherrimas contemne-
vet, cum famae suae jactura.

Certe si Hugenius viverel et valerel, vix_ quiesceret, i
a quo solutio
o, aut a Duo. Fraire Tuo,
5 Lo

blemate two soluto.

pec
aut a Dio
lem Amstelodamense
Aliorum neseio an quise
Uret interim Batavos s no
Hospitalius tam - candide de methodis
judicavit. H
eam tantam partem  solu edas, quae Analysin adl
nonnihil involvit me quam vocas indirect enim
el Tibi) consultum videtur n
an

ines. i
Gratias n Programmate Tuo honoriic
#) quod subjecisti_ pure Anali

mei mentionem fa

eti, quae Exempli gratia,
cujns rectangulum sub segmentis acquatur

valoribus pro x et y, in Aetis Junii proximi assignatis, satisfaciel
curva, in qua sit y = byx:, xx + be, posito be esse valorem
rectangulorum consta Tlace autem curea in Toarum

non_ continetur, talesque alias possem assignare infinitas.
Problema, quod in Actis Junii proponis et in Programmate per

) doh Beraoul bt gessit, das s Theorom: Mo s om
r-nu- inmathlh ains Kreaes i gor b 4
e Paripherie velbmgort wird, oo ot 4
Sae beiden Thelen der tets constant; nicht allein Py :..n
Seha des Kreves se, sondern. mosh vielen sndern G ukomme.
Er_nabm hiervon Veranlassung, das in Rede sichende allgemeint
Pralel 1 Lirung vorslegen: Quieriir cira ajes proprieal u
segmenta, ad quame datam elevata et simol
o

fociant ubique
jsem P

transcendentes a Te solvi ais, potest sovi per ondinarium quoque,
s::l m..:l.u I“mhlmu‘ cujus solutionem generalen Analysts pro.
Sit_potentiae segmenti exponens «, sogu
DB, o ), posito puncam repshig e
us reeta per D) curvae occurrit, esse It el (B), o
DB+ DB sit aequal. e A
ipsi v i i, i fiat y =
qua b s modis infiitis itidem ge
fer, et ad formam Tuse, st Ser satiacions ¢
sit, plus minusve pro. arbitrio
bl . producenda. Ha vides
riam, clian o Probiena sed v tuli it pn
lere ausin Al i ”
o i i e e it ieglnus: li
Dabam

Beilage.
ipsam et problema . Venit
pro " any

1 adratica ad x, cujus nlluv.un ter-
= ab, utique rectauguhim sub duabus radieibus .e.,.,.u‘.:v
u: eril ab. Sit haee aequatio assumtitia: xx 4 hx + ah = (100)
’| duorum est graduum, quia agitur de duabus radicibus,
Sderemus porro puncia B, (B) (g, 92) esse in

i sit dm e, d quoque fare oy
m posit "

cjus BOF ad
ergo recta .-nlnu-
DFB quocunque, p
S DB 3, o BF, y, et fiet DB ur
et m variar aliaatq
s jam | utcung
:v;-n- ) ejusque o,.- lli I ex e (W ha o
) et aequ stabit m, non vero |,

0]
‘IMationum (2) ot m mlm.r litera m, et habebitur aeq

curvam
nullum certum angulum

o, m

a atque adeo mnl-:ln. quaecunque sit req
runsiens per punctum fisun 0. Ex, gr. st . I phuts vrl:. I.Is.;
“ex aeq. (1) fiet xx
lendo m fiey

XX — ay + ab = 0 (3) q

- e aequatio coincidit e

'm Dn. Joh, qunoulhul hoe casu assignat in Am» o un‘ulv.

nde per (2) tol-
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—m (3) et ex aeq. (1) fiet xx—mx +ab
stitnendo ax: y ex aeq. (2) fiet framt
= u fiet yxx — axx 4 aby seu y =
brp ek it
est inter Bernoullianas. ad ¥ sit rectus et DF sit x
fiet xx = 22 + yy el fiel y = azz + ayy,:, 22 + ¥y +ab,
ulique aequatio non est ad circulum. o
Venio jam ad problema a Dn. Joh. Bernoulio. novissime pro-
positum, ubi queritu ul st DB 4 D (B)¢ = dat. Hic ruras
satiseri potest per radice: m. Sit aeq. (1) x*~abxx-+a'h

ern

it ab summa quadtorum, ot siniler 8- athat 4 o'l
= 0, erit a%h summa cuborum,  Et ..mlmr A —at=1h x
Fat-lhm0() et xiy=m:a moe=axiy @ e

) ot W

e it i ,.'". 'n sbstlaendo 1

Jorem ex aeq. (2) sumtum fiet x3¢—a*=1h.x¢ 4 a¥* x:y =0

cate, Sinsit (3) b=

m) fiet (4)

pro m subsi-
e

xte=t

¥ ex aeq, (2) fiet x3¢-

x1ebt ety xedt
o posset pro inveniendis s
termini inter se certam habeant

twendo valorem a
= 0 seu fiet (5) y

Haee methodus etiam prodes
viebus tmericis, in  quibus
Tegem

XLVL

Joh, Bernoulli an Leibniz,

Groningae d. 23 Febr. 1697.
issas una cum
ndo

Nuperrimas meas ulimo Cursore ad T
inclusis o Dn. Menkenium, haud dubie jam acceperis, q
hasce accipies. Operae pretium dusi, ut praesentes Dn. Hos
*) heri acceplas sine mora Tibi communicarem, ex quibus vi-
debis ejus solutionem, fortunae an industriae tribuendam nescio

*) Siehe dio B

A
Fjus enim formula generalis dx = —t_20
11 JY 20D

apprime conspirat. Interim in hac methodo Mo
videtur paralogismus, quando infertur: G'est-4-dire que la
somme des y*ds doit étre la plus petite; cun

meae solutioni

stantia centri gravitatis debeat esse brevissima, it £

vero JY%d s, ponendum = miy
spitaio hodie reseribo, wna cum

dicendo dum curva AM (fig. 87) infinitis modis quidem variabilis
est, ejusdem tamen manere possit longitudinis, seu ejus aggrava-
tiones Jy¥=1as summi possit

anti, o satisfacit de unico
crvae puncto M tantum determinando agitur. Tuom itaque li-
benter audiam sententiam.  Si haee methodus sit bona, habemus
jam tres_perveniendi ad quaesi directam quae Tibi adeo
Placit, alteram exop m ex statica petitam reducendo

ilicet curvam descensus ad speciem funiculariae; talem ergo re-
wolvendi si non aperuissem olim Parisiis modum Marchioni, nec
mune suam reperisset solutionem; et forsan plane non reperisset,
s non in_ omnibus meis ad eum literis digitum sat prope inten-
tandem vel sola conjectura veram curvam descensus
el miror adeoque quod non citius repererit. Al
terum mewm problema in_ programmate impresso
video, etiam postquam talia solvendi metho-
dum tradidissem pronuper: sed unde hauserit, mentioem non
faciet,

Plura impraesentiarum non addo uod recens mihi nata
filola etiam recentia studiis meis afferat .mpnhmoma Vale et fa-
vere porge ete.

. Remitte, quaeso, literas Hospitalianas. Jam credo, me
Posse problema curvae catenariae direct
sileratione brevissimae distantiae contri gravitatis ab horizonte,
Mod memini Tibi fuisse olim ex valde quaesitis, dum illud per
series efficere instituebas.
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Beil
De I'lospital an Joh, Bernoulli,*)

Je ne vous ecris que deux mots, Monsieur, pour vous m
quer que jay receu e deruiere lelre dans laquelle vous mien-
differentielle proposée dans. les

est tres simple comme
oir vesolu votre probleme

horison, et dont le diametre
it dtre tel quelle passe par Tautre point
donné. Mais afin que vous ne croyez pas que je me sois servi
de Tart de conjecturer, comme Mr. votre frere, voici la maviere
dont je m'y sois pris, qui me paroist fort generale,

du cercle_gen

Probleme.

Trouser la nature de la courbe AM (ig. 87) telle que la
somme des y*ds soit la plus petite qu'il est possible (AP = x.
P o la courbe AM = 5, et n marque une puissance quel
conque de ).

Pour resoudre ce probleme, jo considere la courbe AM pla-
cée en sorte que la ligne AP soit horisontale et que dans chacun
de ses points M il y ait un poids exprimé por y'=lds: o
éaut il est visible que cette courbe chargée doit. prendre
une situation telle, que sor approche e plus
pres quil est possible de Phorisontale AP, c'est 4 dire que b
somme des y*ds doit ére la plus petit. Jo mene & present I
tangento MT, et considerant tous les poids repandus dans la courbe
AM it veunis dans le point T, il est evident que

S
2 et partant JEVas =200

o prenant les diff. yo-tds = ﬂ:%l (dx est constante) done
ady ddy

Vivgdy

-) Nach einer von Leibuiz revidirten Absehrift,

dx.yntdy, dont lintegrale est a JTW T

St
878
=20 ou on ire Tequaton diferentiele dx = —F40d2
Vit —aann
qui esprime la nature de la courbe cherchée. Soit A present
n = —4 qui est le cas proposé, et lon aura dx = LY
VAy—aayy

e qui it voir que la courbe se doit construire ainsi. Soit um
cerdle AO (g, 85) dont le diometre soit sur la ligne AK; ayant
mené Tordonnée KO et pris OM egal & Tarc AO, jo dis que lo
point M sera dans la courbe cherchée AM de la plos viste de-
scente. 11 est visible que celte courbe est décrite par Ia revolu-
tion du cercle AO autour de AP et quainsi c'est une cyeloide
ordinaire.

Mandez moi, jo vous prie,

aussilost que vous aurez recen
celte leltre, i jai bien rencontré. Jai aussi trouvé la resolution
suivante de vétre autre probleme. Ayant decrit du centre A (fig.
89) et dun rayon quelconque AG = x la circonference GF, on
prendra AN =Zbxm Y(T—x7)"=1 ot ayant mené HF qui fasse
sur AG un angle quelconque donné HAF, jo dis que le point P
ou elle rencontre la circonference GF fsera 4 une courbe CEFD
telle que F AP 4 AE? fiit toujours 1a mesme somme.

atlens avec vostre reponse, et suis, Monsiour,
du meilleur de mon coeur tout & vous ele.

e 15(?) Fevrier 1607.

Quand jo venai & Mr. Varignon, jo ne manquerai pas de lui
faire des reproches de vostre part.

XLV

Leibniz an Joh. Bernoulli.

A Te dedi literas, quas redditas
non dubito.  Nunc vel id ut Hospitalianas a Te accoptas
statim remittam,  Suspicabar Doum. Marchionem Hospitaliom (cui
de successu ,y....m...r) l' blematis Tui tionem tandem esse
Teperturum , Ul ex novissimis meis vide-
bis ; interim non dubvlu 1m. litteris multum fuisse adjutum , unde

Per novissimum ¢
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i ipsum fortasse hausit, quacrendum esse [y ds minimum, Dy

bitatio quidem Tua de legitimitate ratiocinationis qua. utitur, ra-
Revera enim posito ds clemento curvae, et ejus
+ et pondere quo gravatur unum-
nentum_curvae ex ase erit

8 sed

summa factorum ex pondere ducto in distantiam, s
hine non statim sequitur, centrum  gravitatis curvae sic oneratse
per y*! maxime descendere, cum distantia Centri gravitatis sit
momentum semper divisum per pondus totum jr'd-).

Verum enim vero, quia pondus absolute sumtum potest intel-
ligi datum, Problemate ita concept

er, et dum momentum fit mini-
mum, etiam centrum gravitatis maxime descendit. Et vicissim si
curva detur, cujus sic onerstae centrum gravitatis maxime descen-

derit, etiam momentum maxime descendet, adeoque -.m‘/_v:d.

minimum , unde caetera consequantur,

In Catenaria fit n= 1, unde mj‘ ds minima , un‘./:-' ds,

seu d ds, seu data s, curvae magnitudine.

Calenariam seu  funiculariam , sine tangentium consideratione,
me maximi descensus dari posse, non est du-

um ; sed cum talia per Seriem quaererem, de masimis istis non-
dum s meditatus.

tram tractarem, notaveram in sche-

tandorum posse solvi, et ad tangentium
i5 sed postea, cum Problema Tuum  aggrederer, jom

viam re
sciebam id nou esse opus, et via haec nonnibil est indirecta, Sed
abrumpo coactus, ut rsore Tibi Tua remittam. Vale et
fave efc.

Hanoverae 26. Febr. 1697,

8717

XLvIL
Leibniz an Joh, Bernoulli,

Venit etiam in mentem rursus «quod de Domini Fratris tui
Arte conjecturandi scripseras; ea erit haud dubie non con-
temnenda. Ego quoque talia jam olim sum meditatus, praesertim
in usum Jurisprudentiae et Politicae. Voco Doctrinam de gradibus

i Frater tuns aget etiam de arte, quam
quae utique a Mathematico tractari meretur-
eam rem estant, parvi momenti.  Vel-

is, qui mathematice tractaret omne genus

InProblematis wi Analytici solutione fortasse rectius signa
mutassem et dixissem y == — 53¢+ 4 b+, ;e Revera tamen
nibil refert, quae signa sumas, cum sit facere ¢ quan-
itatem negativam.  Domi i
turque ne Tua in Nieuwentiitiom sint asperior
o viderim, quae i eum scripsisti,
ton plane il impune esse debere, quod fot tanta
brevem Kibellum congessit, ne esemplo ejus in
" lectis.seribere cavillarique
d me seripsit, Problema twum sibi esse
+ et mox alia difliciliora a se propos
Misitsolutionem ad Duum. Menckenium,

absurda.in
ignarissimus
at.

vertat

e eousque differendam editionem, ne alii se praeventos
merantur,  Vale ete.
Dabam Hanoverae 5. Martii 1697,

XLIX,
Joh. Bernoulli an Leibniz.

oribus recte accopi
o ego notaveram;

it Considerationibus
" (antasque ineptias ibi contineri (ut diseram) Tibi imaginari non




poteras, antequam illas vidisses; jam vero spectatum_ admissus,
J e Ridieulam illam distinctionem inter
ile dicit, etiam in

¥ id e hesi inauditum notavi, sed

. tanquam mirabile quid et in mat '
Torien laudando Virun ubique; aflcabam enan nudem et istor
cam relationem harum Considerationum qualem Menkenius r»:
Jut a suis s factam desiderave nu,cn quo fato
accidit, ut haec nondum ageeperit, uli ex ejus novissimis

' ke, T990: S ENRUORIN S 8100
jeat esse vauam, dum ex silentio meo credid

offensum fuisse
secundas ist
sed il

2 suas tandem per-
plane ibi deprehendisse censura adeo severs
et humanitate, imo_non nisi hi:
norifice Tui nostrique mentionem facere, el per consequens s

ri. ut huic adversario publico scripto respondeam;
rsario publico. serip n
uic: ;

incidenter respondeo) Actis inserere
ue causa; se enim non dubi-

eclinat , idqo i prace n pon, duke
:]mv"“qum e procedendi modus Tibi it sunime displicituri

vellem ut Dn. Menkenius meum  schediasma (si innprm!-“]ns"n::l:
Tibi videndum communicaret , quo_ipse deliberare |-n e A
rimendum esset, quod erassos Viri errores ridendo et

p wi enim ab omnibus invectivis et convicit

verbis,
nostraque

mi

wisi

et & contemplatione figurarum non wisi |
yolentibus abstrahere non didicerint
uperio

-

finita repraesentar tibus abstrahere n
attende, inquam, annon aperte satis dical, differentiationes st

i i i m trasi
res a crassa nostra imaginatione originem sus
quid bujus Viri blanditiae alind sunt, quam Sirenum cantus, @

bus indoctos allicere, ills imponere, nostra inventa subdole explo-
dere, extenuare et si posset delere conatum. Video quo tendat;

patimur illias wugas ampliari et altiores radices agere, i benigne
semper respondems, certe fovemus anguem in sin.  Mibi perinde
est sive spernat sive aestiiet problema meum sordidus. ille Para-
rius (courrel, lucro.quotidie. inhiando magis
est; credo utroque et affecty
imabsurdusopinionibus et

erga amicum Nieuwentiitium  (hujus
ipse praeventus) et invidia erga eo se abripi pi 3
site eum comparas Vulpi in fabula pyra dicenti acerba
ogere o possel, cujusejusdem fabulae etiam mentionem
fecerat amicus weus, cum mili egregium Mackreli responsum per-
scriberet. Quidni addis etiom Wallisiom (qui nil non solvisse ja-
clat) is quos problemati meo pares existimas? Huic et Neuton
utrique bina exemplaria programmatis mei sub wudis involucris in
Angliam transmisi eperint nescio.  Intelligo a Do,
Menchenio pervenisse nuper a fratre meo  sohutionem; e

i tandem prodierit tanto tempore

Te me ejus jam certiorem fe-
cisse, sed postremae Tuse de hoc silent.

Lot si oo
+ saltem conjecturando curvam quaesitam circahim  esse
Satueret. Puto jom tempus esse ut nostras solutiones Lipsi

mitas, quo omnes simul edantur: approbo quicq
i " edenda methodo mea directa,
e in Tuis est manibus: dele

impetentibu; aequum est
Justus eum injusto patiatur, ot gratus cum ingrato. excludator.
Ecee jom quo pacto Catenariam vulgarem sive tangentinm con-
fatione per methodum hane directam

Auaesita AB (fig. 90) cujus elementum Bb, cireuli osculatoris
UBE, Lbe, secantes horizontalem ER angulo quocunqu

ita et hic centro L, dose
io, Bb, Ge ete. ex quibus

“in curva celerrimi descensus. fec
Mo considero arculos concentricos




eum quaeto, qui ductus i suam disaniam ob borigoni fuciat i
simum (ob humillimum descensum centri gravitatis) ut habe
Jationem inter LB et BC; unde deinds curvae determin
ergo LE constans ponatur a, et LB, x, erit BE, a— x; sunt
¢, Bb, G ete. ut LG, LB, LC etc. il est ut x, ot €6,
-x, ergo x X a—%
mde invenitur x = {2

§i

ete. ut EC, EB, ECete. id est ut a
minimo

B quo_colligo curvam f
osculatoris productus ad horizontalem ubique bisecetn
loe perfecte respondet. curvae nostrae olim
quae si esaminetur,, reperietur habere hane proprietatem, et hori-
a qua puncta curvae distare censentur, esse illam quac

zontalem ,
transit. per centrum funiculariae B Ast vide quid insoliti hie con-
tingat, quod nondum  satis diluere possum: - summa i b

ipsors

HB debet utique esse minimum, quia centrum gravitiis
quam maxime descendit; existente x = § 2) ax— X% 1o
minimum, sed maximum est, i est Bb < HB majus quam Cc
% GE: et per consequens videtur hac ratione reperiri curva, e
m, sed potins

liata. mili. fateor.

ab eodem remotissimum est; haec nondum  concil
Interim eodem modo omnes alias funiculariassine tangentiom inter-
ventu determinari posse facile vides.

Quod ad dubitationem meam reponis pro_legitimitate solutionis
wehioni in sui de-

pondus. eurvae
sed hoc si placet nondum® a
ndus. sit datum, reliquarim

telligi datum ;

randum esse ut indeterminatun.
UL dicam quod res est, haee solutio adeo parum evidens est, ot
nisi ex nostris solutionibus veritatem perspectam haberemus , me-
rito dubitarer exsel etiam ex Te quorso
an_ acquiesceres suppeteret?  Quod
quaerendum sit /75 minimum, jam twm apericham Dno. Hospi-
alio, cum me fogaret, ut sibi problema mechanicum i pare Geo
metrieum reductum exhiberem, sed ei postea facem multo chrio-
yem accendi.  Credo illum gaudio nimis perfusum ob insperata®

4

Tua il ipsa est quac wea. En analys

elis, me quoque solvisse verbo altingere

DB x; DG, 23 exponens e, bt b, et alia utey

o Exbyp x742¢ = b;

%t 2 analogam positonein
ujus

meam

ipl
b2t sen 32
od DB.DC(x.2) sen BF
ergo si BF fiat = exx x% -
{ valorem analogum ¢z 2% —h1%; et per conseque
Quod vero observas
[

byt =

Bxe, etiam CH ha-

1t at etiam agnoscas impossibile ess
omnes solationes nh.lmta y...l.l "
Do, Hospitalio sciscitay
possibiles comprehens:
series  etiamisi infinities - infinitas solut
amen infinitas
suppeditant, ospitalio in e
O e i eri spois X5 = 1+ sipe
emposits ex 5 et 1, quomodocunqy 1+
+17, vel T4xdxx, vel T4xx4sd, vl x+l' ele.
plicusiamum 14; povita BF = a3%x
L etn aut una per alteram, id quod sic faci
ABC cum sit ubique eadem, erit CH
simil. triang. DBF et DCH,x . axm <155

PP A P+
EIXTHR" 1 =1 TH3" ot consequenter 1»-1x 53"

P
xT§ T |
R T

Suanas
TF3", determinandae

Natura curvae
azmxi§2"; sed oh
traemxTF7 vel

(hxrm s =)
x

:p.uxnﬂ

LR At P P

mum_per TF3

Al= —ml—n seu n = -

line dividendo

ey

AN e gembtn

il est
“2m+2. Dico igitur si flat







vam plane campum  aperiri Analyseos m:n, mun;:
e nUMEro punctorum curvae et pro >
::.n.u:u.l:x ete. Nondum autem necesse puto, ut hane metho-

ii-
emus;, itaque hacte igificare cons!
r o . Tobw abes pnl curvis istis mibi distincte commu-

Puto me Tibi de Domini Fratris Tm solutione in meis nuperis
yeloidem directe
consilium - meum
1 o Domino Marchioni
& Damino Frars soluionent mitteres, it ot Prorogatio
ad extrancos nostarum Methodorum; sed nescio. quomodo oblitus
Semper suspicabar com o
bioni res suboler
s id displicere deye,
nosse quae Domini
lac occasione nova Problemata. prop
s seripls , accipio literas I Menckeni, quibus video,
pec wtris, festinasse studiose recensionem Libri Nien
iy quod mibi non p: videtur hom
contraipsum - sunt
» priora i, nescio quid sit resectum
Pene oblitus eram adjicere curvam  algebraicam Problemati
i Tuo satisfacientem , videbis, esse
cireulum; in eo en ctum ex quadrato wnius. se
it semper
[uae  segmenta conti
meata sint_ semper aeqy
ke investigaveris, videre
s, qui solutionem sprnvll erit Nieww Ui
nnk Frater aus natw minimus ogit, posquam ex Gallin redics

won
solutione haesisse , atque
quod cogitavi. Diffieultas, quae
od scilicel. curvae portio sit inde-

sine magna_ ratione ,
etiam vidisse per Te remedium,
superest, non est spernenda,  qu
terminata, adeoque et pondus.
on, hoe non obstante, pondus illud quodeunqo =
curvae, quaccunque ea sit, ot determinatum assumi possit.
emini me et olim observasse. Quidquid sit, haesissemus
et spatium deliberandi pro. meditatione attentiors
itisset de successu, qui fecit ut aceuratins

o
et exse possimus
i ad Funiculariam, per
m eventus, cum

inspicientes

In Tua ratione pervens
ximi, miror consel
nim satis video, quomodo
momentum ex_horizontal

l’lhm Hanoverae 19 Martii 1697,

mum.  Quod

minus. ::«-v Iv;ﬂ:' Beilage.
. in®),
s utriusque "T_ "'I"m::l Domini Marchionis Hospitalii solutio problematis de linea
lysi, A' is inserendas, quas cum . celerrimi descenss,

ipsa wea,

sed ita tamen ot (wae mentionem faciam
L ipran
ne supprimam, quia probas.

blema hoe (de quo Galilaeus prop. 36. motus accelerati)
“um diflicile adwodum mibi prima fronte visum est, twm voletu-
die wtor adeo ineerta, il ab illo abstinere primum decreverim,
Aque huie quulﬂn sententiae o
% mense s discussionem concessos id 4 nemin
'“-mnr. si u,...u unum excipias geometram insignem Leibnitium,
L] Allul solvit nou modo, sed et utpote omnium labore ac vigilis

%

Auflasung des
is de FHlospivl

-) Bur Volltadighet wigen wog noch .1;.
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is, alterumaue sex. mensium

dignissimum, denvoproposuigeome
spatium, quo a abi posset, ab aulhurn .
(ravit, Desidem hac in parte ac operi it
n authoris Bernoulli programma G
1697 quo totius orbis geometr
solut tat. Tanta igitur quaestionis

ut illins solvendae

ompule
o cum tantis geometris venirem
it eventus, im0 super i solverim probl

generali, at non Galilaei modo hyp ol 1
deseensi graviom  possibile

datio et fama
studio in societates

o et Bernoullins ,
estandum censeo
pen

nuda problematis hujus
cet, alias palam facturus
Febr) clarissimo problematis authori B
Problem
Datis in plano verticali duobus punetis A et B
assignare mobili M v AMB, per quam gravitate
ua descendens et moveri incipiens a puncto A bre-

pore perseniat ad alterum punctum B

Solutio

< datum A linea horizont

vissimo U

sit, ut punetus
vins datum B,
sito satisf

Si- supponatur ,
nsarum ,

m p
i i dosc riptae propo-

Dico portionem AB cy

quod ecleritates acquisitae sint in ratione alti-
dico curvam quaesitam A B fore portionen
e transeuntis per data
Galilaei veram evad

tdinum en
uli centrum
ta A et B

outali A

Unde liquet conjectu

i, ab illius multum diversa.

tur abscissa AG, x, appli «

od celeritas acquisita ex descensu per alti-
dico naturam curvac (quaesitae

" d
jen dx = 77 _’I;%,T;

¥, ol g

tndinem CBexprimaur

exprimi per aequationem differe

a8y

1L
Joh. Bernoulli an Leibniz,

Te datax aceeperis procul
i mittendam  dui
Hasnagio Tel-

oh
Adjungo  ecee

m alt i eptam, g
tor substituit. priori Tibi jam co - e

n il agien
e 4:;1)-”1-1‘-.;”:«..um. quaesito satisfeceril, o
8 puto est cavilla
r via ab u
rat, sive d il
per descensum - part
riori ad inferi on ascer

poil %, l"‘ruu non ascenditur, sed d

errasse, i
ationem quam

blematis et

d s est, at quaey

puncto ad numm.. quam mobile citis "
llud fiat. per

ritates e
|m.-~|. Do Bl
dam Tuarum objectionum contra Prineipia (

unicandas offert; respond s

i, quas. il
lmlu Kratas. ln

praeter illud,
Nolut

\..u
. Newtonum,

i
seribit se accepisse
t Newtono
olueris.  Quo
bicer, est quod Ne 3

- quod Newtonum magis,
nﬂmlnmm Geometria versatum vie "

int
quan
Cacterum

Wallisin
deann.

: nati - praefigeras d
lmlnmm.rl T mitebam v,... erat 3 Julii 1696,
"l vara s julicia de sthor prob

ollega meus, ostendit mibi  literas

solutionem

celare

emate. €l Bran-

Professore. quodam
Y




a ordiontur: Redditae mibi
. una cum problemate Ber-
quod quam primu manus meas perve-
iss. Gollega Wynen communicavi, qui Te
d difficilem esse ait, mo-
is de terrae motu vel quiete,
provocatque ad S tephanum de Angelis et Ricciolum
qui similia fuse tractaverint. Iste Wynenius in Academia
Harderovicensi Mathesin docet, sed quid, quaeso, motus Terrae

¥ an quid vidisti in Stephano de Ange-
wod problema solvi possit? Me referens ad

Harderovicensi. acceptas
gratissima

noulliano,
nit, cum Cla
resalutat, et solutionem b
do determinetur hypothe

vel quies hic ad rem I

s hic_ abrumpo. ele.
ingae d. 20 Martii 1697.
placet literas Bellavallii, et schedam illam alteram

wsore accepi literas a Do. Marchione Ho-
et taliter qualiter objectioni meae conira
Sed nilil dicit, nisi quod jom ego ipse
rvae posse considerari utdatum,
Dlene satisfacit. S Tibi mittere it ge-
cam aliquot exemplis, ut eam simul com

nostris edi cures.

Beilage.
Ezeerptum ex Transactionibus Londinensibus mensis Januarii 169f.
Probl 1
linea ADB (fig. 93), in qua grave 3
quodyis punctum B vi_ gravitais

Tnvestiganda est e
dato quovis puneto A ad da
suae citissime descendet

Soluti
» ur recta infinita APCZ horizonti pa-
rallela et super cadem recta describatur tum Cyclois quaccunque
AQP rectae AB (ductae et si opus est productae) occurrens i
tum Cyelois alia ABC cujus basis et altitudo sit ad

e aliitudinem respective ut AB ad AQ. Et haec
Cyclois novissima transibit per punctum B et erit curva illa lioed
in qua grave @ puncto A ad punctum B vi gravitatis suae citissin¢
perveniet. Q. E. J.

o

Probl. It
Problema alterum , si recte intellesi (nam quae

ab Auctore citantur ad id spectantia. nondum qudnm,: ":ml;fr:[
potest: Quaeritur curva KJL (fig. 94) ex lege, ut si recta PKL
a dalo quodsm puncto P, ceu Polo uteunque ducatur, et cidem
curvae in punctis duobus K et I, occurrat, potestates duorum
ejus segmentorum PR et PL a dato illo puncto P ad occursus
illos duetorum, si sint aeque alta Gid est el quadrata vel cubi vel
quidrato - quadrata etc) datam summam PKY 4+ PL1 vel PKab:
+PL ete. (in omni rectae illius positione) conficiant,

Solutio,

Per datum quodvis punctum A ducatur vecta qu
pasitione .ul;- ADB, rectae mobili PKL occurrens
mineatur AD,x et PK vel PL,y, sintque Q et i
quantitatibus quibuscunque datis et qll' auu x Iz‘,n:ﬂ::::;q:
S o relatio inter x et y definiatur per hauc aequationem

VHQY 4+ R=0. Etsi R sit quantitas data, rectangulum sub
i Q sit quantitas data,
signis propriis con)
adratorom (PK?+ PLY) dabitar,
 summa cuborum (PK 4 PLewh)
4QOR + 2RR data it qua wondred
drato - quadratorum (K99 4 P19%) dabitur,
infinitum.  Efficiatur itaque, ut R, Q. Q0
datae sint quanitates et problema solvetur. Q. . F.

Ad cundem modum Curvae inveniri possunt quae tria vel plura
mmi-m segmenta, similes proprietates habentia.  Sit aequatio
Y Quy Ry 4+ 8 =0, ubi Q. R et § quantiates significant
“x. "l:ll-vllhllhun quibuscunque datis et quantitate x wieunque con-
o, ot Corva abacndt seqmenta tra. B i 8 datn it quan-
- ‘-‘:nnlmlnm solidum illoram wiam dabitar.  $i QQ — 2R

quantitas, somma quadratorum ex. tribus illis dabitur

segmentis PK et PL dabitur.
segmentorum illorum (s

EL sic deinceps. in
2R, 0*—3QR ete.
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Joh. Bernoulli an Leibuiz,

solutionem Angli anonymi,

a solutio seeundi mei
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nisse videam ,
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e Bl = ac:m assumsisses

Misi nuper cum quibusdam  aliis
quam Te accepisse non dubito.  Que
problematis a

alian
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indaganda
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vellem scire quo loco I
maleria agant  quem

oelis ilis, quas in Epistolis Cartesianis
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rha

aliquod tempus
re non video. Tuterim ut ad methodun
eris ex seripto Angli (quem Newtonan
ilem , i
e, quond ille omn nes, quac
instituendae sunt, antequam ad quasitam  pervenias, una ok
cio deganti, ducta seiieet recta position
tas ex polo secante,  quam
isset. tamen o
ita non opus fo

ero utapplie

uandoquide
Ego enim solui

cipiantur descriptae curvae datae qualescy

o

AF, AG ete. voceturque AD, , applicatae vero DE, D F
qor s ele

ta ut g, 1, s ete. intelligmtur u datan per 3
dato (P ducatur uteunque rects
PK vel PL, y = radici bjes
y it, posita AF irecta et pr
AD, punctum K vel I in ¢
oprietatem ut

r
rallela iy
' dato aequale: Si ve
ponatur re i AD, erit hll. curva talis, ol
PR* 4 PLY faciat ..u.,.,...» candem [summam.' Qu 1
vl PL vl Py hujus aequation

a et p

= radici

i

41ty g3 = 0 sitque AG recta et pmu.h. ipsi AD, erit
curva KILRM talis, ut solidum sub PK, Py
aequale; si vero AE sit recta el parallela ip:

PR+ PLe 4 PM* semper eadem; sin AF esset 1
lela ipsi AD), foret summa rey m potestatum PK* P
PREPM® 4 P nvenitur - curva

KILRMSN, cu
rala praestent,

K, PL, PN
3 alque baec om;

PN impe-

gr. si curva KILRM debeat esse talis, ut non solum solidum
sub PK, PL ot PM, sed etiom aggregatum potentiarum PKe +
PL 4 PM* faciat idem si curvae duse AE el AG
ponantue rectae et parallelae ipsi (A, il i KILRM
wtrique simul conditioni.

Vides. quam_amplu Tuerim campum ex. paucis, quae
Tu et Anglus ille suppeditastis, ita ut jam lubenter agnoscam,
auod mea solvendi ratio per positio wen mul
tis occasionibus o
ducere nequeat; wam pra
ficio opus.habe al
torum, ut_probe notas, adapt

primum fuisse cont
© eadem jum
m ad prins problema quod

solidum su

segmento et qu
qualem reperio. curvam, si on algebrai
tem;. quod vero Tu notas (joco forte)
cere, nempe circulun, hic nilil aliud
auam quod & wemine ignoraripotest;
uam ullm Wallisius

nibus suis partibus aliquotis fa
Heat viebus atem pro numeris.qus
fuerint hac solutione matius et Freniclins,
cam,

ramine quodam adhibita. felicter solvo problema py

3

ti
wonest ut hie di
Ioterim hac methodo per radices aequationum mode

curvam pure




algebraicam sic: Aequationis vy — qy + rr = 0 radices sunt
y=qq+VTau—rr
nune quia ex hyp. P! ;

Florite atr
vk aver

est arbitraria, sed oportet esse talem ut assumia carva AF qua-
"

Viaa— )
stant, et §qre +

*, e curva AB jam nou

a3, unde g ="

+DF° licem aedquatio-
e, DE sit = 22— quo facto. dico rmlw:'“l " -
optatam
vy — r =2 0 producere curvam optat
e operun ot i i, . 1 quaereretar curn s ub

otentiarum PLe— PK® sit

n quidem summa, sed differentia poten -
ook enda est = Ja¥e ¥ 4D,
e = 0 determinabit_curvam
s pro curvis istis de-

constans. Tune enim q sen
et radix. aequat
quaesitam,
sideres; i eos cupias qu
ter communicabo et si. qui
materia.

EL ego miror,
nem libri Nieuwentit
prolisam ejus libri una ¢ p
Menkenius scrupulosus nimis in_ edendis

e W

escio quales alios meos calen

Menkenius adeo festinarit recensio-
se etiam a Te accepisse relationem
n mea, sed post festum. Videtur D
quae vel in minimis
sulto nostra expeetare
quae adjecit non pa-

dummodo aliquibus

Optarem

mea quode
lavit,
in locis. argumento

quae olim

Hate
contra me effutivit, ot ad quae respon-
. wisi Tu te interponas arbitrum, vel
In fragmento Acto-

sustineas. partes.

um nupero Decembri editorum ) de-

pito oreast
mum - excogitatam

rios it
formatas , per D. T

607
#4) 1, B. Tetragonismus universalis figurarum curvil
ctionem geometricam contiouo_ appropinquantens.

um per
Acta Erudi.

PO

vaitas dum nobis inventa
nostra ita invidet, ut vl fere in lucem prodeat, quod sibi non
diu ante cognitum fuisse. velit,

In praecedentibus Tais dicis, problema meum fratri solutum
esse, sed mox e occasione ab ipso alia longe difliciliora proposi-
tum iri. Videbimus ergo Quid dignum tanto ferat hic pro-
missor hiatu.  Pudeat illun, quod per integrum semestre
omnibus suis viribus eo penetrare non potuerit, quo tamen et Tu
et Anglus ille et ogo praesertim , quem usque adeo despieit, intra
aliquot horas mullo conatu pervenimus. Interim s publicum exer-
cendum esset diflicilioribus, sedparum uiibus, quibus nee ipse
PaF est, forsan et ego proponere possem, quod multum negoti
facesseret,  Ex. gr. si lumina it datoe longitudinis, quaeritur
Quannam curvaturam induere debeat , ut mobile super illa » dato
puncto ad datum punctum citissime descendat. Sed vervor ne
mibi. roponeretur: - Quaerit delirus cui non respondet
Homerus,

iod hactenus nullam in Actis relationem viderim Libri
Dn. Marchionis Hospitalii, cum tamen illum jam diu procul dubio
acceperit Dn. Meakenius. Vale et fave ete.
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In ratione mea perveniendi ad funiculariom per viam descen.
sus, utique non levis latet diflcultas ; sed optarem ut illam tolle-
res, legitima enim oportet sit methodus ipsa, et necessarius nexus
cum natura lineae, cun
naria ,
sequaliter sive inaequaliter gravatus statvatur funis.
"oty minimus, de quo quaeris, redux in patriam ex Gal
din post iterum evolavit. vagabundus. X ad hoe sque Pascha
Moguntiae git, iter meditans in Germaniom, nisi forte jam
Sressus spe incerta an alicubi conditionem i

enerit, cogitat, ero-
linum in Ph Electoralem; si Tua ione o
pervenice posset visi alibi commodiorem susseris stationem , ipsi

“t mibi foret gratissimum,
ilineris ratio feret,

Misi Dn. Hospitaio. meos modos solvendi curvam celerrimi do.-
dcensus, quia. petii,

Lipsia transibit et forte Hanovera, si




L.
Leibniz an Joh, Bernoulli,

Cum Guelfehytum irem, [ acturus, mecum. sumpsi
quae ad Problemata Tua spectant, ut illine Lipsiam expedirem,
quae Actis iuserenda viderentur; quod et feci. EL transmisi s
lutiones , tuam pariter et n..-p.u.h. am mibi commendatam cur-
vae Brachystochronae. Al n methodum directiorem per-
missu Tuo omi l Problemaautem ‘Tuum, non
minus quan solutionem et praeclarum in Opticis usum ex. merito
commendavi, simulque institutum Problemata modeste proponendi
laudasi

His omnibus j
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i

spem statim
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all, et praemia hono-
am reddere ir-
et ad Academise Gallicae usum provoeare, quae praemia is
tantum distribuit, qui nomina sua_ profitentar, simulque d
ipsum_ solutionis Anglicae autorem Tibi non om
deri, et methodos nostras vite applicare scienti unius diei spativm
.+ nescienti nee annos salis esse: Tuam vero pro-
a

in publicum
citandos, qui Cart
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tento studio,
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an .
ause pe videntur da.
15 qui- Problena Tuum o
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prevuy’ .s.», s \...‘ quaenam fi-

Mito, quo faciliug ’ tellectis
rumpuannlmx aliorum solutionibus, quibus talis dubitatio in men
si- candore est praeditus, liben
e non esse, sl
Beawval igno.
am e
eredo, quis. sit Juy
A estemporancas i partem gener,
mm "‘n‘L ipiorum  Cartesii ad Dominum B on Kuuv-
geret Hugenius, tum ut ar
dae erant, iderent e
e n.. lnln (si ta
Gerhardy M m
Doteris, .m.m'

quibus com
b ipso dissen
pem ad Dnu,
tere i
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% quod mihi descriptum
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ndi Tui Problematis foute deri
d Vle ete.

nagius ist dieselbe Person, die vorher M
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de Beguyyt "3 der Nawe dieses Mannes ist vollstindig: Busnage




st vel % vel m, esse simplicissimos. Per quingue aequationes,

“consullo tamen processi, quin  sic
is el latitudo  solutionis.  Linea-
e ipsamartemaque.redd

ia— quidem ,
melius patet
ot oy tl!xlmilm faci
utiorem. ~ Tantumiue abest, ut Dn. Newlonus ex suo co
rem proponendi, aliquid utile duserit. ut potivs involutus plaew

invo-

. quam rectam,
inete intelliguutur men ]vmulmdl modo, ut ne
nune quidem, viso Newtoniano, inde recedere velim.  Egregia sunt
quae porro addis, el profecto meretur haec materia amplius ex
coli est enim velut nova quaedam finearum curvaram seu locorum
Geometria.  Interim quia edendi Methodus, qua ad cogi-
tationem tampulehram tamque utilem duetus es, etiam alios sus
habere potest, et ipsi per se Analysi aliquid addit, rogo ut eam
distinete conseribas , de dusisti, et mibi con-
munices, perin Caeternm
videris non observasse quod de Circulo satisfaciente locatus Te
Bt licet futear mon_esse magni fociendastales
ista per Circulum, aut Wal
tamen verse, ot ex o
walla quidem cum - laude. dic
o Si quis, exempli
siusper wnitatem salisfacit, non esse solubile in mameris ration
libus, pes X Ium s
Tu dixisses Probl
fuisses refutatus per ewm, qui Circulum Tibi objecisset.
perfecta ulique istas quoque, elsi nugatoriae videri
prehendere debet. Per me ergo licot quasi nugatorias appeles, vel
semi - ridiculas , modo non plane usu carere fatearis,

secat, posse esse “al

um rerum numero, quae

Oportet ut in lteris mentom meam non bene explicuerim, cum
ita a Te accepta est, quasi ego istam notationem (

wm fieri.possit per rdees sequationn
erein

Reperi can

et
medita-
nultis aliis

darer e illa olim legentem
tones habuise; quaesvi il xchedn . et frie prae
conservatam, promte reperi, ubi m
deprehendi, quae primo aspectu
Plicatio in mentem veniret,
Dni. Marchionis Hospita
esse; nam
r

s Jn s Acta rltem
i we i differa-

g0 admonui Diun,

ia constructio,

PL = a% nam

valorem ipsiug s,

In.(lmum Quod i
=PL

v addam, an
iat PR
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Jm sic PR2

Maque amplius an-
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" ali isti obuox
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Pene annotare oblitus eram non esse necesse, e peculiarem
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illa quam inisti in
ali nl- tieri necesse
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. quod 4

ethodo, ae si g
+ eujus momentum

sstanti

siuna radix sit negativa, sec
- gativa, secundus terminus. o
Wlerentia duarum radicum, ut si sit y Yy - o ™
gy drremg MA ks
s Priore modo q est diffeventia, posteriore jam

s
Do e, Quod 4 esset vy + qy = rr = 0, —q esset




excessus radicis negativae super aflimativam, adeoque q maneret

differentia.
. His ommibus i manus meas. veniunt

I'Histoire des Ouvrages des Scavans Domini Basnage-

Beauval, ubi complectit abrens, Januarium, Fe-

bruarium; ibi p. 254 mserit
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petie

me solu

eredet

nobis quodamme

"

tempore. indiguisse
Tque etiam videtur fecisse, ut Augli illius. prompi

exprobrasse Taque rogo, ut eum

Joh, Bernoulli an Leibniz.
ades me detinentia re-
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tendis nostris solutionibus,
am - prosecutum Te esse
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hue wsqu

raesertim pro
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wiror quod dicis I
uasiexprobrasse provo
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) non abutatur longanimitate mea
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Tn Transactionibus Philo-
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quod operae pretium sit, wit-

I cundem fere modum quo consulis ¢

tando (ut jam videtur face
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1on opus esse longo tempore ad solvendun

ostracalleant, atque adeo me non

wlum illm (Newtonum esse suspicari me dicebam) s,
:Il,r:'dt:"’."lm'n die 4 receptione problematis solutione fuisse potitn
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ac destitutum si prima applicationis die non ad solutionenn .

veerit, nec secundo die, sed e post anum eo Ly
Interim Bellavalln it
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e 4 o s aequa-
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6 96) DB, x o BE,y; ponatur Y= ax o bxf ey oy

e (quousque ibuerit); per hyp, =21 ob simil,
3 ob simil,

logam um...,.mn puncto
~ ¥
+ex 74 oy~ Comparentur jam ha
un termii (sed won earundem literarum
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8 e0=8 o gy=¢, gy1~1
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pro b, B, e, ¢ ele. veperietur haec series infinitas continens solu-
4 ex?Y ete. quam in Actis dedi,

amuni puneto D egrediantur , sed ad
stituantur, i est, si quaeritur curva

tiones y = ax® + ax? =" 4
Quod i segmenta non ex e
arem aliquem parallelae c

GHF (fig. 97) ut ducta, ad positione data
angulo dato GED rectangulum  segmentory
datum: veperietur eadem methodo  ( positi
y = ax 4 ba® 4 ex ex’ etc.) hace series y = ax®4ax"¢

m,‘ recta GFE in

e 4 exT7 e
Per analogiom relationis punctorum hace duo_ aliter ita_ sol-
vuntur.  Sit DB, x; DE,z: per hyp. xz = 1, ideoque eliam
xvgn = 1 (n est polestas arbitraria, ut solutio tanto generalior
evadat) multiplicetnr utrumque per x=* 2" (quod facio ut x et
7 utrobique possint habere positionem analogam) erit enim 2% x*
278 sen 3% 4 X 2% 42" hine si fiat (fig. 97)
# 418 gen GG o= 2% 4277, prodibit_curva quaesita
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; n‘m mecum procedas, sive non, res eadem est; post in

tionem supprimni aut larvari possunt., interim exhibent progressum,
el velut gradus mentis in inveniendo.
Etsi incassum laborassem, Dn. Fratrem twam (ihi reconciliare
nikeado, non ideo.poeniteret. boni consili, in quo vel voluisse sat
o dnterim, i dicam wos. saepe de. alis pojus alig
vereri, quam res ipsa jubot, idque permissum esse, hactenus ut
nobiscaveamus; non ultra. amen.  Atque ita. concilio dugs regulas
ibi oppositas, quarum wna - (usitiae) jubet quemlibet pracsum;
bomum , altera (prudentiae) nemi . Moros
exse Dn. fratrem wum, ipse mibi- agnoseere nonnibil experiri visus
sum.  Fieri etiam potest ut Tibi invideat. (que a
magis. jussisset
pendere ab ipso; talia prava quidem, sed humana sunt; ut
mplacabili odio To. prosequatur, n jodicare.  Seis
ilatem humanam , ¥ ' mee facile
em cura . sperand
Ubvideo, - phres adue ftres habes
uul.um.... censeo matu minimun, quod varias viees wult
“L puto si qua vacabit statio. Berolini, -,... in copis Ele-
clorn agent prae i apertum fore.  Possum illic commendare
anicis, sed talibus, e statione. cjusmodi inui
ittere. mo . Hoe alii facient faciliug « "
Dominus Frater Tuus in literis, quibus mibi solutionem suam
ignifca oot mik observativiem
rum plano - planu
Satuatur, .wm... per illud i
sim, supero tamen ot
Principiis opticis nondum reperire potuisse. Hane
responsione  dechinavi, cum longe aliis i
Atentionem won vulgarem requirant
tieri ut plana l»d»-nl v, quae ci

mea Arithmetiea,
0. de Tsehirnhaus in oy
i wilil eam penitis habere
garithmis, nec cum Rhabdolo
rolulis vl g}




il o

cationes el divisiones aeque esse in ea faciles ac. parvorum,
g ¢ mibus vel subtractionibus ausiliaribus in
sed M rerihioed sumtuosam, el

rempla habeo: sed mal
antequam publicem.  Rudimenta olim
Magno cum_ applausu Hugenius . qui in
it ut absolvi curarem , quod now sin
i est, dum varie mibi cum opificibus

re il 12 notas, multiplicandus vero numerns
xiguis. tantum numeris exhibitam po
um Domini Fratris Tui. Vale,
20 Mai 1697,

Frater Tuus Tibi potissimum nova Pro-

. termino el pracmio statulo; quod videtur f-

quae ex omniby
alum datam accedat,

tumvis prope verwm (si ratie

potest. I altero problemate (Isoperime
iid obscuritatis, N si (fig. 100) linea BFN
BN talis est assumenda, ul ares
o aron NBFN ert musia (qéple

|'/ wl P, ut p
ftica, com tamen i
.uum est s ratio P2 o

neget NBEN arcam esse maximam.

*) Siehe die Beilage zu diesem Briofe,

arcum BF it data constans., hi i quoddam Cateniao genos
Sbvenit, ui follor. Sie figurum’ eoncipio, nam Dominus Menken
o it
Videbis et Dnum Tehirnl

chiide videtur sibi solu

il 8y ||ur-|ur, quod adlne alias
focere, et putat probleata o quae propos
lahotiosa, et solere ab i ,u»..,.-.m‘ qui- casu vias. facil
ot in quibus omuibus vides g
ot Putat et Hugenii Librun
nostrac inquisitioni. profuisse,
vel per som nde: comperta. 1ta etiam
o uasi m Tuam problema solveret, mec
quantum vnlen solvit. - Alia etiam nobis rursus promitit etc..., .,

Beilago.
Juc. Bernoullii solutio problematim Fraternorum peculiari Pro-
grawmate Cal. Jan. 1607 Groningae, nec non Actorum Lips,
mense Junio et n.m.nr. 1696 et Febr. 1697 propositorum, wna
jone reciproea aliorum,
de Maimiis et Minimis ad illa duntaxst
Problemata hue. ..u,...‘ adhibuerunt, in quibus ex infinitis partibus
seu functionibus datae eurvae aliqua maxima minimave re-
piitur l|r||w- m,uarmu de cjus applicatione ad talia, ubi ex
finiti curs s
inimumye e ...y at,licet
utiitatis praestantia. coeteris minin
ero est, quod Frater mense Jusio prin
solutioni terminum  elapsi anni finem statuit,
mienda Curya Oligochrona . per

¢ Fratris provocatione me
" nlulmlm cam superaceessisset. b
invitatio, lahorem  solutionis amplivs subterfugere
l'nllqlmm i i vie, literis
s, significasset se solvisse
et ali tentarent: ad ejus
alias intactum reliquissem




ostendi. Cur aute
quod cum lrrmil\m
e pracsen

fa promovere statuissemn. :
tis accedam, sequens. praemitto Lewn

8 eurva ACEDD (T, 101) tali sit, quae roiiar, |I....

aoque tempore. emetiatu.
m CED, breviori ergo em
4 hypothesin.

102)

x A breviori tempore perveniat ad B,

et sint in

ductaedoe

wsque. perpendienlaris CH et

in K., compleatur parallelogran-
ritar in hae

G, GD ad se invicem, quae facil,

o fgtur in plano wieunque ol lorzontem fclato (1w
ACB

+ tompun descensus per 6D (quod
intellige semper post lapsum ex A;
A e indagandum intelligatur i recta EJ -m

n
punctum L., sic ut Loy
"

w0 posito. sie argno:

GUEG - L),

carumgue elementa CE, K
etriam redactum hue redeat, ut i
sua habeat composita ex elementis abscissarum direct
bus applicatarum inversa: qua q
illam Hugenianam
nempe  notamque
o i g 103, b AGP sem
tangentes, RQP semi - circulum e
monstro ;

Pariter
E' tGD = (EF:1GD
LD i

e natura dese. g

HLD—1GD

D (ob sim. tr. LNG, 6JD)
LD i

(L) = GIx (BF

'I‘VIIID GD).

CG - (CL)

X (ILD — 1GD)

= (ex nal. minimi, m v Bcioa) @ €0 n,

[

s e mat, dese. gr.

berrino Do-

) pse imme-
Aquod assumere coacti fuimus particulam G 1,
e parvis_ infinities adlue
o ad solutionem Pr
G clementa abscissaram A I,
6D clementa ipsius cu Ik

mino Nieawentiit usum i
tito explodit)

rentio - dif

o ut Problema ad puram Geo-

eniatur curva, nta
et radi
m proprictate Isochronam
me et Oligochronam futuram,
eometris Cyeloid

VR Wi 9
(3]

D i o 1o
i
Lt % SRURY



Quod si nunc determinanda sit: Cyelois, quae transeat per data
» Aet B, dos

circulo genitori Cyclois AT, quae ductam rectam AB, et pro
ductam, i sit_opu 4

st ad rectam AB, sic diame

s elogans Problema foret, i jon

’ ~|mwu-m i is Cycloidibus (aut. saltem Cir-

culis, Parabolis aliisve curvis) per A transeuntibus, ac super ealem

basi AN constitutis, illa sil

tempore ex A ad dal am 7B appellat. Qui speculat
uis promovere volet, tentabit.  Nobis suf

o ita curva hace, quae tot Mathematicorum ingenils eter-
in illaeruendum restare videretur, nova proprie-

bis sistit, quam velut.pecfectionum suarum

saeculis debitura, sub finem adbuc

i jusdem natales, s

pari faclitate. repe
aequalis densita mpore. per
incipi jano Memme Junio 1053
rva refra-
ctionis, qua ag. 44 conten-
platur, et cojus iden cum illa, quam primo consi
Celeberrimus Dnus. Leibnitius Mense Septembre 1692 pag. 446,
nosque mense Junio 1093 pag. 254 construximus, conseio Fratre
Adeprehendi
Sed per has speculationes ad alia quoque dificiliora Prob
mata patet accessus, qualia sunt, quae de
formari_possunt. Qv

n m centrum  gravitatis _areae
suae habeat a hasi remotissimum , quam Frater observavit ess¢
culariam, el ex divers fdamento e, Hae e o

m maximorum e resolvenda proponinus

Vero, si vieem reddere volet, sequens generale

Quaeritar ex omuibus Isoperimetris super communi basi BN con-
litutis lla BFN (tg. 104) quae non ipsa quidem maximam com.
prehendat spatiumn, sod facint, wi wldcursa BZN comprehen
sit masimum, cujus applicata PZ ponitur o
muliplicata vel submuliplicata rectas 1y el g
quae sit qumeunqm- Pprop -
BF ¢ possit, ml.llngmmn alterum
s supea mun fuit, wajoremque cum
ex labore in
temporis u.ﬂ,,e..m rerumaque sua.
lumenti percipiat, prodit nonnemo,
oluturo Fratri ultea lawdes. promeritas, hoy
u lege, ut inira
e so ssceptaram pro
teunque | adtaturas
vit, meas exlibeo
e Problematis l'h\«lr
mum - propositi- ha
superficierum
Jam

L e quid
videlicet,
Iatione. ipsorummet

I sit ex. gr. curva
e e dato punct 1

primum
osiane rectam DG ordnai
et fit DEwy, EF
it per lly|mllmm CDE sen xz
sim.fi, 1
Talis supponal ‘quatio
abstituti ipsarum saloribus o
er 2 et 1 Feli e,
Pong

eadem

a fit

e 1 ey L, it eta whsiations (54

ool % + b2 quae ut m.unl-mr priori axm 4 bxr
0 AT cum s, e by n

bique
e b=a, nec non Zm; unde co 4 maturam




vae quaesitae esse y = ax" + ax?~* vel, quod codem modo osten
detur, y = ax™ 4 axt + bt + byt
Haud absimiliter solvuntur duo sequentia, quae habet, Probie-
mata pag. 266, quorum posterius in Programmate suo generaliter
la proponit, ul loco wiriusque segmenti sumatur quiccunque
ipsorum potestas quae sit m. Huic curva satisfocit, quae expri-
mitur per y == x (x" — x2#)". Quae vero ultimo subjungit. pag. 267
sed absque solutione, his eurvae satisfaciunt mechanicae, - quarun
ethyeyy+eyder

matura est y
X

X). Quanquam tacere non possum, assumi hic aliquid dubiae ot

s semper esse unins ejusden

e e denotantur.  Dari eni

o saltem in curvis mechaniels,

rsas numero curvas de-

s Tiquet, quandoquidem hace

XIx)® ete. non magis quadrant pro

azd, aut xz¢ aut x27 =1

irvam satis

o perpen

que
possunt

olesi 322 =1, o
us tamen hypothesibus
L

0s Acta mensis

am, e perferrentur a
L in quibus Nobilis Auctor Meditatoru

constat, persua

v
Tumaniter py Nom quod proprietatem spectat

’ ribuit, cum ea g punctis, adeoque
focis, competal, dificulter quis capiat, quid bae
per focos e a

autcurva

admodum etiam intellectu baud facile existimo 4
3 de Ellipsi ot Parabola ostendit, ad _omes
curvas applicari pos
arvis quadrent

dueat.
modo quae fig. 1
alias etiom dissi
sint, cum il duntaxat cjusdem generis et spy

413

ae praesertim posterius illius tantum  generalioris consectarium i
quod jam Ao 169 exbibui, Et quod ulimo dovet '.::":;"u:.':
dendis ex quaria curva portionibus in data ratione, hoe plane fl-
lere disi in Parabola, quod etiam agnoscere videtur Acutissimus
Auctor; aut i dubitet, ego paratus sum demonstrare: unde

vilil aliud, saltem hoc novo exemplo roborari opus haberet,

SRV,

v

Joh. Bernoulli an Leibniz,

Placet. quod de Duo. Marchione Hospitalio ser
ipsins verbis. fuisse, quod me. nimis laedere posset
Ut adderes honoris tilum, quem interpres omiserat,
ket linguae Iatinae hane omissionem facile patitar,
partin - quia Hospitalius ipse  revid
ka8 i, ut dicis, ipsius menti

\;d:m approbare. solutionem weam pro curva PLIPK
= @b substitwendo in  radicibus y = $9+VEqq —rr ey

VTTT 77 loeo q valore -
alrr

. wibsttutione. radices in ratioales sbount, weeta
i, i quo distinguontar ;- prove
o

duas -

‘".lm as producunt curvas? Sed supposito hane carvam non
oty e, sed vitandam, quid judicas de ullera ila peveur-

e per Logarithmos inventa ?

- \::ul attinet. ohsersationem Fratris de vitro plano - plano, eam
ipsum e ulits Barisis proposueram qui wutem_ omnes’ W
T ol Tu jam susy
0 Fratsi dixeram scilicet, vitra non perfecte
antubn conyeya, i el
oia destra eum sinist
Caeterum
Viro fucit,

uilil in

revera

destrui-
L enine - diversae,  una

V=

saltera y = 2 Quid ergo hic Unamne an
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multum distantia situm  suum, pe‘rmullu:hll;i ;:r;;.:t:m-::
o
dem vetinentibus; practerea oculus spectal
seplemve passibus distare debebat @ shom: uu.A nl-l::: it
ia permutatio objocorum wolla fiebat. - Au vero in. maor
o sttt ers nam possuma, i b sngesim concl
ia non dabatu

wa arithmet; s vogare volu

Quaestor woster Sp
thin
nuneri
untar pro ra-
donis: plenum tamen usum  probe
oterat explicare, saltem dicebat inventorem ejus  esse

et ago pro Communieatione fragmenti Actorum: potuis-

ras Dui. Menkeni
asma Fratris quod ibi habetur, focit

b
e mea, interim_per wlmhln- illam
a Marchione
problem:
" donec tandem post omnes exanthl-
viam invenerit, quam eam m;:
quam tu uno die reperist, et quidem modo longe breviori;

, o
wl wbile per medium non wniforme i
refractionis seu quam n;h "K“p' oo oo l':- ::;
s bis,
identitatem cum Sed missis
quae me speciatim .

- nos.
parturiunt pracragoag shiesy quae partim ‘nn diu inter

Suntne haee illa longe diF

M3

agitata fuote, partim que simplicissima. (antum syt Consectaria
corum, quae in hoe ipso mense ,\u..mm pubi
quod jam pronuper Tibi commumicave, I
n directam, sine
oo tantum maximum - doseensy
autem iterum, o i eia e e
Sm won weminem + i solu-
llu tandes promeritas (e detracare possim) onora-
erever

e
B0 hoe anmo nemo

iis ud»l qu» onitia suapede m

blemata featei fuerunt laborioss

forsan per ambages ob profisitatem

otem dedhictus est, cum alia prorsus ageret: hine

dai powsbile exse, ut s aliis et destinato vaiup

vedum superare auderet vel posset, Toterim cogits,

s dolor! quanta tristitia! quando vid

Vojo, ubi tan temere miki i

problemata proponit,

wando,

Wenwrstam 9 imperiol. et quod
s genersliorom quam Problema postu-
L quacnam ex inf

nstitutin, Ma sit, per quim deveentarys
£rave minimo (o ©ex A ad datum perpend

lm 2B appentat Pone toco perpen

Teetam positione rhum in quovis angulo cum 1
Iroblemauisers

: dico €
lem rectae 2B a0 mgul... Fectos ,
P A ctesimo pervenerit ad datam positions b,




e

se omuibus Cycloidibus ex
e Langens Synchronae erit. perperr-
n contactus transeunti, quod puclou

B contactus; ergo el 3
aterdesideret) quomodo Cycloia AR ducenda
normaler roctae Z8, W quod e ok, Sup
AZ ¢ u kllnlum assumta, de-

n i fiat ut are, u ad 26, ila AZ al
hace .h..n--..-, circuligenitoris_Cycloidisquaesiac

i wd poteris. Fratri
o Problema plesissime  solutum , quod po i
iicar, e imul mouere, ul premissam. sum

non me, ml pnn...-m. quibus

w

it defcaudaturas: me pudt caer

solutione,quam siue ullo okace. s ull

o o mri'un rerum dap 3

is dispendio, .:‘ o e, NN

erum

. sl intra tria borse minuta adinveni. .:n':m

iy quod de hnyrrm.rlm propons ll.u: ‘;l)m«l " dhn

comprehendaiur b bonorario, qudguid i i) pri § o

ol 1. e etam longe wiveral, quam 3 Friee po
latar, Nl in boe Problemate .m-:l..ml s inest, ol putas,

o (aredo) male intellexisti. s

bt gl g anibus Lnoperimetris (g, 108) “':’

constitutis, illam BFN. 4u

n ratione

maximum, cujus applicata P’ i

»

pmultipli

s multiplicata vel submu s

::u.:l.mulllpli vel submultipla, ut Tu n.ln:'.,::)““‘
Cine P, vel arcus BE, hoe osl, quac sit quo

"

proportionalis ad datam A ot reo(
BF. Brovius ita proponi potest: Quaeritur ox omnibus Tuaperi-
metris BEN illa, ut focta’ skia curva BZN, cojos applicata »z
st ut potestas quaecunque P spatiom NBZN sit o
masimum. Hujus solutionem , pro hae vice, sine m
vendi temporis exhibebo, ut af

am PF, curvamve

Tibi mhn nes |vmlv|ﬂ||.|»

merus potestatis n; PF son

b fiat GF sen y —

‘/ = "' 7t dico punctum ¥ fore in curva aptata BEN, Hine
at

0 patet, si it 1, enrvam fore ¢ sit 2,
i, L sint at_quadrat it curva PEN il
U

nsum, quam Fra-

ter etlam suae Elasticae tribuit. 4l et i r'
o

sint in subduplicata. rati um
Cyclois vulgars, ¢ I accidit, nyuml

m, * sit ommium masimum, et (posito aren BF, 1) l' ut
<

o cilissimo .w"uu patet) ommium ¢
egregia gaudet p e.

Caeterum gener
Auod quotieseunque n sit fracti
TOmiRAtor vero mimerus pa

pe rectife

. S haque Cyclois

observo, quod fratei non ita obvium erit,

alor sit unitas , de-

curva quaesita BEN talis, g

sirl possit; i vero denominator sit

ta BFN semper algebraica,

+ il est sint PZ in ratione subtriplicata

uy=2 3

mediocris nmum lux pro-instituendis summa-
i

bus. quaniitatum difere . quae reducuntur ad hane for.

0 enim - casus uhi absolute.

Lillos, qui requirant extensiones cireularium,
e illos .

"
o i neque srlmm‘llnlu neque circulare.
jam ||rnM4-mn universalissime proponam ot solyam,
sl loeo wwod PZ secundum Fra m debeat esse rationo cor-
a0 potestatis. ipsins | o jam sit quomodacy
Py "-| datis; id est, si PZ git aequalis ipsi

.
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datae BI, quae loco quod secundum Fratrom est ex Paraholarum
gemere, a me supponitur qualiscunque: annon malto plura. prae-
stitero quam a me exigitur?  Si ergo in eadem proportione hono-
rarium,_ promissum augere_ teneretur Frater, non

opes. sulfectu

pelletur GH, X (quae datur ex BG sen x); ergo. datur spatium

BGH m/\‘ dy alge vel sallem transcendenter; ergo datur

& s .|.u|.u»‘/ X = dieo, fata GF sewy =

curva quaesita BEN, quae scilicet ex

“omoibus Ts tris illa est, cujus applicatas FP productae al
2, ita ut P7 sit = GH, eflciunt spatium NBZN., omnium qua
a1 DSl maxinum,

THoc ipso. quo aec paulo acrius meditor, mirabi-
lem deprehendo curvarum quod eaim modo supra

Cyeloidi are credidi, dum in illa fdy yX est maximum ot

ol
/\‘I‘x‘ ninimum ; jam video hoc omnibus hisce curvis esse com-
mune.  Dieo enim si BFN eurva talis sit, f dx sit maximum,

fore etim semper [ 5 minimum.  Vellem aliquis hane necessiti-

tem a priori demonstraret
Ne qu i (quamsis non necessarium, cortus enim sum.
nec ipsum fratrem solvisse) ex abundanti tamen Te certiorem facio.
quod etiam geon verim problema de i
non tantum ex omibus Cycloidibus, ut supra facile pra
ex omnibus alterius cjusdem speciei el baseos, quae promplissime
non solum ad perpendiculum, sed ad quanyis rectam po
datam accedat; unde vides plane non poacr Bhguenel gyt
merum requiri, ut opinaris. Definio enim praecise, sive per qia-
draturas sive per rectificationes, illam ipsam quae ex. infinitis sae
specie quaesito respondet,  EL quidem res perpetuo o recidit, it

prus determinetur Synchrona corvarum datae specil, quae curvae
sint Cycloides, Synchrana r.uh- determinatur; est enim il quae

omnibus Cyclo "

datae sint alterius speciei, rxl‘mph wratia, circulares vel parabali-

cae (quos cass non

ampliug i ,.n»,-m
nem ad illas ubique va
praestitisse |

neque ego fcile eo penetrassem,
an ater st tescio (ut cum Theologo quondam nostro loquar) peci
mii-artificium inspirasset, quocum etiom alia problemata solvo

s ergo q
Progressus ferim, com prius e per somniom Ly dem de 1
cogitaverim. - Nil superest, nisi ut Te roge stiges. Doum,
Meni Ot quamprinem, et si fieri possit |..-« mense, ,...n
ciin moneat, me brevi adeo femporis spatio potitum e

plarapraestitisse quam petiera
unm quam prim ille praemiom, a se wili p
i, Tibi Judici harum

igenti it < s solutiones meas legitimas
deprehendert, aijulices, s minus, Frati reddas.

Prout Dius, "x-rlnnll.«mmx
videtur materiam han ligere.

idis, minime tamen pmhlrmn soly

Menkenium ||m Communicasse soly antequam impri.
merentur. i videret demonstrationem meam Synileti

appresist, u.-.un.rux.-. uin mutaturus esset sen

“rs a Domino Marchione Hospitalin ot o Belvallio
Dum. De 1 Hire 1

wtendisse se triplici i

*) De melhodo universalia Theoremata o
s simplicsimas siprimun,  pe prosinne
Per D T, At Erudit, 1697 p, 930,
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nisse ad saluionem problematis celerrimi descensus, sed semper
deceptum fuisse, quippe qui invenerit Parabolam cubicaem. -
ines Belvllivs promiti s revocaturunm per occasionem errrem
commiss recensione problematis e, ubi de Tua solione
agur; misit eliam fascialum Observationam Tuarum s Phioso
phiam Cartesiaanm, qnn|mlv[m-wullun vacavit, - Juvenem il
Hagiensem, quiproblema. e erh, o Pl Do
Dok, Prvsds i G Bsbaie utrumgue et Patren o
Filium masine bis sudis delectri, ex lieris Belsallanis a.w
Pulchre utque agis, non nego, noque Te To poirs
o fratrem il reconcilre Yk ved s bem e
uam perditan, ul ol ilam Do, Carcavi idem, tentare
i Caeim ot Robersium. - ol putes me pe
o ligid err de e, quan es ipa ubeat. Ui s
Per salisde i ve
dech

an
et pendere ab ipso,  Pracer
fratrem morosum habeo duos aios, natu se. minimum de_ quo jm
suditi, et ateram , watw me majorem, qui portem pingendi cal-
ek s parum exerce, quia in patea publco quodam munere fn-
e Ot s e T s e ro gl e
nata il flla; s 1 !l et g st s i
manss accidit i m revoral, quod congandere
Tuum repente adeo in condolere. mutatum fuerl, Vol ot
Groin 607

Hogo.ut I
docuue op

ras asservare. volis, ut soltiones mess (qun-

sit) producere

i viee ex Actstantum fraris schediasma, ne e
o restat. alia occasione remitlam,

Cures quaeso inclusas sine mora ad Dn. Menckenium,




920

et celerimi descensus, sed semper
fend Parsbalan cubicalom. Do-

i Observationum Tuarus
m vacavit. Juvenem illum
esse Filiumn Domini

uria rabantine: uirungue et Patrem ot
delectai, e eris Belvallais dinco.
. v To sk B debet,

res ipsa jubes

potuissem sape unam et alle-
sustinendum (. Vae

Practerhune.

in
ia i patia publco quodam nluml‘r
Thi o o o s i
o i ke duas seple

+ quod congauders

Vale el

ratris schediasma, e liera
accasione.femittan.
e mora ad Do Menckenium.
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Lvn.
Leibniz an Joh, Bernoulli,

ique ut ma-
tare publicari curet, Te Problematum Fraternorum solutiones bre-
dedisse,

Primo cursore Tuas Dno. Menkenio misi, jussi

vissimo tempore
Videris cirea twam curvam (ubi PL2. p
quid metuere. Extractio succedens.

scriminantia evanescant, sed

radices eodem modo tractantur., Hoc

vero discrimen inter PL2 . PK o p1, PK? tantum abest tollj opor-

\ere. ut potius sit conservandum. Sed talia ey festinatione exci-
ul,

dere sole

s meas circa observationem diop-
ricam Domini Fratris Tui relatione Tun confirmar
Putasne me tam male mihi consulere , ut sumitus conferre
velim in Machinom, quae. uibil slod praestes quam ea quae
i

quid non a_quovis. redi
Tiowum wagis quam uile esset, nec (riremes scaphis praestarent,
e tormenta selopetis. flud quseritar., a
Tuptuam, etiam oflectus erescat. —Equide
Tubae aulor, Rhabdologiam ex baculis in
\ansulit, o wdditones ausiliares peragi. in adjuncta Machina
dditionum Pascaliana. Do qus re o Librum scriy
LU Y =




duid post ipsum fecit et Grilletus Gallus;, sed omnia ista aibil fore
sunt, mullamque notalilem praestant wiily

diseram, cum Rhabdologia aut inde deductis
commune esse, quod ego sum commentus, Descriptionem ejus dare
accufatam res won facilis foret. De effectu ex eo judicaveris, quod
ad maltiplicandum numerum sex figurarum

alium sex figurarum  rotam tay

est, nulla alia opera mentis wullisque ad
quo_fcto, integrum  absolutumaque  productum  oculi objicietur,
ldem st de divisione, ubi wullo in quaerendo quotiente opus est
tentamento subtractionibusque null am Til

is computorum,
et multo calculo_egent. ~Video Dnum. De Ia Hire expertum esse,
quanto facilius it Analyticas nostras Demonstrationes solutionu,
nostrarum vertere
matum per se invenire.

Animadversiones meae in partem generalem Principiorum Cor-
tesianorum scriptae sunt ad captum Lectorum, qui profundiors
non attingunt

Quod Dowini Fratris Tui Problema attinet, utique curvam
ex pluribus cjusdem baseos et speciei, u dato puneto, brevissimo
+ o datam rectam appellentem mibi ope Synchronae ele-

i deris; nam ita rem praest

o, quoties alge-
o potest; quo tune contentus eram, quia hic de
determinata (quantitate , nempe parametro, non de lines
aliqua, seu indefiito” quaerendo agitur.  Melior quidem est ¢

structio linearis, sed hay quia i
respexeram, quod levissima consideratione inter seribendum ad Te
in mentem venerat. Interim verba men nescio quomodo in trans-

que

versum aceepisti. Neg " mentem venit dicere determi-
natum curvarum numerum requiri, ut Epistola tua mibi
wscribit, sed determing

Post Synchronas semel ad hoc negotium 1
Te pulchre applicatas , non puto Tibi genio atro vel albo (ut cum

e umen (quantum udico) sempor tangens Synchronae, ac pro;
inde tantum opus est deseribi Synchronam, quae rectam positione
datam tangat. _Siot (Ig. 109) linese specie convenientes ot
liter ad A ‘positae AFG, A (F)(G), et ipsam rectam 2GB(G) po-
sitone datams tngat Synchrona FB(F), tune utique, ut fn Cycloide
facis, merito Tecum concludemus, ipsam AB esse finean qu
yrrisimi appulsus.  Nam qusevis ali ipsi 2B occurrepet i
G; est autem tempus per A F G longius quam per AF sy per AB.
Hine poteras solutionem adhuc reddere generaliorem, ut
praestet. quaesitum, non auando positione data, ad quam
clissime pervenire debet, est rects, sed etiam o1 it curva, imo
i aset non line, sed superfices, posses p
adhibere synchronam supertcem, quae superfiien; positione da-
\am tangat; sed haec Te (si modo animum advertas) latere non
possunt.
Miratus sum Dominum Fratrem problemata Tibi roy
Lol ks e 1 s s do i e o
o ad ea patere ex ipsa solutio -
slochronae. Tota enim clavis hujo munmdll'imni-na-:'rm’e

»
cireulus, vel contra, hine revera due methodi, mea et
directam vocss, in’ fundo coincidunt, e methodo res
Praestatur pro Catenaria: nam quia catene longitudine datae,
tisduobus extremis, debet fleri talis, wt Centrum graviaiiy
waxime descendat, patet etiam in Catenarigs punctis_ indefinite vi-
clnis hoc fler, ut, data pariiculae carvae longitudine, seu summa
fectarum BC, CD, et extremiatity eti € sit situs
alis, ut hujus ex dusbus pec datam longitudinem ha-

etiam
da-




bentis centrum maxime descendat, unde curvalura et proprietss
osculorum, imo el tangentium , determinari potest.

Eadem locum habent suo modo in maximis spatiis Isoperi-
metrorum, vel ut lsoperimetra relatorum.

Suspicor Dominum Fratrem Tuum etiam ope Synchronarum
ad brevissimos appulsus venisse, quia video eum connexionem cum
radiis et undis Hugenianis perspexisse; unde facile potuit Synchro-
nas apimadvertere.  Sed miror, quod non Tibi eadem facile

t. Quae de quadraturis ipsarum y

tere posse judi
Y
Si facias ¥ =2, fiet y = fdz. 200 nda® 2z, pro qualibus

Jn habes, fortasse Dominum Fratrem Tuum non latent

olim me Canones ndidisse puto. Volebam monere, ne
obliviscereris solvere eam problematis partem, ubi curvae novae
ordinata est in ratione, non ad p rdinatam , sed arcumn:
sed video et hoc in Tua generalissima solutione eurvae uteunqu

relatae contineri.
Haud dubie Dominus Frater Tuus s

proposuit problematum_exiget tanquam conditionem quae_solutio-

nem honorarii ingrediatur; diserte eoim pag. 21 %) requirit so-

lutiones

Cactoran aliquems alm_arbitrum il adjungi e re ert
o 0 relinquemus . siquidem ipst

o0 nor
elnm,}m»
uleunque poy

L.
Bernoulli an Leibniz.

Quae narras de Machina Tua arithmetica faciunt, ut_jam
de ea concipiam.  Si illam curiosam magis quam

w, olim tamen Te putare quasi ilam contemse-
potius, namcuriosum sine_ i pluis aesimo,
quam utile sine curioso: sed i

acceptaveris, mirifice
5 lio Epistolam satis longam, quam
forsan imprimet *), solutionibus

|.m|-|gm-m i quae

el qua
i ignoret e pork parllum
rebus, per quas solas nos ambo
’u noli sumus, ut adeo hac in parte non sit, cur
fveas quam alteri. Tnterim urgendus est frater ante omnia,
etiam inepistola ad Bellavalliom

seriptionem in transyers vi, legendo
Bumerum curvarum, pro determinato

n
BUMEro mensu rae rationis pavametri ad constantem,
n minus sinistre interpretaris

ensum verborum meorum, quasi
raeviderim Synchronam a me semel adhibitam in Cy
pm determinando celerrimo appulsu ad lineam  rectam
ione. datam , generaliter posse applicari ad rem in

stoire des Ourrages des Sgavans. Juin 1697,




alits quoque practer Cycloidem curvis pracstandam; cum tamen in
literis meis disertis verbis diserim rem perpetuo vo reci
dere, ut prius
datae specie o
tione data non sit_ perpendicularis in aliis practer Cycloides curv
et qui hocignorare po-
tuissem , cum Synchronae natura hoc statim secum forat, et im-
possibile sit ut illam cont ....u.,. potuissem, quin hoc ipso id vi
derim; ut verbo d 0 potui non videre, Sed hic id ipsum
w0 tanquam postulatum assumis, ac
¢ proinde tantum

tamen semper it tangens Synch

quaero, quod Tu pro
si nibil difficultatis inesset. dum dicis ,
opus est describiSynchrona
datam tangat. Im

per agnosi: sed quomodo, .,m

v
pro hoc, quae est illa ipsa. quam a peculiari gemio mibi inspira-

i inmotescat (quod quidem
palmarium est) modus construen n tamen_ inde

statim_ deducitur modus ducen ia si meminist
n i onstructio

ifferentiali,
cu

nedum algebraica. exprimi possunt ; . tanger
vae duci non possit. wisi cognoscatur relatio inter dx et dy, il
est, s habeatur aequatio differentialis uaturam curvae esprimens.
evidens quoque est modum  con ynchronas (qui per s
atione

Problematis, sed requiri insuper relationem inter dx et dy, ul
gens, vel potius ut data tangente seu inclinatione

positione datae habeatur punctum in Synchrona, cui ista
inclinatio conveniat. EX sane esemplo nobis sit vel sola Synchrona
Cyelofdum, cujus constructionem tam brevem, tamque simplicem
eso exinde ejus aequationem differentialem

quaereres, vel sallem quomodo determinares ejus tangentes,
non aliunde constare, ideratione. undae luminaris,
quod sit_perpend Non quidem dubito quin e
pervenias, si tentare digneris, namque e ego eo perveni et inveni
modum reducendi hujusmodi curvas ad suas aequationes : sed re-
peto quod disi, singulare scilicet artificium pro hoc requiri, quod
fratri facile obvium non puto. Mirari itaque satis non possum, quod

a7

ita perfunctorie ho consideraveris. Quam frigide dixissem, me a
genio quodam habuisse, i nibil aliud  myst

dquod recta (vel si mavis curva) positione data ta
o

ex
ae ut Frater ipse illud pro desperato
s relinquere tentamen ejus,
e mittam

cm dieat, se al

haheat,

picaris Fratrem meun etiam ope Synely
i appulsus venisse: ego autem il mins
contra potius. persuasus sum fotus, per ingentes ambages. quaesito
I itum fuisse (et quidem tantum in Cycloidibus, nam ut
urvis id pro despe w adeo suam

vl (qua breviorens dari non putaverit) i oppi o impersiam
Perpende, obsecro. si vel per somuiam de Synchrona
won pro recta verticali quamvis aliam obliguam po-
latam citissime attingendam proposuisset, eum per Syn-
chrowam  ves o facilis sit, sive rocta sit verticalis, sive obli
quod vero

vims i ipsum
....ud corvatume radi (von vero indee) ment
absque tam e

il idem scire rectam suam
perpendicularem ad cycloidem  brevissimi

Appulsus, licet lectis illis se semper scivisse simultaturus sit,
vero-constructionem cujus prolisitatis pudebit studiose celat
Quod attinet alterum Fratris Problema e Isoperimetris,
‘fuandn credis illud ex hoc fonte posse solvi, considerando maxi-
mm non solum in toto, sed in parte praestari, et partieulam




curvae indefinite parvam censendam esse compositam ex dushus
reclis, quarum st determinandus ita, ut illae duse rectae
quarum summa cilmhnn supponitur, pracsient. maxiniun vel wini-

umu. hmr methodum cum mea quanm directan

vaco, coinciders o < bie iterum prius  prowunliasse quam
salis examinasse \nlen-. " feen To vele, mo laiio stm hebuiss
hanc meditationem , qua siugulare quid ellicere sperabam: conc-
pieham euim (fg. 111) BD ot sublendentems particolae corvae i
finite parvae, ex cujus extremitatibus B et D, tauquam focis, ima-
ginabar  Ellipticulam ECF, per flum BCD aequale particulse
hac Ellipsi ECF (quae con-

nariae magoitudinis) quaereban

tum €, ad quod ductae BE, D) tarent. aliquod maximun
Sed practerquamquod calealus pr-

eliam statim , hoc

sculantis phll

quod st absurdum.
vequiritur ul ejus Centr
o quaclibet particula BCD co

m ejus vel secudum totam longitudinem BC1 extens:
v-l in wno puncto € collectum, intelligh potest. Jam vero si quac-

im
Lyt sitws

. punctum € quam maxime descendit, quen

vides esse in eo puncto, in quo linea horizontalr

Ellipsin u...u deprehendes duos illos situs esse diversissimos:
unde in una bypothesi aliud specie triangulum BCD, el per cov
sequens alius circulus osculator prodiret, quam iu altera: quod
non potest subsistere , el sic frustra hac via quacreres naturan
Curvae.

Alia ergo via mihi incedendum erat ad determinandas ex Iso-
perimetris curvas, quarum summa applicatarum ad certam po-
fentiamelevatarum vel alio certo modo cum constante permista-
rum, faciat maximam. Ut totum Tibi mysterium quo usus sum

. en tale est: Quaerenda est generaliter curvatura lintei
Apansi, quowiamewimlintewm cam_figuram
accipiet, e Gentro grasitatis liquoris. concedat locum infinum,
Si s liquorem dividi in filanenta. parallela verticalia,
quae sint ) quae fingautur potius gravata in applicata
aria lintei figura) vel dupl

potestati,
g v, 1) aa

! zontalibu
cujus ratione filamentum liquoris supp

uh

autem quantitate liquoris 1) Distantia vero haec est ma-

ma: ergo etiam fx*dy est masimum: Ergo carvatura

tinentis liguorem, cvjus flamenta verticalia sunt gravata in ratione
potestatis n— | ipsarum applicatarun vertic

forelcurva ex omnibus. Isoperimetris

ad potestatem n elevatarum

contractis, ponendo pro b, quod arbitrariom est,0, y = ﬁ"ﬂ

Quod autem haee. expressio simplicor roddi powi, faciendo 7 =x%,

id mibi jam innotuisse ex eo poles colligere,

— 5
quod in praecedentibus meis determinayeri
absolute summabilis, quando requirit ext
arium, et quando neque summabilis neque circulabilis est: nempe

§ " &yl
sinest fractio, vel, quod eodem redit, si - est numerns integer
"

impar, habebuntur casus pritni: si .lT est umerus par. habelmn-

tur casus secandi; si vero n est numerus integer, habebuntur




430 43

s tertii. Hane autem reductionem

venientiae ex ipsa contemp] ety poiaps
‘/x:(ly wasimi, inferendum esse, rgo

Mones ne obliviscar solvere Problemmatis alteram partem, ubi
curvae novae nppln‘lll st in nm..n» multiplieata, won ad prioris
applicatam, sed o i b vissen,
amen croderen
pariium - satistecissen ; iia Frater loquitur
copulative, dum dicit rectae BF vel arcus BE;
m non lateat; - gaudebo PF curvamve BF, auque ita »

tantum solutionem exigere videtur,
8. 215 solutiones i

consulto celaba
lior apparere
detesissem. o.... enim facile crederet, i n sit num

ostenderet. ex suppositi

quantitatey lem, - vel saltem  circulabilem; s =t est minim

i
Yero nsit. numerus
prima fron
" est Iurllm it
mi

nfeger, eutrum omnino posse esse, cum
ntrarium potius videatur ; in illo namque casu, ubi
olutio pluriom laterum radicaliom diversi 1
vero ubi n est numerus integer, wnicum semper
Non st ergo quod metuas, ne hare

in hoe v
prowifiodl quadr

Xy
fatn — s

expres Fratrem

magis i eadem ineierit; videbit oni eadem opera me legitiman
reperiss

sol el simul longins quam ipse progressum esse,
casus — Practerea
praestat. adhibere | g
statim ipsa prodit curva quaesita; cons foust
annon idem st ac : \d wngim "
mipsam quaesitam curvam ex- blema, et ne detrectare possit, dabo y..-. pro solu-
i

tione 0 Imperiale s
m, cujus ope demum quaesita deseribifur. jone ejus 80 Imperiales. Quantumvis

Si missa constructione, - explicanda  dumtaxat esset curvae
atira per msignem aliquam proprietatem, et si hoe

solutione, - dicerem  simpl
eam esse, in qua (posito mmero potes m applicatoe
levantur) cireuli osculatoris radius FS est ubique ad perpendici-
vam BFN, in

tamen penitus
omnia tamen e proposit, il general
s problem;

larem curvae FR ..wmpn.m inter basin 1
ratione 1 ad n. - Quid quaeso simplicius, quid elegantius hac pro-
ato? Miror quod ikl responderis ad mirabilem illam con-

pri
venientiam , de qua in praccedentibus meis, ubi nimirum depre- auae reduci potest ad hane simplicissimam o
beadi, si (BP, y; PP, x; BF, 1) fvdy sit masioum, fore si-

% St Quoniam vero 3 involvit indeterminatas T of x, fi ul

mul etiam in cadem eurva ‘:'

X=*d 1 minimum; et viee b
i f d DAt non possit construi per differentias prinmas
versa, si illud sit minimum (quando Tempe n est numerus nega-




