oportet ergo ut recurraus ad differentias secundas, ad separan-

.Mn-m/F"',

et differentiando utru

prima, potuerit condere Cartesius, Vir aliss summi judicii. Mihi
videtur vel ab_infante falsitatem illorom palpari posse, eo quod
ille naturae adeo inimicus manifeste vimis cluce
Modus Tuus explicandi duritiem corporum

tem particularum peringeniosus est; effecif

nlxllllx L —anddx
i =

it
.|,- eiam €, huj

substituto valore i
vel —axddx=Tdi2 Et sie T, p

s dily qui est -

quae vero admota manw in mille guttas dispergebantur, qua remota
dictum factum_pristinam fguram induebant. Sentieh

[ 0% . SRR AT S S g ficultatem aliquam et quasi resistentiam in disturbanda figura. vasi
seu dx?dyt= X2, erit dy?= Xda —dx?, i est dy=

agna quae on
sisteret, quod ista vasa tandem AAhnxﬁuvnnl. o
solidum perfectum, quod quovis instanti mutaret materiam, servata
seraper eadem figura.  Quod durities a e cospivas pert
arum proveniat, e \

AxyX—Tet y T/h,[‘x‘ 1. Hoe modo licet construere cur-
em dabit_constructionem frater; sed suflicit de-

quae naturam curvae determinal.

« curvae proprietas est, quod FS . FR
ur composita, sive
. sive ex applicata PF, sive ex utroque simul
irculum osculatorem hujus curvae  generalissime deter-

notabile.est, quod observo —x,.l.-.
o ope séris_condemsati globulum phum-

n
bi aérem co usque condensari, et deinde tanto
cum impotn ot s o erumpere, ut sub forma visil

s quae circa motam Cartesio opponis.,  Corresi
in aliquibus locis errores calami, qui sensum turbabant, quod von
res; wotavi etiam in margive, ne Lector offendatur, quod
vrwmvmlu Regulam 7o
i

egulis motuum , quod Legem con-
i per e zmu... el velut & naturs
5 .

alis
perpetun motu conspi-
o atomi, mente quiden

is, quorum singulorum partes sunt
rante positae? llla ergo corpuscula
divisibiles, sed actu indivisae. Vale ete.
Groningae 26, Junii 1697,

2
i potui, qui fieri potuerit, ut tam incony
sonas et tam manifeste inter se pugnantes Regulas, excepta sol




LIX.
Leibniz an Joh, Bernoulli,
Statim monere volui, quod pro-prudentia Tun ipse ¢ ro esse

judicabis, non decere ut arbit
sibi hoe gratum fore sigificet, ve
Htagque rogo, ne quicquam a Domino
Bellavallio dici cures, quod significet me arbitrium recepisse, sei
tantum we a Te nominari, et a To sperari Dominum Fratrem
Taum in we esse consensurum.  Nuspiam credo dixi, ignotam Tibi
fuisse Synchronarum applicationem ad ceteras curvas, cum Tus
ad Cyclolles applicatio. ostenderit, hoc non posse non Tibi esse
facillimum.

Micari non debes, i profundiora Tua non nisi perfunctorie
attingere nune possum, cui tot alia sunt. meditanda,  seri-
benda, agenda in Aula, in ofticio, cum amicis, cum evteris, coram
et per litteras (quaram ulra 300 quotanuis seribo), imo. et per
dissertationes . veluti de Juribus Principum, de Historis Brunswi-
censi, de alisWistorico - Politici, de controversiis Religionis, in
qui pe etiam seriplis exerceor. His adde inspectionem Bi-
bliothecae Guelfebytanae Augustae et nostrae Electoralis; volatatio-
nem qualemcunque novorum Libroram et Relationum aliewjus. mo-
menti, ne sim hospes in re Publica et Literaria; cursm publicandi
seriptores Historicos ineditos ex_ veteribus membranis (quales nune
sub prelo. sunt) ubi opus recensione diligenti; prosecutionem Co-
dicia Juris Gentium - Diplomatici, cujus volumen jam edidi; tum
multa quae quotidie veniunt i

longe aliter, quam vulgo opinantur, de quo subinde meditor;
dam eoim promisi publice ante multos annos; sed ita ago, ut rem
conferam cum Legibus Romanis et usu Fori: sad imprimis molior
novam Analysin, multo recepta sublimiorem pro omni ratiocins-
tione bumana ;- Chimica etiam, Technica, Mechanica, in quae sub-
inde operarios alo. Ita judicare potes, an liceat mibi spepe i
profundioribus Geometricis versari. Ae proinde non debes vel -
dignari, el verbis crudioribus impatientiam animi  ostendere

quoties non statim omia. videor dicere ad mentem Tuam. Neque
ideo statim vel inconsiderantia, vel negligentia est objicienda. Me
quidem hic stylus minus movet, qui scio nihil inde benevolentiae
Tuse decessisse; ali tamen delicatiores vel mirarentur, vel segrius
seciperent., praesertinn cum decentius absint: et dici res ipsae inter
amicos possunt et vere simul et commode, atque ut Galli dicunt
Interea dum fateor non posse me semper satis attentionis
adhibero, non ideo tamen profiteor me, si adbiberem, statim rem
assecuturum. - Non dubito quin aliquid egregii artificii Tibi inciderit,
veque id a me memini contemni, etsi mentem Taanr non satis
e tmaltuaria consi-
i licet, puto Synchronas semper
posse haberi per quadraturam. - Nom cum, dato tempore, deter-
minari queat punctum in curva data .

sramscondenter.  Inde ex puncto fixo , ad quod similter sitae sunt
linee, ducta vecta ad punctum contactus. producstur, dum ipsi
rectae datae occurat, et habebitur punctum, in quo Synchrona

- linea ipsa, quippe speciei, jam dota. - Eadem methodus
Vot elam iaservive, s colerrinus appalous qusoratur non ad

duci, vel non semper facile haberi valorem dy: dx per ordinarias,
salis superque ipse expertus sum, et alios methodi differentialis
tlecus plus sats, vetere jum usu, compertos Juabeo.  Hoc loco
o % Pl evitai et nibil est quod impediat haberi tangen-
tem Synchronse, seu valorem dy:ds per x et a, licet transeen-
* S0P ex suppositis tamen quadraturis. Cumque sliunde




habeatur iterum dy : dx ex eo, quod tangens Synchronse quaeri
twr parallela rectae datae, habebitur valor ipeius dy : dx bis, quod
determinat ipsam x, adeoque punctum Synchronae, et semper hoc
casuinveniri potest hoc punctum intersectione daarum linearum,
nthondmﬁmmmmimmdmmmw
ties nempe valor ipsius d  transcendens.  Agnoseo

uos ad Synchronam ducendam non esse obligatos, et ex ipsis por
eam lineam posse eligi, quae est brevis-
. assunita linea_ex Wdﬂu communis

pu
jam faciat cum horizonte, s placet, vel ad rectam
il igatur ergo illud punetum curvae assumtse, in
quam i celerrime appellitur, sit parallela rectse

datae. Quo faclo, vocta per hoc puncium, ot per punctum con-
initi trajecta occurrel rectae datae in ipso puncto celerrini
 ipsum appulsus, adeoque habebitur el puncium lineao celrrn:

jum ‘Tuam per centrum gravitais.
:m‘ et I',... hominus Marchio Hospitalins Brachystochro-
nam solvit, et nos Catenariam.  Sed illa q-.,.mmu
gis Analytica, et hac revera Brachystochronam determinavi, Tor
rendo non, ut alias solemus, directionem, sed curvedinem,
datis duohus rectae indefinitae parvae in angulum fractae extremis
quaerendo. punctum anguli, sic ut_ optime praestetur desiderstun.
Qua ratione non pute metui l:.:on quod metuis, ot :d:
inter se pugnantes solutiones. N N .
data pol"‘nr longitado Gl sen curvae inter extrema interceptse,
ubi, elsi non cogites d- Ellipsi, ipsa Optimi consideratio. determi-
nabit Nee dubito hoe modo et Catenariam et simies.

non possit, il utiq Elipss ruors B4 sdbitr, o
quicquam determinare potest,  Sed et alteri objection 1':: -
satisfit.  Neque enim in Catenaria, verbi gratia, pondus i
incumbens in punctum € collectum initio suppoui debet,

totum flln dispergendum est. aequalter, vel quod eodem redit,
concipiendum est poudus ipsins BC suspendi ex ipsius B medio,
e ipsius D similiterex ipsius 1) wedio. Quo fucto, quaerends
o talem, ut, data maghitudine ipsius B 1, centrum gra-
commune waxime descendat, reperietur id verticaliter im.
i quae curvedinem determinabunt.
secius acceptam habuisti sus-
Nolim tamen Tibi veddere, quod wibi dicis, prius pro-
se quam satis examinasse. —Eisi enim id saepe, credo, in
tobis ambobus it verissinum (cum error non adeo est periculo-
mo fortasse aliquando wiiior veritate, s semper hace in
Primo satim aggressu nimia attentione esset redimenda) tomen
magis ex decoro esse puto his formulis abstineri

Maque non miror, quod Method
peet

Quse Dominus Frater Tuns jam viderit, non satis dixerim;
\ror e, quad problema accuraiius proposuerit quam opus erat,
Interim, cum_ curvaturae radii cum Brachyst

risimil modo Hugenii Tra
attentione tune consuluerit, non latuisse
o Synchronas,

sum undas,  adeoque
De pulchra illa convenientia, quod ubi

dy maximum,

sum sliquiddicere, i ipsas illas curvas attentius inspiciam,

uod vides mibi nune vix licere.

E.o potius proponam Tibiexsminandam Methodam, quse

e atim in wentem venit, cum, sdmonitione Tuse solutions,
ntiam undarum et Synchronarum ad radios, olim

gente tantum oculo atque animo consideratam. Nempe videbar

mibi hine. ducere " ose Methodun geerem ad curvas ordinatin

Positione.

fingendo. seilicet m«l
exhibeant illas - ipgay
undse seu Synehroy

Quid vero i prding
e, quomedo tune - radioy applicabimus ? Respondeo, ne sic
uidem deficere nnhodum .uu m enim radii ab uno puneto
Acamptam seu focum lin
. B it radd rurses emissi ex hoe foco lineari

medio pergere, per quod curvaturas linearum ordinatin

»

"3 minimum, et contra, non pos




datarum assumant.  Fateor liaec facilius propou, quam prasstar
consideratudigna Tibi vis

disputer utrum ex verbis Do

ema solyere tenearis , quandoquidem utrumgue

" notayi i v liigioss

wam e

ne ver
ihello edits
sel

i
Legem conti
aquod nob
letrahere velle
duritiei per
0 el 1

revera exit infinita,

s ponatur, munquan
atoy ldnlnlnillll natura, et

est, im0 debet, ob corp
Ilaqv wullum ego puto vel perfecte -

o) et 1087 p. 784,

us. uw,u.» mn.w vinei 3¢

corpore esse quendum gradum fir-
i ae sunt aliae rationes, quae atomos
quoque in natura non patiuntur, Vale ete.
Dabam Hanoverae 2. Julii 1697,
P.S. Benelicium in e conferes, si locum, in quo me pu-
tas mentem Cartesi dre (salva licet objectionis meae vi) ac-
cepisee, in el mules, schodula nsere

LX.
Joh. Bernoulli an Leibniz,

Posteemas Tuss accepi recte; schedulam inclosam ad Domy
wm Bellavalliam postridie rite curayi
din_ ipsi- missam iepressert, wec
Auid & me dictum sit, per quod appareat, quasi arhitrium
ingeere valeria; nam contrarum
ut velis agere nostrum judice
suo tempore publicay
tentiamferre; aequum laque eve u. parier
ap Judcem deponat. I
vel verbis durioribus un]mlml
minus placide. quam - candidy
sum animo, wt seribam

lorum civilitatem (ut
wmibi obliganter
meis ad Te_literis de

' uleun-
er verbis oflciosio-
at tantam 4 Te spero

non putem Te ideo offendi, si saepissime
satis observavera; nosti me intus et in
cule, quid ergo opus 4 pepeuo privtin
iterumgque o me audiis

Te nemo legit, munu
publice potius faciendum d i fallor jam saepe saepius
feci, et muperrime adhue in .-p..m- ad Dn. u-lw-umn. i vl




410

0 quanta apud me
par est, seripsisse
¢ factum esse studio augendi
utriusque nostrum attentionem: item admonitivnen
lam illam non esse profectam ab indignatione, sel
o i won, semel tantum respondist

b bty adhibuerim ad testandu
w i acrius qua

putare, me Tibi reddere voluisse tali
ritater

n negs
agis

care. possim +
nes . quanim

0 ma an

1 afxa, et alii adhibers | si leeti

anquam plares, tam - publice quam_ privain.

in Mathematicis et Philosophicis mibi habendae sunt, non ita i
promtu baberewn, sed si ilas in charta consiguare deberen

Professorum facere solent, nescio an huic one

et alia mii peragenda, quae pariter non mulun

e vides nee me semper e

flem, atque adeo_ camdem e

otiandi temy
meditari satis poss
o quam  petis,
ente considerare qu

terim, com putem e mat
Synchronarum naturam, et
Jam - sine serupulo promuntia
wr. Faele credm, quod o
Tibi suggessit, Synchronas s
est quod se

salis perserutat
- hae mater

cet dato tempore determinari ‘|""'

441

punctum in-curva data, ad quod mobile pers
fieri possit proeodem tempare in qualibet eurva ond
tione data, et sic fota Synchrona construi.  Sed
est aestimanda, quia non per conti
jusdemque m:lm-rlmvmu spatii peragitur , et
imde o haberi. ot s ducendi tan-
i tamen i ari
itaque ut |ull|u yl'mnm inspicias negotium; forsan rmnullu
Tua vorhs Assumatur aliqua ex Synch
nis, et ad eam .| catur tangens datae rectae paral-
lela, quod wtique fieri potest,
oo vel
is ills. per quad
puto latere maximum
tue ad quadraturan

el quod hoo

e, non solum
alge rorsis sine ratione haee me
disisse putes, dabo .-mu,-lum simplicissimum, ubi stai

ot facias: est enin
|.nm,..m dignum , v/ g gl specula
ansam prachel 13 super axe dato AR de-
scriptas Ellipses infinitas AGCB, ACB, ACB elc. Quaeritur ae-
Auatio. diferentialis, et proinde n
CEC, enjus comstructio talis est,
CD e, segmenta F) con,
aequalia.  Hoe problema
DB, COB wte. Ellipsion d
lime solvo. AL si eurva GG, non segmenta,
i B, BC ete. -n[unl:-- abscinderet , ficot
hic tamen methodi. meae

diversarum Ellipsi
i nequennt; hactenus. perspicere. potui
Mam viam perveniendi ad tangentes . i aliquam wihi monstrabis,
Tibi gratias hawd - mediocres,

stat. seilicet i reductione
haec autem reductio per
s et similiter

\..l»n ergo
W quadran




curvae in puncto appulsus duci non potest: ipsius enim inclinatio
jam non datur, ut antea.
Fateor methodum meam pro Isoperimetris esse indirectum,

nsi, inibique adeo de-
mersus, ut fore sulfocatus fuerit, suspicor hoc idem ipsi ansam
dedisse ad considerationem problematis de Isoperimetris. luterin
Tuam methodun (quae utique magis analytica esset) bene e
dere nond

trium_ punctorum.
placet.applicationem in Isoperimetris nostris, ut videam an perve-
nios ad simplicissimam illam determinationem radii - osculunts,
quem ostendi semper secari a basi curvae in ratione data 1 ol
n. Praciersa si haec m»m. rite valerel, deberes etiam posse
solvere B v duo puncta Tongitudi-
i id est, si (tig. 114.) i o puneta A, B conjungenda sint
linea curva AMB. ipsi datae rectae C aequali, determinare poteris
curvaturam AMB, quse ex ommibus eurvis ejusdem longitudinis
citissime percurratur. Problema utique possibile est; sed ingene
fateor, meas methodi hic nikil praestant. Si Tua eovsque pene-
trat, agnoscam praestantiam ejus ; gratissimam facies si caleulim
communicayers.
Merum dicis, Pratrem meum vidisse connexionem inter Bra-
tyumnnmm et curvaturam radii, sed puto ego nom vidisse;
enim mentionem facit hujus connesionis, sed dieit dum-
um, insistendo iisdem vestigiis otiam inveniri posse curvaturam
rodii, el sic_ identitatem illam non animadverit; sliss
esset dicere, insistendo iisdem vestigils veperiri posse curvam ra-
dii, quae jam simul reperta est cum Brachystochron.

Methodus, quam mibi exanimandam proponis, quamque de-
sumsist ex convenientia undarum et Bynch\mlmm revera perin-
geniosa est; de illa etiom jam ante annum, cum primum huic
speculationi vacarem, cogitabam. Usus vero acamplarum sea
causticarum, quas acute huic negotio accommodas, mihi tune non
vent in mentem.  Interim hace methodus ducendi normalem ad
curvas ondinatim positione datas , mas
st unoexemplo suceedit, infi
cet carvae ordinatim_positione datae commune
quod vel exindeinteliges, quod plﬁrnlnqun .mpa.um sit fingere

wodexhibeat omnes

unde vides problema hoc: Quaerere medium
quod exhibeat curvas ordi-
dicun-
est, quae habent conditiones su-
s, quae nunquam (nisi per accidens) simul impleri possunt.
E re tamen est notare casum, quando haec methodus usui esse
potest; tune nempe, ut plarimum (non ausim dicere, semper)
quando curvae ordinatim positione datae sunt similes el ex pun-
©o dato similiter positae. Interim hoc casu non opus habeo re-
currere ad Methodum hane indirectam; est enim mihi alia natura-
o, ex fundamento supra memoratae” reductionis quadraturavum
et rectificationum desumta, mediante qua divecte determino eur-
vam ordinatim datis normaliter occurrentem, quando scilicet or-
dinatim positione datae sint_ transcendentes ; quod olim Tibi, si
memivisse velis, (anquam diflcile quid proponebam ; nam i al-

Concedo non daricorpuseula perfecte dura, sed non sequi-
tar won dori atomos: per atomum intelligo corpuscalum  mente
quidemn divisibile, sed quod actu divisum non est neque divisum
fuit; non quod actu dividi non potest: tales enim atomi, ut vere
senlis, non darentur, quia requirerent perfectam duritiem; sed




-

per meam definitionem sulfcit, ut dentur talia corpuscula, quo-
rum particulae a Mundo condito in hune. usque diem murquam
fuerunt separatae, quod forsan motum conspirantem habeant. satis
validum ad resistendum. Non tweor vacuum neque atomos a
Gassendo propugnatas ;
largiri debes , il derog

Libellus Malebra
tur, conseriptus fuit
bante:; pibil

n

um non communicave-

i, antequam ederet, ratio est quod Te hac in parte falso prin-
eipio nisum eredidit.  Au iquem Hugenii posih

mum propediem lucem visurum, De Mundo Saturni; neseio
an id ipsum sit quod a Bellavallio quaeris, De Cosmotheoro

LXL
Leibniz an Joh, Bernoulli,

De benevolentia Tua mibii semper visus sum. certissimus
verba fucata nec dare soleo, nec expectare. Dura et molestum
aliquid spirantia libenter vito, et me puto vitasse; certe ut vits-

i si me humanita-

. Ego vero cogor agnoscere, saepe id
.+ quoties scilicet occurrunt, quibus profundins
imus, qualia sunt Avalytica ila Taa, in quibus
plus satis experior Tecum, non posse me distractum Tibi satis-
facere, prout vellem: sed bene habet, quod non indiges ope mea.
Video non tam facile esse, quam mibi primo aspectu visum
erat, Synchronae quadratorie  determinatae  (angentem ducere;
quod i quadratura efici posset vel algebraice, vel transcendenter

quidem, sed tamen_ exponentialiter, oo casu cessaret diflicn
Exponentialiter autem exhibere licet non tantum, quae ex Hyper-
bolae quadratura pendent, sed et quodammodo, quae pendent ex
quadratura Circuli. — Interim nondum hoc praestare

ribus. E jam aliquoties dicere memini perfectissimam Trans
dentinm espressionem esse per Exponentiales. Recordor, et
oim occurrisse istos transitus a quadraturis ad quadraturas, o1
diffenltatem apparuisse. sed nul pparuisse superandi_r
el per Series, vel per Esponentiales. lla. imper
cum a serie rursus deinde regressus ad aequatio-
o haberi potest
m reducendi 1
draturam continuam won parvi - momenti  erit,

[
e, fortasse tamen  alig
ipso vel ab alio inventum ulterius promovebitur,
plurimum Tibi debebimus: grata etiam et utii
et sine. Synchronse consideratione.
in mentem venit, video utique habuisse Te
admonenti-tribueres, quod ingenio. erueras
momento quodam lux subita interdum affulgere.
Sed quod ais, problema esse plus quam determina
ties quaeritur medium, in quo radii in datas Lineas transea
id velim denwo_examines i

per
adeoque et plano assu
sed infiities intinita,
.« verbi gratia, ut
lineam ABCDE,
o ut linea AN, tola BB, fota CC, ete. unam subeat legom va-
iaionis, seu ejusdem sit demsitatis, tunc foteor, problema fore
phus. quam inatun (nec refert BB, verbi gratia, rocta sit
 curva) sed si rursus alia variatio concurrat secundum lineam
ALMN seu ut variatio sit dusrum dime ita ut quodlibet
Pl punctum a quolibet densitate differat, seu ut punetum B,
mon tantum differat a puncto BM, sed et a
vosibile: wtique est. variationem diversitatis. in
¢, 0t ibi linea radii transeat, prout desiderans,
Nuspiam wemini me dicore, rem aeque esse facile
Pulsa ad rectam et ad curvam.




Cum Tibi methodus mea pro maximis ot minimis sit. per-
spectissima, quae in eo consistit, ut lex minimi vel masimi e in
particula locum habeat, Tibi ipsi facillimam erit, ot multo facilius
quam wibi, applicationem ad Isoperimetra constituere. Et puto
hane Methodum etiam applicari posse ad Brachystochronam datae
longitudinis , inter duo puneta interceptam , in qua experimentum
Methodi fieri vellem.  Eece enim quaeritur (fig. 114) AMB, in
qua grave brevissimo tempore perveniat ab A ad B, sed ea loge
ut sit AMB aequalis datae € 0 igitur has leges etiom in
particula quavis_ indefinite parva LMN esse veras, ut LMN sit
reetn, semel fracta, datae longitudinis brevissimique descensus:

st rem prins posse reduci ad hoc

tiale punctum descensus,
L vel M. Hoe autem problemate
soluto, exinde jum considerando LM, MN esse infinite parvas,
habebitur proprietas aliqua saltem differentio -
quaesitae.

Aliud st Dominum Fratrem Tuum vidisse connexionem Bra-
i lisse aut attendisse
wperfecte, ut non
Keplerus vidit* connexionem vel
lasticam et Hyperbolam , sed non vidi

melius facturum
suas, de ipsa

antequam eas in publicwm demo praec-

uantillum enim erat aliquot septimanas expectare?

sibi de me persuadere debehat, e
it ipsum . poti

o eum res ostend

est in Regulis novis,
non assentiehatur, sed o
itatis Legem, cui assentiebatur:
tempestive me consuluisset) dis-
iis. pugnabanius.

Praeterea error ab commiss
tantum contra. principium mewm,
contra illam _ipsam meam con
quod ego. adm
simulaturus ea, de quorum princip

a4
Ubi meas ad Cartesium Animadversiones remittere voles,
uod rogo e sine Tuis wotis separatim seripts fucins, poteris
dirigere ad Dominum Gerardum Mejerum, Theologum Bromensem
Cirea corpora indivulsa possunt constitui gradus. Et s um -
mus quidem gradus est, cum partes eundem sempy
silum inter se, seu cum corpus est perfecte rigidum.

t pe
est, quod omnes hactenus Atomi nomina accepere, et qu
mocrilici et Gassendistae ot ex Cartesianis Cordemp
natura esse credidere ;
e tantum discrimine, quod Demoeritici ex sofis Ao
compon N
riam perfecte Muidam i

ma inter se i

(omisomia

jiciunt, sed Hartsoekerus mate-

't Alomos perfecte duros
Ego vero pro d
Nuida El gau
vacuum etiam - rejie
18 etiam quantulumennque, weo sensu, dividitar in part

jelit, e quidem non tantum mente assignabiles, sed ot diversi.
fate motuum reapse diseretas, ut in vorticibus ipsisque. ja
ars quidem in (i corpore a parte recedat . oy

tamen statim a t

Ha jam venimus ad secund
licet partes mutent situm inter
semper servet
Huc, i bene Te intelig,
saepe. deliberasse, an talia " dentur corpora
atem  videre; 0 hactenus  dem
dentur.

Tertius gradus indivulsorum est in oo
dlguas quidem partes mutant, sed tamen. aly
rursus. quaeritar., v conpus a, in quo aliqua pars | sen
for Muerit semperque futura sit; aliqua, inquam, pars b
dem ita ut totum b semper fuerit unam contin, G enim reci-
deret in gradum praece m) sed ita tamen, ut licet ipsum b

divlsum fuigse Pponatur, 's ipsins b sem-
o Manserint. wansuraeque sint i a, adeoque nisi inira. cortns
limites & e invicem rocedant,

Quartus gradus est, an detr a ot pars b sie,

U 0on quidem totum b, nec etiom aliqua. determin

@ ipsius b




pars ¢ semper maneat in a (eo enim casu rmdmuu- in gradum
tertium) sed ut aliqua tantum pars ipsius b i t
a. licet forte semper imminuenda, vel ut s loquamur,
Auaeri. potest, an dentur in a duae partes b ot p, sie ul semper
ipsius b aliqua pars x, et ipsivs p oliqua pars v nanqum nisi
intra certos limites, l|||m per ipsum a definimus, a se invicem
recedant. - Quangu s possit, an limites per a de-
llmh sintcertae mag ponamus ips

mnunquan excedere; an vero sint potius limites certi off-
cil, b si a (velut animal) etiom ipsum  indefi
minuiinteligeretur. K possent mult

ex curvispositione datis,

e puncto (. ad quod tempore cert

ratur id tempus per quadeaturam , al-
dibeatur line. tempo i

Jum’ pro alia curva A(C)
similiter posita ad A, quaerendu
A©) ad quod i
1€ in eurva pi
et ut se habet curvae novae A(C) parameter ad parametrum cur-
vae AC. ita (nova hy |I|r>\|l vadem proport
vim_gravitatis rem: sic ommia in eurva AC hac nova
gravitate fient proortn el e, i curvae A() h i
gravitate.  Porro linea temporum nova Am pro AC, a
vitatis vi percursa, habebitur mlla nova
prioris lineae temporum in- eadem mu-n- lmmmnm.
wravitatis fuit aucts.  Ttaque habebim
AC, ad quod, a vi gravitatis,
Aquo priore gravitate antea ad ,C. (.
punctum - quaeramu
qumnum, quo grave in ea curva, vi priori seu ordinaria gra
L perventurum eo tempore, quo, eadem vi mm-
perveniret grave ad ( in carva prima AC. Sed

Honnisi per transsennam Taque.parum om-
nia, assequenti veniam dab

Dabam Hanoverae 25, Jul. 16

LXn,
cibniz an Joh, Bernoullj,

Literas weas nuperrimas acceperis,
e in vie

bam e

Interea Mos,
i

i Exemplum exlnbplm. il primem
nde tmu- -d Ellipses tuas applicabis ;
ero, rticularil illis \I!Ihmhl ulml:N

pan

Nethodam, q-m adhibita et nullis
(g us ) l,umar Logarithmicaequotcunque V1.
e quarim axis communis Al asymplota A8
e plmuluu \ ducenda st GO tangens curvam Wy
talis sit naturae, ut arcus. logarith

e Vy((C)) sint aequales inter se,

metri harum curvarum sint a, (a), ()

e

respective a fix:x, vl a)

e X variataque tantum parametro
o ipsius (€ F ad | F,(0)

e sit parallela ipsi (¥ (C) seq
e ad partes ((€) et quae sit ad
1€, tune juncta (9 erit tangens




clis patet (F (0 esse ||n/x?l:‘ Superest

quaesita, Porro ex d
hoc consistit ne-

curva ad curvam )

Unde o Dabendam differentiam inter (G o (Fa, patel o

tm yaa 4 xx pdum @, manente x more
wdam_per dx

o dudum exposito;

L

reperie
contra in
evenit semper

wandis. rursim_ omnibus talibus diferen

ebet, ut a vel da rursus III’II constan-
pn omniun (Cal: — gF o F ot 364 — yFgF ete, sen
/«u;x(-u Fax, qualis qu

o ergo jam habetur tany

re

tes, ory

itas semper ha-

(A6 it ad

s quaesita.  Nam
tantum oportet facere (B9 ad B, wt a faxayaaaved

ubi communis utrique rationis
e

bet uad

ixex wew ut ¥y (6) ad |

st
i (B, C vel (ByF etiom Dabitae fuissent per quandam qua-

ressa vineulum quadratorium . eodent
pro differentia inter (B, et BiF
ws in exhibenda differentia inter V¢

e ViF, nempe differentiands fuisset qu;
drsorio conteta,  se] secundum a; ot pre
wandum, sed secandum x. Nee video qu
,mhrl unquam possit, usque adeo ut adhiberi
anitates ne quadrator

Beilage.
rng, Mhenire®) tangentems CT (tg. 119.) curvae G0 ita deser
iae, i puneta ejus ¢ .|.-w.. tur lipsi VCE ejusdem
do inde a Ve
probler
Metho. 1..::...-4. non parentis

Johaumes Bernoullins
rata il

nli et inigne
] uur«m.u.u e ...»,.,-m Deveni
e eorum,
osis, Dn. fratri suo ol
qnan iste quidem solyi

s autem in hujus-

s-n.r....w Hoior
an in-

|»rh|un\|| "
"

s :Iw art praestari ol
dem specie mnrnmlmmlmn reidfesd
Clusdem axis vel tili) alia ratio
YOari non potest, uti sane non licet,
Sirare ex data mensura
cum alias possimus a

arum Ellipi
mensuratis alterins

Leibuiz hat am Ronde Waneripis bemerkt: i Ar-
Inseratar Hiteris cu commentatis ro
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\ewpore,




um adquadraturam circul
s investigandi- tangentes curva-
et per propriam quadraturam

it VG T//‘.lﬂ +dyt

et sit logarithmica, fiet uti-

Ex. gr. sit AB, x, o BC,

Sit dy = adx:ix: siocurva VE
dimensio ex quadeatura 1y

Ubi quidem possent ommes reduci o
ol logarithmicar omnes. similes  inter
ad se invieem reduci

alo, quaeramus qu

ta G, (C) sibi indefinite
G
tale quid i
ibi

Favix et Faf est dxy (@@ 33, variante s
[

o Logarithmicae, ita ut (a) sit & — (da)

par:
ut mh-allu differ

dxyaa 4 0
ant dx. quippe qua t
se sive caleulum nostrum dil
secundum a, sive o quantitate dxyaa 4+ 3x : 2
a — 2ada 4 dada 4 xx @ x o

titatem A x

i inter (CaC et FoF, oportet differentan
sed secundum a variabilem, won secundun 1
JCat et in (FoF, ot reper
tiakemn applices
btrahas quan-
autem
etur secundum a,  perinde est s 8
ietur et productum muliplicets

tiata dat quantitatem adady
diflerenti

ada fax : Jaagax,

us et da manent invariabiles

seu constantes; in g m scilicet transita aly ¥
in ipsa dife er ok eadem st a, g
differentiainter o040 ,r,r Com_ergo (P (0) it dit entia

inter VC et V(C), erit utiqu @+ 5% Quaera-

ix d
m.y‘ I'L/"‘"M
’c S dx e
FiCad Ry .,:/7‘ wla fax: xfaa£xx Ac proinde
ducta B parallela tangenti curvae VC in | yel NG)

s et

tad par-
dx i xyaa +xx ad

vae (G, (C) ((6)),

18 (€), sed ita ut st B ad B,

meta |9 sit tangens quacsit

itas  seu  elen

secundum @ sew d(secund.

Palet ex bis,  differentialis
3

Patet etiam ex hi

d. a)

per
msimul sum-
integrali se
0, et ita babentur summationes

duplicatae. antea ignotae, veluti Iu:-/:dﬁx AR = A

xyaa

£ (secund. prim. x et a) — fisdaa $ x5

1ot o). Nempe lactnts o'
summare potu

dum v phes provdorr ubique, sed non si-plures pro. parte
»




pro parte invariatae concurrant, ut bic sit;  possunt
ervenire constantissimae. Et hoe inserviet ad secunds
iri tentavit, ot ad similia proble-
curree memini. Inde etiam

procedi poterit ad_ summat
jom x et o coincidere pouamus, quod semper intelligi potest
Hine reductio habebitur replicataram summationum ad  simplces

Applicandum hoe ad frustra teatatum a Mhil‘/dlth-. unde

mm-}+ A gt e, Videur hine nova
pectata cansequi promotio geometrise » .
hanc Methodum inveni I i profuturam inventio-
yem meam pro Tangentium inversis per mirabilem illam constre-
ctionem curvae transformatae et simul sibi in ea ubique extensio-
nem mutantis,  Nom non satis methodum examians supponeban
curva materiali transformata semper puncti constanti

tangentem duci curvae novae imagi
inter transformandum descriptae ; supponebam enim, quoties punci
moti loca haberi possunt omuia, licel quadratorie, non posse 100
haberi directionem motus vel Langentis ductum, sed video esm
tangentis ductionem aute hane methodum repertam non faisse i
potestate.

[AUN
Leibniz an Joh, Bernoulli.

Binas meas acceperis, Priores ‘Tuis respondebant: sequer-
tes novam Methodum differentiationis a Te desideratam continebant
Has mupe seribo, i aliquid addam, quod. nuperrimas seril
efflusit, Sententia nimirum mea e
nibil adhuc novam hane Methodum dissimulemus , donec »
usi simus; nam multa ibi latent majoris momenti, quam quit
prima, fronte suspicetur. Maque optimum puto, ut neque prop™
namus alis quacrendam hanc. difforentiandi vel tangentes, ducend
rationem, veque a nobis inventam dicamus, multo minus et

W in quo consistat artificium, donec mobis ipsis liueri

sequi pro dignitate. Nom ex nova differentiandi r-mh-m';:‘:
et vieisim novas efiam summandi rationes oriri, ad quas aliter
fortasse aditus vis pateret.  Exempli causa, in figurs et casu Epi-
stolae mese novissinae, patet Arcwm VC dare summom omnium

a fix:aatxx, atque ita, cum binse sunt varistiones inter se

diversae, institui potest summatio, quod s iri
- 3 aepe requiri jam ol
deprebendi. Quin amplius cum a possit varian z::iq:tu ‘-';Mu
tionem, consequens est tim pro quadialuris, tm pro reductioné
sequationun dierendaliun, Dac ratoe obinei posse, qude =
mlmdmbi, nostris obstiate sese opponebint, ut res ipsa Te
Et ea muliorum_ problematum natura est, ut uouisi pér
quadraturas istas disgregatas , ut ita dicam , seu ordinatim diver-
sas construi possinl, quas ulique communi more corstruere nop
lieet, quoties ilae quadraturae ordinatim diversae ad unam reduci
cogor wunc abrumpere, quoniam Brunsvi
dicedendum est, paulo ante mundinas, ita jubente Serenlui:
Brunswicensium Duce, quod in ipsis nundinis esterorum maltitudo
otium ¢ weeum satis colloquendi neget. Dominus Beadval Bas-
I:Iuou:in ad nuperam schedam a Te curatam respondit. Mea
i Cartesium cum Tuo judicio Tuisque animadversionibus
o tempore expecto. Vale elc. e
Dabam Hanoverae 9. Augusti 1697

LXIV,
Joh. Bernoui an Leibuiz.

Sk de benevolentia mea, ut dicis, fuisti semper certissimus,
@ndes speroque Te etiom id esse et fore. Non puto me disisse,
:l:: Commendaveris fucos, absit hoc. Omwia quae mibi ab
Ameo dieuntur, in- meliorem sensum iterpretari soleo.  Nimia
@pulositas aniicitioe cursum sufllaminat
!h.:fﬂm' est, quod taikdem agnoscis, non tam facile esse Syn-

quadestorie  determinatas tavgentem  ducere,  Dolebam
0




m a Te verbis meis parvam adeo fidem haberi,
edere in iis, quae tumultuarie tantum
nprobo meditandi labore penitus enucleavi

sane, cum Vi

in-
i, cujus adumbrationem in fine literarum adjecisti, velin
vm":ﬂ:-m: perficias; videtur pulchri quid habere: interim non-
W tendat, aut quid faciat ad_determinationem
e satis capio mentem Tuam, quod sci-
s fortiorem factam, o
nova gravi-
ient proportionaliter ad ea, quae in curva A(C)
:):"l:r'o ;n-l.ul.v-, il quidem videtur, prout ego wm::
jam per se, gra mutata, nmml‘em propor
ia in utraque curva, siquidem similes supponantur,
5 I;l:z jam meam »::umn-m et constructionens pro brevis-
imo appulsu, quia illam gratam fore dic
:‘lm:iiql:lli,d iy, cognati habeat; perag =
Synelironae consideratione , interim et hujus tangentes facillime {1
illam ducuntur. Problema ita se habet: Datis (fig. 120) e
atim positione curvis similibus ex eodem il
A similiter descript F, AND, AGB ete. (NB. e
est mecesse ul habe commune initiam) et data III"I -
recta CD, quaeritur ex omnibus istis cury U el
quam grave a puncto A descendens, temporo brevis:
simo appellat ad recta Soluo. - Avsamatur e ur
vis_si una quaedam constans , ut AGB, sintque "Iul'l» A
biles ATF, AND, situm proximum habentes, Jam si A
er quam grave celerrime descendit al datam
IFE si : e
FE ot por ATID,) ulrumquo enim tempus minimieh
uitar.  Ductis per D et E, rectis ADB:
welligatur ducta NP
P ita fient Triang

dum recte video,

per haee ves

tempus per AT
nde

e escere. suppo

put rei, ul_ videbis .
stratur tempora per arcus similes esse in n!hdﬂ:“n
cata ratione eorum subtensarum, aliarumve linearus

homologarum: Ergo (AAHD seu (IFE.(AIF::JAD VAF

457
:: (AP yAB. Est autem iterum, ob similitu
AFE . (AIF :: (AGBN . LAGB, ideoque (1AGBN .
VAP JAB et dividendo (BN . (AGB :: VAP — JAT
VAB 52 (ob BP infinite parvam) BP . 3Ap, Exprimitar au-
N nde BN

[}
tem (BN per === adeoque tAG BN per
s VNI L ', VN

£ BP . 2AB, permutando

Producto itaque litere NB

Rl et dueta “ad curvam AGB tangente BR, illque sunta
b BN .
anquali Nntﬁﬁ. jungatur AR, erit triangulum BAR si

mile parvo triangulo NBP vel EFD, et proinde AR parallela po-

sitine datae CD. Ex inventa hac proprietate seu ratione laterum
\fangulicharacteristici BP, BN problema facilme construitur
se: In omnibus punctis curvae assumiae constontis AGB du
cntur (angent

e respective quan-

o et fiant singulae aequales
BN

(quod utique semper per unam

T
™ peragitur) tune. habebitur nova curva AOR; per A
Si positione datae CD parallela AR, secans Curvam
AOR in puncto R, a quo si
vam AGB, determinabitur punctum B, quod quaesito est anal
sum; dicta. enin recta AB, et si opus producta, secabit positions
mcto brevissimi appulsus D, per quod si deser

ipsi AGB, erithaec AND illa ipsa quae q

Q-E.F. Vides, quam brevem et simy
shererim hujus difficilimi alias Problematis; vix puto aliam sim-
Hlicorem vel_concinniorem sdinvenisi posse.

14 hic wotabile existimo, quod licet Synchronam considerave-
: Mujus tamen tangens eadem opera inventa est, sed construe-
inversa, quia quae antea data sunt, jam sunt quae-
im; datur enim punctum D, et quaeritur vecta D,
‘angens Synchronae transeuntis per D, quod sic retrogrado ordine
: Duco per D recam ABD secantem curvam assumtam




AGB in puncto B, ex quo ducta tangens BR occurret curvae
AOR in puncto R, quod si jungatur cum A recta RA, huic du-
cenda est parallela DC, quae erit (angens Synchronae quaesita.

Jam spero Te mihi assensurum, quod summo jure dixerim,
ilum qui licet solverit problema brevissimi appulsus in Cyclodi-
bus, non ideo eliam stotim id solvisse in aliis purvis similibus,
(n- in Cycloidibus solutio facilg habetur, sed indirecte gx funda-

mento optico, nempe ex normalitate undae cum radiis seu Synchro-
nae cum Brachystochronis; id quod in aliis non obtinet. Quse
eum it sint, dicas quaeso, annon ipse credas, fratrem meum ad
summum _ solvisse problema in cycloidibus et nec hic plenarie, quia
pro reeta positione data proponit tantum  verticalem, quod me
valde obfirmat in suspicione mea, quod scilicet undarum ywsum huc
transferre nesciverit, imo de illis ne cogitaverit quidem. Et prout
loquitar, coneludendum est, illum rem pro desperata habuisse in
irculis o parabolis, dum ipse suam imbecilliatem fatelur his ter-
Ivant alii, nobis propes sufficiat. Inte-

ne mea universali res adeo facili

-' o Girculis ox canstrugt
s continua reducatur ad rectificationem curvae alicujus
. quod si radius sit a, et NL, x; erit

va_ Trar e cvios summatio dependel a rectifatione cur-
vae Lemniscatae, per quam construximus olim Tuam Isochronam
paracentricam.  Et sic, quod notabile est, duo haec problemata
Isochronae paraceniricae, et brevissimi appulsus , licet utrumque
\rangcendens, inter se tamen habent connexionem algebraicam, id
est, wno constructo, alterum algebraice construitur.

Caeterum artificiam meum reducendi diversas quadraturas a4

unam continuam, agnosco hic limitatum esse et dosiderare, ot

jone datae sint. similes ot similiter positae;

bus quamplurimis eo commode utor, licet

cyrvae ordinatim positione datae non sint similes , ulllumvl"
Ellipsium_super . descriptarum , cujus in praecedentibis

‘meis, mentionem injeci, sed quod wiror, in responsione non altin-

@ Imo ope bujus artifici solvo ifiita alia hujusmodi probie

mata, ubi nunguam curvae similes requiruntur; borum aliquel

curiosa perscripsi nuper Duo. Varigoonio, quae proponat s

Geometris *).  Unde colligere poteris hoc artificium latius paters
nec adeo limitatum esse, quam statim Tibi visam est.

Et ego semper censui perfectissimam_transcendentivm ex-
pressionem esse per exponentiales, sed mihi videtur frustra illam
quaeri in s, quae non dependent @ quadratura Hyperbolae; unde
imaginari non possum, quomaodo etiam exponentialiter eshiberi posse
vlis, quie supponunt quadraturam Girculi.  Optarem  whicum
exemplum,  Certissimum puto omnem quantitatein exponentialem,
quam voco percurrentem, per Logarithmicam construi posse. Sed
forte aliud genus exponentialium habes, cujus participen me reil-

est plus quam_detertina-
ri justa duas dimensiones: sed,
i placet, attende quod longe dificilius sit, determinare leges ha-
rum variatiomum , ut_rodii in dates lineas transeant , quam edruri-
dem linearum invenive curvas normaliter secantes, unde gratis
o ex illa quaereres.  Practerea observo, quod superficies, verbi
fratia, verticalis, repraesentans medium vorians secundum ambis
dimensiones , id est, secundum rectam verticalem et horizontalem,
comsiderari (amen possit_tanquam varians secundum unicam (an-
tum - dimensionem, s vis, verticalem. 8i enim m, 121) varies
mediomquocunque modo secundum ABCDEF , ita etiam, quo-
vis alio modo, secundum ALMNOP A, manifestum jam est, etiamsi
omnia puneta in horizontali FF sint diversae densitatis, dari tamen
alquod punetum G, in prosima linea EE, quod sit e}undenl den-
sitatis com F, et alind Il in prosima DD, item | in Kin
BB, P in AN ele. ommis aeque densa ac Fi que lnqlh enim
modo medium per superficiem A FF A variari concipiatur, haee 14~
men successio. punctorum aeque densoram perpetuo locum habet,
uod. vi fallor, clarum est ex ipsissima Tua continuitatis Lege.
':-*-::o integra F G HIKP , socundum quam medium aequaliter
.

habebis medium, cvjus variatio. quae licet duarnm
it dimensionum, jam unius tantam dimensionis est. Hine con-
chudo a Te non sat bene dietum esse: Si varies medinm wno
‘antum modo, tune fateor problema fore plus quim

) Siehe Jourmt des Seavans 1007, Aousi.




determinatum (nec refert, BB verbi gratia recta sit
am curva); refert enim maxime recta sit an curva. Vidisti en

si curva adwittenda esset, omne medium, quocung
igendum esse; quod itaque

utradios transmittat per

tr, uno tantum modo variari intel
palmarium est in- determing

lineas ordinatini  po datas: perspexi rem eo recidere
HIKP, EO, DN ete. quod a

longe diffiilius est, quam inventio curvarum

Sed haec, pro perspicacitate Tua, me millo

jim per otium cogites.  Offert sese mili

ae lineae curvae sunt de-

ndae, forsan omnes diversae naturae.

Nuspiam  quidem diserte dixisti, rem aeque esse facilem in
appulsuad rectam et ad carvam: id tamen ex verbis Tuis sequi
credebam, cum - dic dem methodus videtur etiam
servire, si celerrimus appulsus quaeratur, non al
rectam, sed ad curvamgpositione d Si- duo di-
versa per eandem methodum solvuntur , illa duo mibi sunt aeque

i
Video verissinum esse, legem minimi vel maximi el in par-
onem ad Isoperimetr
chronam datae o i
Ellipsi ordinaria et finita PQR (hoc enin
ea punctum M,
tae LM, MN percarrantur citissime ex data altito-

Demus porro bace deinde posse applicari ad infinite parva
0 tamen video, ec

inite parvi LMN, ad eog-
curvae scilicel. quaesitae , vel saltem ad seqia-
tionem differentio - differentialem.  Quomodo , quaso , eo pervenire
ione litera veperici necesse sit, quae deler-
minet longitudinem curvae (alias indifferens esset pro_omnibis
vel illud g

Tongitudinem curvae , neoui
acrendo speciem trianguli LMN, Disi perpetuo in-
speciem trianguli LMN, ita ut descensus per LMY
sed fateor me i nondum quacsivisse, quia 3

»
sit. citissimg

ae I,
s wmim Jatus LM duphum it
lum LM posuissemn isosceles, praevideo quod mii res

invenive. posses, ideorque ut. superfluam disputat m, pono
latus duplum alterius, vel i mavis triplam, quadruplumve ete
modo non sit isosceles, 1

i
aut saltem i do
s apud me ex
Quid i isto Liello co

alicujus co
disturbari non possit; quo ¢
sine perfocta rigiditate sen duritie,
on dari posse, eaque. pro
spersa Democriti et

videan, iy

"
sed vacuola inter-
rejicio, quod jam

ulem actu ista vaeuola won dentur,

uni- posse, aby ilis- praesertim qui
Mda extensione i
eoligo, etiam f




469
quam_ Hartsorkeri, duo extrema_inter se.conjungent

theseos Parisinus La Montre. Miror qui potueris interpositione Tua
dignari ios duos inter se inepte admodum disputantes ; me sane non
‘moveret duorum coecorum de coloribus altercatio, neque ei me wisce-
rem. Quid obsecro boui ab homine expectandum , qui i notiones
communes misere adeo peceat, cen factum fuit ab isto La Montre

Tom propositi

Asiomata ®), crassum adeo et palpahilem commisit paralogismum,

ot Mathematicorum newo eum refutare dignaretur: sed oporisbal
prob pudor! utquaedsm de sequiori sexu

revera fecit Domini Marchionis Hospitali Usor,

i Hiceine Professor est, qui alios Mathesin docere

debet? Pudeat hominem ignorantiam suam ita turpiter prodidiss.

nos? dices. Kignosce; verum est, ejus orvores mobis

nter deisto homine cogite

1 tam male consultum sit il

o

jentiam ab eo haurire volunt.  Vale.

a die Lunae hasce literas jam seriptas habui

. comeodem die acciperem novissimas Tias

3 Aug. datas fecernnt ut_ dimissionem in hune diem disti-
lerim, quo interca tuas diligenter perlegere, et quod forte nots-
tarus essem, hue adjicere possem. Ut dicam quod res est, in-
.+ cum viderem enndem genium Tib

sed indignor quod Te altins admisert

Utique. rem probe_penelrasti, Anmunﬂa totius nego-

tiei ()
ex solutione mea supra allata problematis celerrimi appulsus
paviter rationem assigno laterum  (riangali PBN vel DFE, metho-
dum meam eodem artificio niti. Sed fateor mibi unieum defuisse.
quin perfocerim methodum, quod scilicet mibi non venit in men-
tem differentiatio parametrorum sen quantitatum in eadem cur'd

*) Siche Journal des Sqavans 1001, Juilter,
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invariabiium. ~ Sed pro teansitu a curva ad o
urvam variabilium, de
m,:“mm diferentisione, fcet jam olim etiam iner non sciug
nune tamen - inge e fateor, non cogitavi.  Qua oro -
ot n

rum . si e Tibi vena Mathematica

) Pperitur? limo vero defec
haud sublatus st s
.

Amnon possent deprop
ibus. miserie exercere possemus
el maxime versatos ? Vidlerent sane. o
Mamdiu in nostrum artiicium non penetraren

uod bujum problemts videan-
ethodo. tangentium  desumta,

Haud dubie quadraturse e nﬁx-xlua+ufl /a‘m

exp
per figuram mnmum nl est, non ad certum exe -
'ﬂmﬁh:k-uu adaptatam.  Spero non ingratam rawl,:"‘:::
— .::‘ru:hmn exposuero: Sint ergo Mg, 118) ecurvae
ey "10 ne datae, quacunque lege cognita progenitae v
sl L Aquarum axis communis VB, et porametei varisbiley
P  Jam portiones curvarum VE, 'V (€), ¥ ((€)) (quas
JMequales posuisti) data lege crescentes vel decrescentes,  dest,
=, V) \(ﬂ')\:[(u)) ele. per a, (a), ((a)) ete.
(. (@) ete.  Quaeritur jam
rutowc per extrenitates illarum por-
m VEC sen @ datur per a, sjus
“. ‘m‘ :dw:lur St itaque VE—Y 0) yen o
e ":'lr' :::::- ::y,,:..u.u:»: :l:vlr imode datas per a)
4 p eurvae (€€ dabitur per dx affoct
aniate composita ex % et (jmsmodi .,.m-.'mr. dnl:: e

1
H:’ ;‘ 1nwunque i occnrrere possunt, voeabo ay, &y, &, %,
C = dgdx jom s diferentiotur oG o secundugn o




manente x, habebitur
iterum summetur, sed sect

— FyF seu dagdx = a,dxda; hocsi
wlum x, manente a, erit VC—VF =

avdx -(q..j:'z,d- datur per
)= VC—VF — F(O)=
ada. Tandem qia
ferentietur, manente x. prove-
niet FC data per da. Esto ergo FC . Unde si ducatur B
parallela ips F (6), i ex. amgenti curvae datae VF et i o
CB.BS:: FC.F(C):: a a—a:
tanget ducta G cursam Si nune re-
g vy

suprs imventum est ada = VG —V

spiciendum tantum esset, quid st @y, @ el @: primom enim e
ultimum semper dabuntur per a et x promiscae, medium vero
per o tantwm: dari per a et x, vel per a, comprehendo etim
quando_ transcendenter, vel ut Tu vocas, quadratorie dantur; hoc
enim_processum regulae generalis non impedi

Quod i tane m-llunlllm ad Problema_brevissimiappukos

rum, licet ordinatim pmunm datae_curvae non sint similes, W
sed fateberis, rem nondun
‘methodum  quaeritur tantum

lerim in celerrimo appulsu res secus se habet,

siione tangente quaeritur punctum_contactus.

quo exerceas ingenium, ut tam nobile inventum omnibus mmerss

completumreddas, Mihi videtur id praestari posse per inter-

sectionem duarum  aliarum curvarum, quae semper construi poc-
Sed hisce jam missi

versae , sicull
m directae.  Consistit il
st

in_ solutione hujus Probles
ordinatim positione curvas sive similes sive n
miles in dato angulo sive invariabi

re curvam datas
si-

sive data leg

variabili secantem. Supposita similitudine curvarum ordin:

tim positione datarum , Problema jamdudum solutum habui, ut ot
alis dissimilibus; nunc vero quomodo. in deilbes o
dissimilibus generaliter i solverim paucis explicare, |
tum Tibi fore confido.  Sint (lg. 122,) curvae o
datae AF, AE, AC elc. secandae a curva quaesita FE
wlo dato, quem lic_ exempli loco ponamus nlm|uv rectum (ut
deas, quam facile solutu sit, quord
volebas).  Ad A axem communem
rameter cursae AE, cujus
minet punctum E in
oo .wuw-
verimus,eadem ope Esto. itaqu
AH, 3, HG. porsmear varibils HE vel 1B (data ,,,"Z"f.
) au; quao s diflcentiewar secundum 3, manente x, habebitur

BE; sit itaque BE = O..ﬂl differentiando vero BI sen @, se-
cundum x maneate a, proveniet CI sew BD. Sit itaque B =
G, ot proinde DE = oda — ydx; est au
o, quia ex. conditione prob

De=d
est e

afax,
o dx 4 Gl = by
determinat curvam AG, g

FEC. Nam data GH parametro, dabi
“Ujos illa est parameter; atque adeo pro
Juvae AR, in puncto E, quod et ad curvam quatsitam FE(
Wjosmodi constructio per parameteorum variabilium  app
e non nelegans mibi videtur; non dubito quin alibi quoque

ra
primi generis, erit haec transcend
secundi, nn.mup-m»r Patitur quidem hoc exceptionenn
nonnulls  exemp)

: antitas t,
! » potest, etiamsi AF,
AELAC sint mmmdmu. Tterum vale.

Groningae d. 14, Augusti 1697,

P, ";‘ ":lvh-m vacunm hujus paginae, transcribam hue quac-
Varignonii, quas eodem die cum Tuis aceepi,




ut videas quam wisere luat noster caleulus apud invidos et igns-
putem Lutheri et Calvini reformationem durius habitam

le Marquis de [Hospital, inquit, est eveore s la

. desorte que je me trouve seul iy chargé de la dé-

fiiment. petits, dont je suis le veay martyr, nt joy

éxja sowtenn dassaux pour eux contre certains mathematiciens
i chagrins de voir, que par ce calcul les jeumes

. sans quon puisse obtenir dews décrire
Teonire. 1 est pourtant vray que depuis la solution que M. fe
Marquis de PHospital a donnée de vbtre probléme de Linea

elerrimi descensus, il ne parlent plus tant ni si baot

Womminis, i Bominari won merentur.
Jum diu est quod wibil Actorum viderim; fac quaeso w
in tempore monim sit me solvisse problemata fra-
co ultimus labitar mensis praestiti temporis, intra
editur me. soluturum declarare.
aut alium hae transeunten
riones

Prima_oceasione per st
Proe-

mittam Do, Meyero Tuas ad Cartesiom Avimadves
cipua quae ibi notavi, Tibi jam perscripsi.

LXV,
Leibuiz an Joh, Bernoulli.
Cum multa mibi essent dicenda literis Tuis pro —'WHP
ot tempore exclisus, ob negotia de die in dien
mdem  malui necessariis
Tunm silentium divturnis

spondere vole
profervem  seribendi  officium

« topere methodum meam novam, quo pome-

via caleuli nostri proferuntur, placuisse. Sane hac ratione W
ad aequationem  differentialem primi gradus reducitur -

ventio curvae ordinatim positione datas iculariter secants
aut eis angulo vel constanter, vel ordinatim dato occurrentis: wl

etiamsi angulus non st ordinatim datus, modo quae ipsum deier-
m aliisfunctionibus constituant  aliquid ordinatim da-
obtineri potest, multaque adlue ampliora. insu

e datae non

b appellat ad rectam positione datam.  Ad
Synchronarum ducatur recta ipsam tangens, sed datae
rectoe. parallela, habebitur curva quae tra puncta
conlactuum, cujus cum recta data iotersectio dabit quaesitum ap-
wilsus punctum, unde caetera pendent,

Tuorum  quoru-
v ru demto,
P uescio quo, ut eas in Actis Lipsiensibus edi carem , quod ot
fel), e cum Tua edetur solutio. Tibi ipsi sese de ea re
factum.  Miti haee Proble-
mata Tua non inotuerant. ~ Solutiones Hospitalianar ad casus nova
Gleuli promotione solvendos non pertingunt,  Vidi quae Historiae
Operum Eruditorum inseri. curast, ubi semulos eloga an.
. Durat adbwe, etsi per lowga intervalla subinde dilata , dispu-
Ut inter D, Papinums et me.  Valde imititu e, quod duo vor-
Pora reciprocis ad corporum rationem celeritatibuis. coneurrentia
S mutuo sistunt. Hine putat vim eorum esse sequalem, non con-
siderans aequalia ab ipsis absolute non posse effici, etsi se mutuo
impedive.

Possint
Inter alia objecerat: i fingamus corpora A et I esse per-
fecte dura ot inflexibilia, A massa 1, celeritate 4, et B ma n’.:
celeritate 1, et concurrendo elastrum tendere, aque ita eo tensn
:'"'.""“ dviete redigi, twm 1) massa 8 fingi substitutum i lo-
i .nuw- ipsum D recipere totam vim quam dederat. elastro
+ sen quam corpus B ab e rociperet, et Gmen celeric

e, il D, st celrtai e quom recpit A e

esse, A et Dk
(es molibus reciproce proportional
e

‘) Aet, Erudit, 1698, danuar,
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quod D tantum recipiat virium , ..u.mum recepisset B; itaque
disi, rem p:rllld' fore ac si A, 1, el D, 8, concurrissent velocita- LXVL
abud VIS i e e v ary Joh. Bernoulli an Leibniz.

o e ansio
tquod valeas, el ga
tercidissent.

tatum ad corpora rationens, tuni etiam virium summa
m pe ut concurrant A massa
assa 1, velocitate 10, et ubi B in con-
cursu ad quietem redactum  est,  substituit e D duplam, sew el dinturnum e causa
cojus massa 2. Bt putat tune perinde omuia eventura esse, prov. Al 1 expecta
si concurrissent A, ut prius massa 10, velocitate 4, sed D massa 2, ook MoK seribendi d
facto facile_collgit_eventum proditurum,
prernpbymrsaes-~ riror lam ego laetor Tibi probari modum meu
autem, ut ante, corpora A, Tua nova dandi

n
m inanes lu-m literis

ex Methodo

essemus, quam ante.

B, D esse perfecte rigila;
orpore. intercepto, quod fingendum est, statim_ iterum (ol

angulo constant, vel denique in ang
gulo uteunque v
dum datam legew; wec. per o liud intellexi, quam

it
etsi constet has fictiones revera locum non habere.

Respondi, negando 1) wassa z, velocitate , sbsolute idem
elficere quod B massa 1, velocitate 5, aut unum pro alio subsi- ae Te nemo melius rimari p
Wi posse, cum casus ipsins B sit duplo fortior casu ipsius D, praeprimis, ut 1ql!mulmodllm in praccedentibus T..,. ante l:hnu:

seu duplo altius pondus ad eamdem altitadinem elevare possit. In- ad Nundinas Brunsvicenses scriptis int novam
terim operae pretium esset defin o distinetius , quantum ce- summandi rationem: raro occurrant h

leritatis. retineat A, quando B reductum est ad quietem, el quan- i u »m-m-uh mmu-umm,
um tane viriam sit translatum in Elastrm, ut scilicet melius " 5, "W / VB sy’ e per quadraturam

determinari queat, quid foturum sit, si o momento, quo B re- o
ducitur ad quietem , subsitui fingatur ejus duplum D, Hoe gitur - ,,',,:'"“""‘ constrin
per otium a Te considerari non inutile erit; res cerle in pote-
ate e,

Huetius. alique
Aunimadyersiunenlas.

H sed id .x.m,m momenti esset, s
separandi_ indeterminatas in aequatione dift
: b'::: hoc enim- unicum st quod se metho ire boc
-y i ) g o ke opponit. Asseris quidem aequationem consirui posse, si
e s m",lm,,.,m Fo g iy adrataram contivuam,saltem per istas disgregatas seu
aque i diversas ; futeor autem me id nondum potuisse assequi,

ut ad Duum. Mejerum Bremam cures. vale ete. licet i tentaverim in 1o
vissino hoe esempl
Dabam Hanoverae 2. Novembr. m‘l ;‘:’::':m-- ructionem vellem ut mihi Ill’;lll‘)uu ‘-‘l:-l-: yr‘x’-‘: per ::—
™ continuam, sive per disgregatas; nee profecto ma,.:.m

apies fmnlum ex novo
g Tuo

ento, pracseriim si hane separaudi

uperabilem non solam in hac, sed gene-

\nmum. tollere posses.

M em .-n i problematis brevissimi appulsus non
qud Conceperan; resal tamen aliquid quod desderetur,

RE ad Synchronam tangens duci posse assumatur posi-

e —







In aliera objectione, quando concurrunt A massa 10, velo-
citate 4; B massa 1, velocitate 10, ubi in concursu reducto B
D duphun, seu cujus massa 2, putans
eventura esse ac si concurrissent A, ul prius,

tune perin
massa 10, velocitate 4, sed D massa 2,

cipium, suppoy
ate 0, idem eflicere seu tantumdem habere actionis, quan-

tum B massa |, velocitate

il nisi vetus error.  Interim e

e applicem ad definiendum, quantum celeritatis retineat

do B reductum est ad quietem, et quantum

am sit translatum in elastrum, ut scilice

tune vir

gatur ejus duplum D, fateor il esse in polesta
s quam praecedens, quae quia jucunds o

post breven meditationem generaler om
m velocitatibus in quacunque ratione. ~Dico

partes vis ipsius A5 q

vei est, dico porro, quod si, eo momento quo B red
quietem , substituitur D, amittet A gradatim de sua velocitate
sidua 3, D vero gradatim acquiret, et quidem decrementa il
el incrementa hujus erunt reciproce ut moles, ita ut tande®
(quod contingit eo ipso instante, quo_elastrum est in mazina %
tensione) A et ) habitura

tem, quae proinde uu 1

L
wenietur per modum supra eshibios

venta.itaque vi elastri,
uendo. <

quantum celeritatis elastram a sua tensione sese restit
poribus A et D imprim
ipsi D vero 5yj} in plagam contrariam.

auferatur, haec vero ad eandem addol®
Dico itaque, quod post substitutionem I

babebitur quacsit

factam A feretur velocitate § — yi}.

in plagam eandem. Hoe. ratioci

« quaeratur, supponendo quantitatem tum virin

ctionis_post concursum et substitutionem  debere manere candem,

quae fuerat ante concursum.  Sic, si ponatur velocitas futura

ipsius A, x; velocitas futura ipsius D, v, erit q

108x 4 2yy = 260 quantitati virium ante_concu et quan-
irectionis 10 + 2y = 30 quantitati directionis ante concur-

ex his enim duabus aequationibus reperietur x = § — V7]

ay=14 + 5ViT. ut ante.

m hactenus nulla occasio sese obtulerit mittendi Bremam

Tas ' Cirtibt ' Sholrvocioin s tandem per Cursorem

ordinariom ad Do Meyerum, ut Mene

volucro inclusas) has literas adjunctas

wna cum schediasmate hoc A

I

o ac
nostra ita contemuit, meliora non meretur
re ab iis, quae non intell
m apud me (ransiget, etiammim Be-
ego vero optarem, ut in aliqua officina vesteatium
conditionem quaereret. versus Pascha.  Hic ab eo sunt literae ad
. quas per famulum curare velis rogo . vidit hunc
Jigerum olim in Germania et nuper in Gallia. Vale etc
Groningae d. 4 Decembr. 1697

- 8. Hoc ipso momento accipio Diarium Gallicum , in quo
reperio. solutiones meas i

*) De Arcunm Parabolicorum comparatione,

-

e D —




LXVIL
l.elbnlz an Joh. Bernoulli,

ibi Tworum perseri
ent; quae vereor
inposterum  cogantar esse sterilores quam vellem.  Inanes s
fuissent Tuae, si eorum participem me fecisses, quae interim o
Te acta video. Kdque, ut imposterum facias , rogo.
Pro differen draturas revocandis habui sane
mediationes, quarum execu ¢ eres
mibii non licel quae meditor, mature exeqi
Itaque cogor ¢ n|wrr|l inare.
ectae panl-
Idem est si pro reeta data st
- sallcwre, 1 Domino Fratri Tuo in Actis Eruditorus
satisfacias, ut in Diari
omnia des, quae interim es assecutus.  Misi
Lipsiam**), sed nescio an ipsi ex Gallico versuri sint T
tasse fecisti ipse, et ut exhiberi debeant, perscripsisti in Tuis ol
Dominum Menckenium literis.
Ut Dn. Papine. melins satisfaceren
post literas Tibi scriptas in
eadem qua Tu m
dem manere g gressus sen vim_directivam, proete
vim abeolutam totshem. . Hikto Tid mese »d ipsum Epistolae do-
plicis_ praeformationem, rogoque ut remittas, quo integrum
beam meum cam ipso de hoe argumento commercium,
Vim  directivam hic manere pol assumere nam ¥
hoe quoque casu demonstrari potest.  Sed malui rem aliunde de-
quod »

ipse. calculandi laboren
weram, et quantun_judic

rivare, ex ipsa scilicet distineta
Te quogue recte factum video
Miror D,

potestate  existentil
Tabi. 1 distra tribuo, et festinationi no

*) Journal des Savans 1607 Decembr.
*%) Acta Erudit. 1698 Januar.
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rata proferendi.  La Hirium usque adeo magakogiGery in re clar
magis adhue miror.
Problema minimae lineae in superficie eurva a

neto dato
0 satisfece-
‘meditationemn
hace problemata sic satis cognata, sed a

seripsit, sese

rtesium Huetio

sitrum.  Ea occasione  Animadversinnen
transmittam .|.-...xm.m. Haque gratias ago, quod eas Domino

Mejero Bremam wisisti. Vale et mihi subinde quid agos significa,
o ) VMM ot comaele
Dabam Hanoverae 17 Decembr. 1697.

LXVIIL
Joh. Bernoulli an Leibiz,

ratias ago quod mea curaveris Lipy Diarium Gallicum
sine versione. quidem sed rogaveram Do Menckenium,
U ipsi excerperent pro beneplacito, quasi id factum esset me
acio. et non_curante; alias si pro merito respondendum esset
frate, durioribus abstinere vix possem, licet in lteris ad me Dn
moderate agere, se enim in Acti

contentiosaevitaluros,

emitto ecce scripta Tua, ubi quae Duo. Papino respondisti
abunde perspexi.  Gauds non solum in determi-
Tatione velocitatum , quibus A et D separantur, sed in eadem
prorsus methodo, qua uteryue usi fuimus,

Calewli Tui examine facto, video etiam numeros consentive,
nam in " fgra Tua (g 128, rsum sen
AP est 44, velocitas B seu P, 110; facis P(G) 274 el retro
is (l')AA) /134815 0 A versus anteriora accipis
YD) 13431 ; erit |wr consequens P(A) sen velos
luwra A 274 — § /18481, o P(D) sen velocitas D eri
U4+ /1431, Ego vero positis AP, 4, et BP, 10, disi

{
f
I
!




esse P(G) §—VT ot P(D) § 4 0ViT: ool awem
41100102274 — V13931 § — T2 274 4 J13a
i 45ViT

wam - reposuerit Painus . luby
reperinms, - alt
ostris esse

tur ex ipsia illis Regulis tanquam jim supposi
m e facinnt m, si La Hiri rat
o de vera quaniitate
e
tatic in molem, non ve
hi

at
emenda_instrumenta
is, Studiosos nostros el

I

experimentalia, ut, ex
. experimentis , Nahoml
ovi anni auspicis

o nevl fruers sk o rporisque viribus
Groningae d. 8 Jan. 1698,

*) Trané de Méchanique, Paris 1605, p. 354 sq
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LXIX,
Leibniz an Joh, Bernoulli,

i, operam daho,

L Hiri u.« Mavica aiquando uf logere pos
Quae de s corpornm habere

Now laudo - ol Viri docti interdum non woms

s profecey
Arithmeticam —in
proferre, ot
EC Do, La
i

i
wtiom sibi tribuere videtur in
sit inventun

nit, remque
tellei

ram Regiam
i

genere iy

ania agil Megi a

miror sibi sua non vindicare.
Gatdeo praeclarum consiium coepisse Ordines vestros, sip-
peditandi s que abest ut ea re pu-

teviliores, ut contra tantum

Dro. Varignonio., et aliic subinde aliqua
et magis etiom a Te ad illos. Gratum

jes dans les Méchaniques,

pl‘) Traité des Epicyeloides ot de leurs us
s,




est quod Dno. Marchioni communicasti Methodum meam pro locis
datae ad |.I||r- puncta propriet Etsi enim Newtonianae non
b " cit. Newtonus, non aeque ac ex

Papinus, quod miratus sum, non satis ad rem respon-
dit, persiasus distinguendum esse inter have quae fiu
ob insensibilis materiae actiones, el ea quae umm

i

iy
ras meas @ Te rem
celeritates
idem tamen non verum esse de wh-rillllbm recupers
Ppora se restituunt, et rursus a se
esse quodammodo de recuperandis, Vil vigeque et in hune an-
wum et in alios multos ete.
Dabam Hanoverae 18 Januar. 1698,

LXX.
Joh. Bernoulli an Leibniz.

Num quae in Dirio Gallco edidi, in Acta sua Latine trns
tulerint Lipsienses , hactenus igno parum
quidem refert siv
rim, ut cum problemata ibidem mili fuerint proposita , etiam so-
Iutiones Acta legenti oceurrerent.
Gratum et sci . quae de Corporum con-
cursibus habet, ex Mariotti seriptis hauserit; non modo Authorem
Dis vel ter citat, tanquam contrarium s
s tegeret; » enim 1

et incredibili crista, sed dolose subticet, infra suam dignilatem

censens quicquid ab aliis provenit, quando "
lorum inventa sibi arrogare lfecta Hratrimiticher o
Dissertationem e veloiy
i de psarum usu ad - figuras
mechanico®) habet; inte
oo den

bus nondum vidi, sed afi-
tiwmn etiam in ipso Tractatn

s rotae ho
e st o oo carenl, quan 1o ipm

prope Lutetiam , cujus man inve
m Do, Des- Argues tibuit,  Undo wors tguroa: :l',».,.',..','L‘ "
procuratdum motum aedquailem didicerit, alum ot iy
si-conject

i,
vem wddit; postea vero, ut r,
e me ipso 1|||m-nvi‘ atque ex m
munem satisfacere, sed illam non solam .
non labet) et ,.mm. ta,
itaque quis b Caleuli novae

i figura-

ai il vivo
it

ot
o o inpadenton oud valgarem, - quasi
alios i Non dubito, Ro mernm - sua

whitionem i pr t
W sndo o3 pnm meojuniore . qui-illam Wafuive saeping 3
i rebus Aulicis jam totus est, quibus houd dubie tempus utiling
teret, quam |.|.,V..

sed

.mn «nn

Genevae agerem, Do, (zan

incidit; quam volvendo, cum reperissem g
m disisse ad Dn. Fatio Duillerium,

progre o sine

in Actis, quae Te a

n aliena sibi- ascribere ausus fuiss

forte iy
ot ¢ ar
i praesens erat, o
demony

orel

mirari e cur Ozan;

*) Traité de Méchanique, Paris 1695, p. 365,




m laudabilis mos
ipso Marchione Hospi-
s apud Hugeniam
quidem pauks

recensendo
qua g a profectam de-
s fuisset, imitari debuisset Erasmin

ceepisse: quippe o

ordinem digessit et ga
o latine , modo

i, misi

A nolim quicquam  ipsi
municayi; alias

jam amicissims

berem. i ¥

" Mo, quam Ordines nostri_erogaturi sunt in experiment.

quantam forsan Tibi imaginaris: destinata_est
plurimum, ad_eme

quibus non_ magni

tanta non_est,
summa 1000 vel 1200 florenorum .:_

instrumenta communia et ordina
h:mml ety praesituram polcer, neque adeo dignm
quod Tibi communicetur. _ Delectamentum forsan capient ips Or
dines, si primis vicibus, ut spero, interesse digneniur el spec!
rores agere; id quod facile majori libera

posset.

n.u est quod il neque 3 n. . \hnl one, neque a Do,

docilis,
et ingenue.

agn
raram modestiam ;

i superciliose
ntra ulmlm st

em
 se anullmll et «

tione sua mlnl»nmummum-nl sbar
ateriae. a - enim
orpora, qam B, s
pro hoe nostras m;uh- concedat. Non satis capi
porum concursn_clerites urnp-'ralnln
o

LXXL
Leibniz an Joh, Bernoulli,

Mitto ecce quae Do, Frater Tuus Diario Eruditorum Gallicot)
inseri curavil, tametsi- suspi Vides quam
hal

Vides enim Dy,
b La

causam i
constaret ab wtraque pnn:- al m
mmm Tuum

m proponere.

ite parva .Am
wale quidem
s, ion erat opus. tanto

a rigore Veterum deflectere, non
[

o

*) Journal des Savans 1698 Fesr.




etrina ejus mnlu-manm non vulgaris; nam- Conicas meditationes

universa

st diligens et inaliis quoqui- rebus ex

dis accuratus habetur;
Se

operam navat.  Contra D, Techirn-
vellen o usus fuissel majore
opla-
o cogatur inferio-
osuram non implere subinde
Literis al me suis, ac
Gatur gloriam a se
quoad scientiarum i
quorue repetit sione e di

Nempe Dn. Menekenius,

wiperum  schediasma twum de Com-
parabolicorum, rogans ut Tibi e
ar autem hane Til

duas attingit
Te exse appareat, in p

P m T
onstat, areas. Hyperbolicas, sreun
assumtas, ess
tholicae areae,  Addit Te_non_debuisse
licel

mas erit haee ¢
lius a Duo. Marchione Hospitali

Miror jamdu
ad nos. perscribi

valetudine adversa, nec ab aliqua

erga moo swimi mutatione silentium hoe orir. Videtur utem

i smiits ejus inesse sliquid inaequabitatin, u nune incalescere,
i ar, nulla manifesta. causa,

micus Parisiensis, per quem discere Ji

ic, im apud Academicos Regios

aliosque, non 5 geomelricis tantum , m] et

am D, Hospitalius., a quo

wrari wibi peti, aby oo reii ¥

tae aliesior. Ego vero non arcana pet, pe quse Pari mota

vulgus.  Nescio an per Dn. Vari tale. aliquid

possis, sed ita ut a me aesitum vuleatu

v osendas cupititatin - Fortasse sam. o

wiam satisfaceret liberius,

Si distinctionem HIIM‘ celeritates
das, qualem feci, attentius con,
Quod superest, vale et fave ete.

Dabam Hauoverae 25 Martii 1698

extra Acaide-

peratas et recuperan-
ris, won i

reperies,

LXXIL
Joh. Bernoulli an Leibniz.

Accepi 'rn.- pnmmm reete cum Fratris me
Diario Gallico *)

bjicere arbitro, sed aliam vei defiiendae
Producendae rationem q i
suae timeat, Sed non
e non .m'ﬂplnnml
nisi ipse prius oblas
Hominaverit: e ..a..-.,uu idem de ipsius solu
o ille de mea; utri tune pablicum ph

1608 April,
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ppli il
tangat. problema, prout il
0, at jam monui,

raesentis schedia "
N teris corrigatur. Unde mm.. posse, me-
thodum ipsam bomm - esse, licet i applicatione ad_om

cumstantian r
cavi) quae i

direets, qua aby initio v
nsensum non solum in hisce
Me practerea in ar

e dederit eredend

conjecturasse me
descensus Centri gravitatis
we enim, practer hane viam, quae destre adbi
ovsidere tiam directam - quam ile
. Fratris commodis ¢
Sed haee an-

Nuidis stagnantibus: sed o i
e pr

o
et

valeat_ejus. Doctriv
aliorum  quoge

o
D gl g0 ab al
quae placent. Nost

ot i displicent, »
howinem, et ego novi;
olim coram ab ipsius rusticitate u.»m., sum.
fateor . in pl
intelligo ex 'r-m literis,
apud Te ques se de
tatiunculis in i s dm

licet id non exprimas, Dn. M
weis vimium rigidis (0t vocat) o
ionem Lineae tautochronse

" intra
S PRI, Wt a me factum puto
Quod Do Tchirnhausiom attine itor, quod

meunn e 1684 4 enitm
Actis inserere ™

ulestine

bl e ibi wsus
e modesissimis, quius. elicacior

m . quanto apud e sit in
il ex quod impostean i

nibilgue: quod imprimetar. oy
oam wall fut honeat nostram To
sa, quae ipsius ervores detegit, ipsi est inyis;
e ani .m»m. r|mul satis e babe

v

whausiom writ, sed yos
Hoc in ipso per-
I perspi-

o paricipes oo
invenimns. quod sibi
aliuid praesenserit,

i
n selre, ave ta
it saltem i 3

o persuadeat

i in -
tissime mihj
n, atque ita
menta sunt

fam

gulam o
am non prodire: o
reeat; mibi vero permittat ut ¢
e qui vis unquam veritatem pur

3
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valogismis fere munquam caruit, ille jom mibi ostenderit ervorem,

u m protrudere, wisi prius mature

ceurate singula pe
sedit

weum suppr deat, ue scil

Ast facile judico ,
U sua regula pro compa-
rabol se pro falsa agnosit, ta
il vejecta, jam ab alio meliorem editam A]mrul;.r:l o
imitando valpem in fabula quae, n::.;:":-:ar:::; 5
« indecorum.  En_hie

oo “
ideo, quia nulla 1|il it ment

podun ¢ quadraturam, quoties est possibils,
il ego 1 + ostendat ergo: tune demum laudabo ejos
L ne_hic iterum pro more suo solito plus

uan pricars pou. i

promissa
oculis nostris quasi s,

¢ pascinec pascere solent, (ri
.u.m..,- esse putat, multum enim ab exisi-
eperunt de ejus acumine it

e do : !
. Marchio Hospitalius wuper quidems, sed v tribus que

) S Gdet sieh n dee Abhandlang: Nove ot dbpulars =

metrian |nlumnlm crea dimensiones quantilatum curvarum ,

dit. 1695, A
*%) Investigaio. Algebiaiea arcunn paraholicorum swigeslsn

ter <c rationem habentiom ete, Aet, Erudit, 1098,

B0 quidem oo non
morem tune tantun adulantiom , quam.
Spero quam optime desiderio Tuo
vignonium . qui mibi wabiis nominibus
o se etiam obstrictum agnoscit; nec obstat quod
e it membrum Academine, quin potivs tanio commodins quod
petis, eflcre polerit, Vir est ofticiosus et aperti condis; facie,
non potest, rationem dieet: prima oceasione hac su

u-m,.m Do, Bellavallis - commun
es s sibitransmissas, quibug
sse quadeaturam cireuli; ot rogat ellavat-
i, o etiam Tibi commanicem, sed pito Tibi jam esse
Ego quidem pro deliriis habeo indignis quae audiantar.

LXXun.
Leibniz an Joh, Bernoulli,

Jiterss Tuss ot perelogans Schedissma pro secando arcu Pa-
nm.. ad Dominum Menckeniom mi hortatus sum, ut tuo
periculo edt. quando nibil in eo est, quod Dum. Teohirn.

lu-bm nostrum  tangat, o...mnm medioeri attentione judicare
licuit, ot recte o pulehre
Hujus. antem m.m- .m. Tibi miitto, ex literis ad me
Miissem citivs, nisi oblitus fuissem lieras. sjus o

cum deferre Guelfnl Hfeebytum, ubi ferins ot unam slieramve. septima-
nam animi gratia exegi. Nune reversus oflicio ullll‘ln’m
ki ee olium nec voluutws fiit, pracserii eu Tui
Uotas sssumens, duplicaverit Isborem fumpqrnl«mm insitvors
volent, qum]p-un absolvere maluissem, ut facile suspicer ali-
auid ipsum ' sive in caleulo, sive in caleyli applicatione,
n mp» evenire ob distractiones Lot
fleri potest, ut quas il divarses habar aequationes , quarum ope

A




debere jndml. coincidant in"extremo

t incognita arcum designans

vanescal, quod in talibus etiam

singulares methodos excogitatas i rem

wdraturae. particulares Hyperbolae , vel par-
ali haberi posse videhatu

it modo agendi secum coram parun

etiam Do, Tschirnhausins. olin

m de facie non novi

o et il e o

L ut i Academiam Scientis-

Fravsilfey elapovmvecvsorund

Germaniam evocato, res confici po-

retinendo ageretur, eo autem e res

et me voeare Colberts

cognitum req
et in identicum aliquid desinant,
et et

ob ellum loco essent, ut ipsum pa

> g -
ad solitos Academiae Regiae labores, quam me, qui in varia
fundor et aptior swm ad consulendum , quam ad laborandum,
Frorbighectrdiy dieturi fissenthominem ignava opera
Ha fata u

haud dubi

terum 1
mortuis Viris egregiis al
studio. Abbats Wignon

e fa_ el doctoas, ¢

Sed meliora jam spero

o est ex.sorore nepos,

Eum enim puto esse

In Duo. Marchione Hospi-
talio aliquid inaequalitatis nhm-rvu quod valel

o, s opinor, quam recte consilio mes

usis suppresseris .|....| ||--um i
cujus

RS - .
Cam credibile si, relationem inter areas ejusdem curvae
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Conicis coeptam, longius progredi certa serie in altioribus cursis,
optandum esset lucem aliquam nobis in hoc gene ndi. 1
si posset . Tschirnhausen rmm operae pretium: mune quae
prowittitde sectioni e possibilis. sit
uadratura, vereor ut it .-r.m urs; neque enim salis ea in re

Singulari nos beneficio .xlmm.,n Varignonius, si quae in
Galliaper varias Matheseos partes.geruntur, significare subinde Tibi
velit, ut per Te ad me porro corum ot perveniat. Grata mihi
et via Tua di et indirecta, omnisque adeo Aualysis

Dabam Hanoverae 15 Marti 1695,

Beilago.

Aus Tochivnhauss’ Brief an Leibuiz, . 8, Mirz 1098,

Ich habe bey vergangener Newen Jahres Messe in Leiprig
pereits den Modum des Hen. Bernoul gesehen, e Arcus Procre”
ficos 20 compariven; nun hette 2war ox re gl
anworten konnen , obsehon mediis Aulae nvrnpalmmh 5 et
ticulis damahl abgehalten 7u seig lrlnm o
ter zu verfahren, so habe erwartet, |
ol vor die studia rlnnm Da w gleicher g o bin, das
nehmlich vorerst dess "IIIIIIL die Arcus Parabolicos 2 com-
Prien, absolute o o und dan dass Er mie wntersehiedens
Sachen aflingirt, welche mr n|r-lnru|l||< Si
erste wil ich so Klar da
men, der nar gl
(g, 124) CRppN cujis Asymptoton A M
angilum CAO  bifari lividens, dupla A
describatur r.r.w. An« N vel s
pm rectangulum ex recta CA in curvam AS aequari semper spa-
tio Hyperbolico ;A (. Seeundo ist auch bekand, si spatia

- vwhnnu FDGI et LKMN hac ratione in s posita, ut
I

AD sit AK ad quartamnproportionslem AM, spatia
proie-. soqulia, welchs. gantz leieht per Methodum In-
- dmm Covalerii zu demonstriren. W wollen nun - setzen,
TV soy (T8 Parabolicus RS sey sequalis . und der Avcws

O duplus prioris; A s 8 8 BC, AD u b,




AG % ¢, AK » , AM » g, Jarea ok
spatium ex AG in RS und TV aequalia
licis PFIQ und TLNO, und ex

in welcher ad determinandam f wibil obstat, quam quantitas x sen
Arcus Parabolici mensura.  Aber diesem ist leicht za holffen, nm
quia ad determinandas AN et AO a Du. Bernoullio sequatio in-
venta, ubi Arus Parabolicus non comprehenditur, ope
harum aequationum non solum determinabitur Aveus duplus, sed
@ Arcus Parabolici dali (quia duse aequatio-
nes, Joh. Bernoulli et haec wea, et duae hic incognitae sunt Ar-
® x et AK 1) adeoque certo hine seq
wsura hactenus desiderata,
exbibuit, falsa sit, et quia ipse prius negat (quadrs-
wimirum hyperbolae) hine impetrari, suspicor caleuli lap
Authori inanimadyersum - alicubi b
similia facile accidere potest.  Und kan diese Methods (so ich
bieshero gebraugt) gantz leicht durch einen generalem Calculum
veriliciet werden, dass man maltiplicire
wibl, nichmahls das intentum Geometrice kan_ obtiniret werden,
obwe die quadraturam Hyperbolae , ausser wan Arcus aequales de-
sideriret werden, aber Arcus ab altera Parabolse
parte existens lerauss, welches wobl kein novam inventum m
0 eo respectu, dass es wicht bieshero bekand, aber doch
ovum ea ratione ist, wen wan demonstriren kan , dass ohue die
quadraturam hyperbolae dergleichen wicht zu- erbalien, wie vorielzo
gethan.  Wiewohl vinen gantz andern weg weiss , solam  naturam
curvae Parabolicae considerando, ohne ecinzige reflexion aull die
byperbolam zu haben, da den ehen diess conclusum hersuss
kombt, und ea ratione glaube dass es noch weniger unrecht als
aliquid novi vormahls erwilimet habe. Wie den Meine Methodvs
universalis non cjusdem sallem curvae, sed qua quaramvis diver-
sarum curvarum inter se comparandos arcus non absolute kan
gescheben, wie wir aflingiret wird; sondern nichts anderes -
ich oder unmoglich, wie der Hr. Bor-
abola intendiret hatt 2u thus.
obschon infelici success

Ferner habe nichmahlen nirgends wo gesaget, dass secare
curvam rectficationis ignotae et secare spatiam curviiveun qua-
draturae ignotae , ejusdem difficultatis res sit; sehe also nicht,
auss was vor ursachen mir dergleichen aflingiret i
endlich auch nicht wenig gewundert,
diehieraufl folgenden o

i Zei bekandt ist, was
3 psin per  infinitas
alle spatia curvae per curvas cjusdem generis dieselbige i data
dividiren kan, ob auch gleich einer, der bloss den titulum
meines inventi ansehe, aufl diese gedanken gerathen kondie, so
dichte doch nicht, dass wen Er die sache selber forner deduciret
sehe, die curvas so produciret

sage ich femand mir dies objiciren kon
icht curvae ejusdem gradus gefunden, sondern diversae naturae,
aber sehr nabe beykommen , in der Hyperbola und

ireulo curvae konnen gegeben werden, deren i

dimensio saltem ad 3 dimensiones

wortet der Hr. Bernoulli, se non videre qui permoverit ad

indagandum per aliena ot remota, quod in ipso statim vestibulo

vulli von obvium; dieweilen aber durch meine Methode, die spati

in data ratione zu sociven, allezeit zugleich die quadeaturs spatii,

wen es miglich, herauss kombt, welches wio hekand,

vorigen weg nicht. erhalten wird, so versiehet man eicht

mich diess zu indagiren bewogen, und dass dieses non euilibet

obvium sey, wnd also noch wohl Eru

Wt gerichter

mwar alle Lectores nicht anders denken werden. Dan
ner Methode Klar folget, dass die allergeringste Curva geometrica,
adurch wirsolches thun knnen , ad tertiom geadum gobire, und
a0 solches unmaglich sey, welches cin foin e
viomenti haec Methodus sey, zumablen es cuivis curvae kan
Mliciret. werden,

Dieses wehire also, was leh, wie gesagt, den Actis 7u inse-
vrem vorhette, wihi aber solehes 7u dero dberlogung vorhero com-
Maniciren, wnd aus dero antwort sehen, was hier v, 2 thun
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sein wird.  Was die cycloiden anlangt, ist Demselbigen und mir

lange bekand gowesen, win- die singularis. proprietas Hugeui gar
leicht zu demonstriren, wie auch Pardies publice gothan, und in
Actis. Anglicanis lingst dergleichen etwas publiiret,

LXXIV.
Joh, Bernoulli an Leibniz, \

Quamis 1ion opus sit defendere modum meum secandi arcus

parabolicos contra objectionem Tschirnhausianam, quippe quen
st el approbasti, percurram tamen breviter pri

objectionis capita, inibique sequentia notabo. Initio habentur hacc
verba: . Hette zwar ex tempore daraull (ufl diesen modum) ant-
worten kbunen, obschon mediis aulwe occupationibus et diverticu-
lis damahl abgelalten zu seyn schiene; doch nicht praccipitanter
m verfahren, o habe erwartet biss za meinem ordinairen otio vor

die studia gelanget; da annoch gleicher gedanken bin, dass wim-
inven

lich dieses s 2u compariren absolute
falsum seye. tetur se non praccipitanter ogisse, sed bono
cm otio mibus. perpensis, ut putabat, judicium tulisse:
hine judica, i seriaeZetiom ot diuturnae ipsius meditationes para-
logismis adeo non carent, quid de caeteris promissis quac
nobis facit sit tenendum, quid de wniversali methodo quam jac-
tat curvam quamvis secandi, quid item de illa altera possibilitaten
vel impossibilitatem quadeaturarum - determinandi :

tum! Pergit ,Das erste (dass nimbich dieses

Scilicet nemo_ negabit,
hisce studiis habet, quia peri-

is ab ipso.expositam, quando. non
sed viso demum novo meo sehodias.
um quen, jam ioit, ut Tibi, ita nee mibi,
fuit ob prolixitatem examinare, praesertim cum etiam Te-
cum divinare nequeam, qualem valorem per literam k inteligat.
Examinavi tantum mogum - procedendi, ubi oppido paralogismum
detesi evidentem adeo, ut mirer Tanto Viro et vel leviter atten-
denti, nedum serio moditanti, excidere potuisse. Supponit enim

ad quaerendum arcum TV duplum ipsius RS, debere necessario
spatium yperbolicum LKMN, " corvespondens arcui T, aequart
spatio_aleri hyperbolico FDGI, correspondenti arcui NS, At
vero unde haec mecessitas? Quid, quaeso, me cogit ad suppo-
vendum potius LKMN = simplici FDG1, quam exivis. oli muli-
plici ejusdem? Adeoque hoc wnicum omnibus fidiculis deducers
poterit D Tschirahausius ex sua objoctione, quod nempe sine quadra-
tara hyperbolae vel rectificatione parabolae inveniri mon possit arcus

i sit duplus ipsius IS, ot simul ut spat. hyperbol, 1K MN it

dicto secundum quid

ad dictum simpliciter, et quidem, meo judicio. won minus
sbsurde, ac si quis ex eo, quod Do. Tschiruhausius
mae esistit, inferre vellel illum plane non existere,
witur frustea sperari vectificationem parabolae ex. bonitate
meae, quia illam conditionem LKMN w FDGI, prieter necessi-
it Duo. T, dectam, non supponit; sed contea potius supponit
LKMN osse duplum F el generaliter LKMN esse totuplum
ivsius FDGI, quotuplus areus TV desideratur ipsias RS, Et
walex methodo hace sola supy
Praestandum quaesitum, baec enim sola fucit, ut 1, q !
Baren RS assumit, in aequatione finai- evanescat, slque adeo
il psius 1 seu quaesitae A K proveniet in meris lines rectn, loce
Auod per omnem aliam suppositionem x in aequ
adeoque sine reetification huj

Nou abs re fore pul
s paralogismum respo
magis e re ipsius fuerit, qu
emissé, ot quante majori jure ego
Do s, quam lle wii consuluerit, e methodum e
Publiari paterer, “stque ut discat, posthac modestits Judicare de
Propeiis, et aequins de alienis, nec statim manifestae fulsita
Kuere, quae verissima sunt. Sed pergo ad reliqua object
fius respondore

Misere itaque. Wallucinatur, qua o Man multipli
detum arcum wie man wibl, 0 kan niewmals dps intentum
melrice. obtiniret




sed porro inquit )
welches wobl ke novum iventum 1 nemen ¢ Fespect, o
es nicht bisshero bekannt, aber doch novum ea ,,",.,,,,.,', v

‘monstraverit. (sc.) arcus in ratione atis absque -pndr:;n
oblineri non posse. En duo inventa, mebercle cedro
i Wiewohl cinen gants andern weg
weiss , solam naturam curvae parabolicae considerando , n:: oo
ige reflesion aull die Dyperbolam s haben, da dan chen s

mcluwum herausskombt.* Qualisnam it baee atera vis, equi
3 sl dixss, Wom per il conchn
ergere. imanda, licet nobis won visa, (uto -
eme ., ut quanti sit aestis vl it
re possimus,  Verba quae sequuntur, m.:":-; T4

oo o i altem curvae,

versalem methodum non hujus vel .m;;wl’mv " -
Jis haee methodus cum supe-

wr sib .
i i, e

curvae cujusque portiones absolute comparay

idem et ibiden persuadere conetar, s selfcet per. stam e

dum determinare posse, quousque ila comparatio st poseitlt

ecie (sondern ichts anderes anweiset, sl wie weit es migi

oder unmiglich ).

e "
demonstrandi: quid hoe aliud est, qua methe-
B prfectam? _Quis_enim_ wnquam aliqukd inp
Wideo, quae ot citais_subjungit: ,Wie der I
pechen vorietzo in der parabola_intendit bt 7
Festucam in oculo meo '

dem diffieultatis res s
mir dergleichen aflingirt wird."

sibi aflinxisse, an non multa in discursu, quae incidenter obveniunt,
memoramus , ea tamen vou statim alteri, cum quo nobis res est,
aflricamus? fateor quidem me disisse,
diflicaltatis res, sed nego, quod dixerim D. T. contrarium alirmasse.
Quod autem D. T. male habeat, quod vilipenderim ipsius metho-
dum socandi spatia curvilinea, dumostendi nihil esse omuino novi,
sed esse rem ilom et Lippis et Tonsoribus notam, eanque
infvitis_modis absolviposse; sibi imputs non pro- wmerito de
illa judicavi, ostendat enim, quomodo per illam_ simul quamvis qua-
draturam, ci possibilis eruere, vel si impossibilis, impossibilitaten
tune pluris aestimabo; sin minus, meliori
jure de ea dicere possum, Eruditi Orbis conspectum non
mereri, quam ipse iisdem bis verbis de curva mea polestates vel

e aequalia, contemtum suum manifestaverit . Maj,
1697; quod tamen inventum et Tibi et aliis defaecatioris jud
non parvi_ momenti videbatur.

Tandom ait: ,,de Circulo habe dergleichen

h
esagt, dass solchen per lineas rectas in data ratione seci
veque ego diai illum dixisse; sed hoc ipsi propo

cujus ponderis, si per suam methodum solvere posset;
alias wiil wovi facturus, si won per rectas, sed per curvas circul
seguentum secaret.

t. gewesen, wie die sin-
nonstriven, wie auch
lingst dergle

elwass publiciret.” Sed scire velim Dn. Tschirubausiom me mean
ationem non voluisse venditare tanquam quid singulare
vel diflicile, sed contra potins ut, eum focillima sit, ostenderem
La Hirii lapsum in re facili tanto turpiorem esse.  Interim, s
volet weam demonstrationem comparare cum illa quam Pardies
publicavit, possime agit, nallam enim vidi obscuriorem, prolisi
rem simul et taediosiorem  demonstrationem, quam Pardiesianam,
loco quod mea tribus quasi verbis absolvitar. Quid in Actis
icanis ha de e prodierit, nunquam vidi,
Dn. Marchio Hospitalius suspicatur utique novas
dere Caleuli promotionem, idquc suspi
Auod ipsi diserim non problemata illa,

nos possi-
amhabuit ex e,
uae promuper in Diario
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ico proposui, etiam pro.curvis dissimilibus et quidem geners-
b s posse. Ex literis ejus satis colligo, quod haec ips
salivam moverint, non tamen petere audet; ego vero dissimulo,
" rem quo collimaret.

= b i gobie excerpendi, en ipsas Literas Va-
Literas. remittes, reliquis 1o

meis cavilla
jam se praeparare m cavilluwdum, ego quidem certtudine et

om, si illas jom conseriptas haberem, fiet m..mim.-mmu.
occasione.  Varignonianorum communicationem differe nolim.
An reltio inter areas ejusdem curvae in Conicis coepla b~

hico - biquadrs-

2 qo
sumptae rectificari. ut -

ad datam curvam algebraicam irrectifica

vam nlrlwnil:nm‘ quae simul rectficari_possent; habeo g u[;.n

mpos
curvarum algebraicarum.  Sed pro his aliisse similibus desiderarem
methodum universalem.  Vale ete.
Groningae d. 31 Maji 169,
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LXXV.
Leibniz an Joh. Bernoulli,

Mirum st Dn. Tschiruhausiom in talem paralogismum i
dere potuisse, qualem ulti- spernunt m|..mm Logicam,
ot tmen plerumque paralogismi committuntur peceando in prae-
cepta Logicorum. Faxo ut de responsione tua certior fiat, tametsi
ex schedissmate tuo novissitmo lnqunu!ul id Dn. Menckenius, ut
spero, edel) ipse s orem suwm sit percepturas.  Vellem
etiam agnosceretcandide , necdum
stolae, quam
cribi. nonnibil distinctius, saltem ver-
bis (si figura commode non potest) fundame
artifex quidem aestimare se posse putat, quantum ex d
Mii hace scribenti modus aliquis in menten
oportel ul instramentum in dolium immittatur initio, cum liquo-
rem suum sceepit, et ab eo tempore ibi haereat. Nempe pondere
liquorisinstru ©0 contentus aér comprimetur; li-
abi

+ UL am progressus, quam regres-
sus distioction animadverti- possit, e forte dentium singulriter
accommodatorum ;

ori line sgucei nequi, sed
Hactenus ergo praestari v

mluuu I’nlﬂll, cum etiam in vasis
s, multo licet liquore
. tm bubers posset. talis machinula, fortasse pro
ili, quale olim animo concepi; nam integra nostra

ahmosplisers doli intar s habet. Volebam sutom sl ol
culum clausum, qui et comprimeretur et dilaaret sese pro pon-
dere atris aucto vel diminuto. Nomen etiam horologiri llus Gall

discere non ingratum erit,

o e awan borloger de cete ville 3 ruuné
une machine Jose ol o Yo » 0 d'un tonneau ot com

i mém waph, Aus dem Bice Va
ion! Bernoul, datirt Paris 37 May 16




quaeso, Dominum Varignonium de progressu Astro-
i sque producta sit methodus
caleulandi Eclipses , et an Dn. La absohverit

et quid sentiatur de lineis, quas I s voluit subst
Ellipsibus Keplerianis, quarnm tamen novarum linearum  causas
Physico - Mechanicas dare difficile erit, quas nobis utique facilins

prachent Ellipses.
i et Hagenium olim demonstrationem Tautochronismi
cere. Ea quae in Teansactio-
est quam examinata, Viee-
miitis Brounkeri erat , de qua judicat Hugenius , ob nimiam bre-
vitatem supponi quaedam, nec satis absolvi demonstrationem, cts
menta, unde absolsi ipsa possit. Tua ratio demonstrandi
videtur perelegans et commendanda imprimis,

Quacti etiom ex Duo. Varignonio wiile erit, quo sit loco
emendatio Geographiae , et annon aliquis responderit, aut respon-
suros st Vallemontio (Aor i de virgula divnatorie) L
in Elementis Historiae agens de Geographia
tus sententias, impugnat novam Geographiam , et wunlwl cor-
vectiones, quas dedit Acadewia Scientirum Regia, wale quiden,
aprobans usum observationis Eclipsinm Lunae aut $a-
tellitum Jovis pro constituendis locorum longitudinibus , alia tamen
fortasse monens notatu digna, Nam Vossius , quem sequitur, eral
in Geographia valde versatus, habueralque in manu ifineraria navi-
Indicae Batavae, et varia etiam_ Hodoeporics
erum Anglicana nondum edita , quemadmodum miti
confirmavit.  Accepi etiam Samsomium , doctum apod
Gallos_ Geographumm, Tabulis ex Academiso Rogias sentents con-
cinnalis contradicere. Ego non dubito praeferre judicium Acade:
miae in rebus primaris; puto tamen inventorum Vossii ef Samso-
am fortasse rationem alicubi habendam.  Cassins aliculi
uw.. misisse Astronomos Alexandriam, ut_observationes
comparandas cum observationibus Plolemaei. ~Scirt
o quid illi attulerint.

Abbas Bignonius collegium quoddam institui curavit, @
tur descriptionibus variorum  opificiorum, quod
le esse judico, el nosse velim, quem habue-

mannficiorum ad rem vesti+

400

viam_ pertinenti ~

s perneian. v mechnicsn o mabnsican_pinam
Conseripseral olim D, Mariottus fibellum

wnum Ingeiaroram, in quo prapeneiat ...m...m.':.. Ta

ul .h' . wantum pondus wistineant g, sele, sasa, s

e W g il i Aater

=l e wngum to o quod Autor

lorun
|luu4| impetrari, ego libenter sumptus per-

facis et ex condicto,

quod vovam differentiandi ra-
tiomem per summas. differentiune oo

s, poteris eu
naequali ratione cum
[lurr nune eorum oblivis
ad al

cos
i

prr rem Twum § ,.nm-
s quacrenda adhue nmu nam i delegeret, fortasse
statim Ium-m pnmmlm: at fe

i

etho
5, quam |Im fortasse

Vari
s o o nguzmn |m::.:;ml.; - .lﬂ-:l agnoscere \ul»lur

spitalins, Fortasse et j
ipse. minorem
g n gereret. N
o :-":; merwrare, we Viro fortasse e -
v tamen valde, i

frog alde, e sit caeteris plerisque. similis, praeser-
pmml:’:m:»» ex cjus respousione, Te quae
intelligere mey
dum - tamen adhy

ad ipsam serip
gemiosa de corporibus varie infinitis, gore
em Tuam, saepeque de istis deliberari,
uc pronuntiare andeo.  Fortasse in
winaria sunt, sed apta o determi-
\ Ut radices quoque  imagi sollent
ldulllnn e v egibus res re

finitum ‘,...,
i Wm,
line mlllu unguam ¢

s -»...uu" e puciun i spato,
- il per motum aequabi
3 oportebitque ..mnm concipere. tempus utrim




minatum, quod tamen sit ofinitum, atque adeo dari quoddam
i e sive posse aliquem

genus acternitatis, at sic dicam, termi
vivere, ita ut nullo unquam assignal
et tamen a

monstrationibus coactus, admittere non ausim. Reale i
fortasse est ipsum absolutum, quod non ex partibus confla
partes habentia, eminen

et principia s me
we. I

audies, quae habeo Nune vale et fave. Dabam

moverae 7 Junii 1698,

LXXVI,
Joh. Bernoulli an Lelbniz.

Postremas Tuas accepi, cum nuper in Batavis essem
in ul

quos grat
Placet modus, quem excogitasti, parandi Vinometrum per. lasti-
itatem aéris, sed nescio an in praxi tam utile essel, quam in
riaingeniosum ; quomodo enim dentes adaptares instrumento,
constrictiones aéris ostenderet? praeterquam quod,
multo liquore detracto, columnarum altitudo
nuitur.  Hoc com legerem, statim mentem
melias intentum obtinere liceret, ope phialarum
liquore semiplenarum, quibus Boglaeus, ni fllor, primus osten-
dere solebat pressionem columnarum, W ergo phislse e g
(fig. 125) g A, B, C D parari possent, ut, dolio existente
Plewo, omies demersae haererent in fundo; detracto vero.liquore
X gr. usque ad aa, wme phiala prima A (aére in illa, ob di-
minutam poudus columnae, sese expandente et liquorem per o
ficium apertum expellente) jam levior ficta sursum peteret, reli-
quis B, €, D ob gravitatem adhucdum praepollentem in  fundo
manent Sin autem porro liquor ex dolio emitteretur ad f5.
tunc B ascenderet; sic subsidente ad 7, emergeret C, et tandem

501

iteretur . Redimpleto dolio phi

o e fundum repetent, nisi vi e
jue, quantum liquoris ante redim-

respicerem tantum ad mume

b, €

Tarum in sumimo natantim ,
derem tantm ad
in spatio 787, In
rum, cumquibus phislae sunt aequilibrata
talium phialarum, - e s detracti - quantit
Postea alii modi complures iden
e abris, mihi i
elfectu faciles. mibi
A, ab uiraque parte apertum ot i
liam plewum, ut orificium - eruri
superficiem imaginariam o .
u

o
© quo plures essent

o
Coneipe (fig. 126) tubum
mi

gt ex. gr. ad
Jam finge detrabi aliquid liquoris
o dolio, (patel. utique, quod quamdiu- orificium eruris brevioris
iniex liquorem latet, tamdiu totus tubus plenus manebit, sed sta.
tim ac liquoris superficies infra orificium seu infra superfici
imagiarion @ subsiderit, (e omnis liquor, qui superemi-
jenti parte tabi existit, per crus longius descendet, atre in ejus
locum per crus brevius wuccedente; qui aér, ficet doliam postea
et st liquorem ad summitatem wsque resumat, com peu
trorsum  evadere p in tbo manere cogitur. Hine
Plures tales twbos recurvos A, B, €, D, quorum ori
breviorum gradatim - ascendant,

cuati sunt, post redimpletionem dolii,
apullas abreas, Infimus ergo ramulus
indicabit quousque dolium fuerit exhaustum,

Rece fam alterum instrumentum, quod mibi o mentem ve.
Nit. AB (fig. 127) tubus est utrinque apertus, multos habens
varices seu lumores excavatos, - semulantes vonarum valvulas,
them liuore plenum (poterit autem faile implei, s primo_inver-
fatur, et obturato A, per B infundatur) immitto in dolinm liquore
P Menum. Jam i tantum liquoris ex dolio eflluserit, ut
e "




subsiderit ad aa, adeoque etiam omnis liquor,
qui in parte tubi suporeminente Abe extitit, descenderit, illam-
que totam cavitatem wér succedens impleverit, manifestum utique
est, ob affusum deinde novum liuorem , quo dolium redimpletur,
totum g m AB etiom  redimpletum iri, relictis tumen
aire plenis omnibus illis varicibus, qui supra aa oxistunt; cum
enim varicm convexitas sursum spectet, aer qui semel in illos se
a liquore amplius expelli nequit.  Ergo et hoc modo in-

cjus superiic

Tl
usum oblinere posset, ex. gr. ad Thermometra conficienda, quac
o solum pracsentem aéris temperiem , sed eliam  practe
ostenderent et simul limites summi caloris et summi frigoris,
si obserator medio. Aprilis tempore aéris temperies maxine
variabilis) certo quodam die explorare vellet masimum et mini-
maw gradum caloris aéris, seu potuerit intra
24 horas, certe o 24 horas durans, taediosis-

asel

sibil
m to descendore.  Hui

modo vemederi licet, si duo nobis comparemus thermometra, or-

dinariis similia, excepto quod habeant tubos varicosos, -

vicibus sursum (tig. 128), alterius varieibus deorsum (fig. 129)

spectantibus.  Wlad enim (g, 128) observatori, licet per totum

diem absenti, et sub finew tantum diei observatum  redeust,

ostendel maximum descensum liquoris, id est maximum gradun
caloris, quem aér illo die habuit; id quod arguere poterit ex in-
alterum vero (fig. 120) deterni-
maximum  gradum  frigoris.
illum liquoris retinente. Dum haec
o video non opus esse duobus thermome i
utrumque praestare polerit, si nempe constet tubo contraros
habente varices, ut hic delineatum vides (fig. 130). Caeterum hoc
atensissimi frigoris et ferver-
i esset liquor, qui 0
b oh modicam quantitatem non exsicearetur.

tiug de Geographicis habet, videtur ideo i we cor-
rectiones. Academiae Scientiarum, ut tanto Kiberius depectere pos-
sit swum popularem Du Fer, cujus Tabulas is
fundatas, ( ait) twrpiter traducit,  Maxivoum - argumentum  quo
nititar, et quod dicit, longitudivum differentias per Eclipses do-
lerwinalas scuper justo wivores esse, leste experientin, quam
relert de_certamine Hispanorum et Portugllorum , quorum uiri.
due Japoniam aliasue regiones circa linears demarcationis a Papa
assignatawn sitas, i suum Hemisphaerium ranstulerunt. Eelipsibus
nixi,

Gaudeo me:

rationem demonstrandi Tautaehronismum Hu-
wenianum *) Tih re vellem an lucem viderit, aut quid
de ea fecerit Dn. Menckenius: si suppressit, per me licet, modo
i mon fecerit suasore Tschirohausio: hunc enim pro Judice meo
m. Menckenium tantum deferre huic
adea proclivi, ut proplerea aliorum inventa uiili

Si Do Hospitalium novam differentiondi rationem denuo forte
bostulaniem ad Te remisero, quid quasso ipsi respousurus es?
Proposti®®) Fratsi meo, aut potius Nownemini fieto, hujusmodi
problemata, ut par pari reforrem ot ile videret, e non soluun
4 ot tam inaudita problemata proponere posse,
Fece bic methodun meam tam divectam quam indivectam ++¢);
examina quaeso utramque attente; nug
voeare ad Tuam sententiam. Videbis ticula,
initio conceperam: asserva, rogo, schedi A, ut si forte opus
erit, Lipsiam id mittere possis, Actis inserendum vinare
vbercle non possum, quid Frater in meis solutionibus sty

con §
lutiones, & a meis abladunt, potius sin

Prope satis accossisi ad mentem meam de variotate infini-

o4 ihitos initorum gradus pro certo ausern;,

antun addusi, quibus vem possibilem et pro.

B quidens  rationem  praccipuam  hujus
%) hel. Erudit. 1698 p. 27,

) dournal des Savang 1695 Ay
") Siehe dis Beilage,



. quod nulla sit ratio, cur Deus hune tantum infinitatis gra-
dum sen hoe quantitat

stroque  intellect sel existere cum tamen

facile concipere po pulviseulo posse existere Mun-

dum, in quo omn roportionata  sunt huic magno, et contra

wostrum mundum wibil aliud esse, quam pulvisculun alius infnities

inuari - posse ascendendo et

wtitatum unicun

atem esse, quod mibi

g quam alium;quicquid

enim afferri potest, illud applicabile fore ad quemvis aliwm gra-

tum, partes habentem
Planetas, Terram cum suis e
titates eadem ratione, nempe quod nobis tempusculum  uniu
. illis fore seriem multoram seculorum, et ita de alis;
m hos homines iisdem argumentis uti posse ad probandum
se solos esse, suum mundum ininitum esse , il
stere. Sed abrun i non suflicerent, si de-
mea, suavia quidem mibi, quibus interdum per infinitates illas
velificor, hic omuia recensere vellem. Cavebo tamen mibi, ne
talia tangam apud Theologos quosdam hujus Civitatis, omnium
philosophantium osores: haud dubie me ad rogum sbleg-
vent, si tantas haereses a me audicent: ut nuper fere mihi aceidit

ctionem, el ego dicerem, eadem numero corpora non resurre-
ctura, quia durante vita singulis momentis alterentur, i

Corpus nostrum minimam partem substantise habeat ejs

ante annum habuit; unde imp

omni illa substantia, qua

posuerit, nisi velimu:

turos. Quid autem fit? Ecce pastorculus quidam, cui vox est
practer eaque uihil, broto zelo animatus , subito contra me insur-
gens me meamque sententiam visdum auditam protinus criminari
exagitare , explodere, et ut orthodoxae fidei adversantem damnare
el execrari; practerea in Philosophos novatores (ut vocat) m
ineple, tam insulse instar furiosi debacchari, ut illum phraeneti-
cum catenis ligandum dixisses, i Nec hoe suflicit: Ur-

bem totam rumore implet, me esse Socinianum, me docere no-
m

s inter
o fideliter succurrentibus.

ue 'S stu (ita nos traducunt)

latae veritatis.  Necdum quiescunt, aperte et

ra e machinantur quidquid possunt; mugit adhue

rus, perderent me, si per illos staret. Sed vanae

e viribus irae; rideo conatus, mecumque ri-
t

t
caecumiwpetm maxime ex puro, puto, odio in bonas scientias

0 Habeo etiam superiores ordinis Patronos, qui
teas sustinent partes: unde nilil wibi timeo s interim magna cum
confusione Theologastrorum,

issima fabula caelo,
m. Volderum conveni
me semel ad prandium invitavit, ubi efi
fessorum Leydensium nofitiam et familia erera
ot it
convivio Nob. Dn. De Blyswick onsul et Academise
Leydensis Carstor, Vir affbilis et genorosus, honorumque studio-
inde lite

unque offca ultro wiki obtulit, i quonda
Vidi practerea illum aliquoties apud alios Profess:
summum esse Tuiadmiratorem.

proponebat mihi difficultatem contra Caleulum iny
sibi se eximere non posse neque & Nieuwent

dem proposuerat, hactenus enodationem accep
U ego s

cui dudum eam-
rebatur, Togans
m libenter pro-
» statim ac hue redux factus essem,

; Poii corporum elasti
- .mr}um-k..,: si compora perfecte dura supponantur, Tua
“mplius locum non Nabere; durite - perfecta supposita,
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EL T b,

sequi ex. gr. quod duo corpora aequalia et aequali celeritate sibi
mutuo_centralter concurrentia, non- debsant reflecti, sed sist in
ipso momento occursus; et quod generaliter corpora duo perfecte
dara cujuscunque molis et cujuscunque celeriatis post contictum
Separari nou debeant, quia separatio proveniat sb elasiciate, quam
autem supponendam dicit. Ego vero, cum temporis angustia non
i ipsi promi
copiam_excerptorum ex literis Tuis meisque hac de materia sgon-
tbus, ut videst quid me impulerit ad amplectendum Tuas partes
Hagae-Comitum vidi Dn. Dierquens, Prasidem in Curia Braban-
tiae: eliam bic multa civiltate me affecit. Du. Bellavallius mibi
a Dno. Hugenio, dum viveret,
uro: morte autem occupatus
i Dierquens et ego ipsi consuluimus, ut
tamen_ederet, quale accepisset. Nactus sum Hogae Cosmotheoron
Hogenii, recenter praelo enixum. ~Vale et fave etc.

.
Du. Varignonius a me rogatus de Vinometri articis
! et pretio, sequentia reposuit in literis heri accee-
o Lautheur du Vinometre nous dit en nous le montrant &
ademie, quil avoit ordre den faire deux mille & 5 liv. cha
AN pour les formiers generaux. Ainsy vous voyez quil sers
facile den avoie un_ désque vous voudres; mais le sera
a de vous la fire tenir, sa longueur étant double du grand
fametre du tonnean ou elle doit. servir: j'en feray faire un des-
sein que je vous envoyeray. 1l y a aussy ey un autre Horloger
~4ui w'a dit avoir trouvé une machine pour tailler les fusées des
monires suivant los forces des ressorts qui doivent agir contre

il m'en a promis une description avee un dessein, mais 4
" que je les feray mettre dans les Actes de Leipsic. Si
wvous voulez, je vous les envoyeray ete.

Bernoullii Solutio Problematis Isoperimetrorum’ duplici
methotlo inventa.

Problema.
Ex omnibus curvis isoperimetris super axe determinato BN
(g 131) descriptis quaeritur illa BFN, cujus applicatan FP ad

tatem elevatae seu generaliler earum quaecunque fun-
f‘?.i';.":.'?'.n.. applicatas P expressae faciant._spativm l_znn_
omnium, quae ita fieri possunt, maximum. Seu quod eodem recidit:
Data carva BH super axe BG normali ad BN determinare curv
BFN, cujus applicatae FP productae ad Z, ita ut PZ = GH, fa-
ciant sptium BZN maximum omnium eorum, quae hoc modo fleri
possent a quibuscunque alis curvis super BN deseriptis et ejusdem
longitudinis cum BF N

Solutio e
Sit BF g (fg. 132) pars curvae quaesitae, BZE pars curvae
ex illa prn[!l‘:lln secundum applicatas curvae datse BH. Coicipio
FOg elementum curvae BFg tanquam compositum ex dusbus
lineolis rectis FO et 0, ut et huic respondens ZL{ elementum
curvae BZL tanquam compositum ex duabus lineolis rectis 21 et
LL Jam vero quonism tota curva’ praestans aliquod maximum
etiam cjusdem maximi leges servat in singulis suis partibus, se-
quitar quod si ex punctis F et ¢ inflectantur uteunque duse aliae
lineolae Fo et w@, quae simol sumtae sint aequales FO + 0,
atque si ex illis eadem lege formentur 22, A%, qua ex FO, ot
formatae sunt ZL, LE; sequitar, inquam, quod spatium 2P ¢!
sit majus, quam omne aliud ZP7 2. Ut igitur requisitam dispo-
sitionem lineolarum FO, 0p maximum praestantium inveniam et
exinde naturam totius curvae BF g, conc
tudine il FO@ deseriptam  ellpti
e o incomparabilter
finities mivor quam i
Jam per se te :
adeoque ex natura masimi erunt duo spatia ZP e LL et ZgA i
ter se aequalia, unde ablato communi remanebit triangulum 21 Y
= triangulo LAY, seu ducendo parallelos L0, 2w (neglectis par-
tculis infinities minoribus LYM et Y1 1) triangulum Z LM = tri-
[ parallelis ZC, LD, ut et FI, pK
erit ZCXLM = DAy quoniam vero LM est diferentia linea-
rum LR et MR, ut et Jp differentia Ao et po alque cum LR,
MR: g, o sint functiones suarum respective RO, RT; g, ¢
repraesentabit LM differentiom functionum inter RO et RT,
aue Ap differentiom functionum inter g et ¢ @) (NB. differentia
autem functionam duarum finearum ut RO, RT quantitate inf
ies -infinite parva TO e excedentiom  reperitur differentiando

ea duo puncta O
sibi vicina se quorum distantia 0.0 sit in-
ant




simpliciter funetionem RO et quod provenit, omissis

liplcando per TO. Ex. g si RL, functo ipsius RO esset o

i est
s 1, tune LM sew I 08— e

oret nRO*~1 3 T0: jta eliam si curva BH essot cireulus, ey

jus radius =a, tne LM seq V2aRT i

a— RO
foret JZaRo —fioF X TO: etitade caeteris. Notetur autem gene-

raliter differentia functionum RO, RT hoe signo DRR0 <T0)
Meoque cum ZC x LM = {D x Ly, erit 1% DRO x 10
PKXDowx Gw. Jam centris ¥ of @

timi XO et £, qui per naturam llipseos sunt aequales iter s
ilave TO ad O ut secans ang. X OT seu 1F0 ad socant. ang
£0 8 seu Kgo; est vero eliam FI ad #K ut FOxsin FOIal
$wxsin puk; ergo siloco FI, pK ot TO, Ow sumantur
corum porportionalia, erit FO X sin F 01 x sec IFOX DRO m
Foxingo X KX wckopw x Dew; sed quonam, w
conslat ex nalura sin. sec. ot tangentium, sin FO1 5 see 110
Auadrato sinus totive = sin gwk x sec Kgw, et PO < DRO
el X Dew: seu si loco RO sumatur sequipollens PF
fieet differat ab RO particula infiite parva 10" con
peculatione curvarun non so

dey

n
consideratur ut lineola recta
RO
Possunt pro una eademue applicata, quasi nempe ingulae
PF absolute essent aequales: codem modo quia g considern
rectam lineolam, singulae applicatae inter ew et g utpote legem
Mutationis curvaturae pariter non subeuntes possunt pro se invi-
R0 Jumi adeoque eaedem poni cum 719) s igitur inquam, loco
RO sumatur aequipollens PF et joco 0w aequipollens 7rp, habe-
70 X Drg adeoque DPF ad Drg u
F0 (80 d FO ut sin OFp ud sin 0F o permutando D PF
ad sin OFgp wt Drg ad sin OgF. Hinc cum Fp sit subtensa

Problema itaque ad pure analyticum rﬂlltlllm»hl!c redit, ut
quaeratur curva BFg ejus naturae, ut sinus curye-
dinis ad functionem diffe-
rentiatam (neglecta differentiali) suae respoctive
applicatae PF in ratione constante. Hoe autem facile sol-
vitur sic: Esto BF (fig. 133) curva quaesita, cujus elementum quod
Ppro constanti assumo Fl = dt, BP
dx, concipiatur ¥ tangens in F
cujus sinus 1 sit porr.

Fl, adeoque 1Fm angulus
mn = ddx, ot nl = ddy,

Quiaitaque (ob triangula similia) 1¢ . F oml, reperietur
e ra curvae re wlad DEP

dtd
se habeat in ratione constante,  faciamus ‘7[" Dx::di,a
duod hane suppeditat aequationem adiy =1 Jam autem
Dsxdx ulpote ipsissima functio difforentiata, m summatur,

dabit functionem ipsam sew GH; sit ergo hace G It (compo-
sitie ex x et uomodocunque) sumtis itaque - integralibus
sequations wodo inventae, proveniet ady = X + C, vel suppletis
homogeneis per constantem dt, ady = Xdt+ dt (NB, per €
inteligo quantitatem constantem et arbiteariam, qua integrale cujus-
vis diftrentilis augere vel diminuers licet) sunnto utrobique quadrato

A xOXET ot reducta aequa-

. dx x i i

tione habebitur tandem dy = Vin—GX£g U vero simpii-

cissima curva reperiatur (suflicit enim unam- exhibuisse, quae satis-
X

focl) ponatur € = 0, ot et dy = J?'“- proindeque

Xdx
sumta integrali y = aa—xx dico curvam hac constructione
descriptem quaesito esse

isf
Cmo siymXdl, et dy.X::d(.0; oot ssom posita d ¢
X iop,ly sinas anguli BEP, adeoque sinus anguli BFD oy
MX(GH) utdtad o, id est in ratone constams Jam vero
4 BF st brachystochrona, et BI curva, cupus applicatae GH de-
notant celeritates in F, ostendi (Ael m. Maj. 1697) tune o
g il BFP esss ad GH in ratione constante:  und disci
s unam eandemque curvam BF  duplii offcio simu satisfacere

uram. Coroll. Quoniam posita




posse. quippe quie f/Xdx masimum ot simol /21 misioan 13-

cit; sed hoc non oblinet, si C non est = o adeo ut si curva

quoepiam faciat 1}' minimum, necessario eliam factura sit

/de maximum , sed non vice versa.

Problema Il
lisdem positis, s PZ (fig. 181) jam sit ut functio data ipsius
arcus BF, quaeritur determinatio curvae BFN.

Solutio.

lisdem vestigiis ndo res facile espedietur. Erit enim
semper (fig. 132) triangulum 21 Y = triangulo {2 Y seu ZCx LM
= D x Aps jom vero LM (LR —MR) est difforentia functio-
mum duoram arcuum BFO et BET, t et Ap (ho— pug) difle
rentiafunctionum duorum arcuum BFw et BFOG. Atque hae
functionum differentine codem modo reperiuntur , ut supra dictum,
multiplicando  scilicet differentiatam ~ simpliciter functionem neglecta
differentiali per differentiam duorum arcuum BFO, BET, nempe
per TX, adeoque loco ZCx LM = {Dxdg seribendom et
FIXDBFOXTX=¢K< DBFw X GE Quoviam nunc per -
turam ellipseos OX et & sunt inter se aequales et proinde TX
ad @5 ut tangens ang. 1F0 ad tang. Kgpw, est vero iter i
al gK ut FO < sinFO1 ad g w  sin po!
@K et TX, OF sumantur eoram  proportionali
sin FOI < tang. 1FO < DBFO = go x singwk X ang
Kgpux DBFw; sed L UL constal, ex natura sinuum, (40
et secant. sin FOI  tan clangulo inter sinum_ totun
et sin IFO, ita etiam sin g oK x tang. Kgw = sin. tot. ¥ sin
Kipw, erit ergo FO <sin 1FO x DBFO = g <sin Kgp wx DBFe.
seu i loco BFO sumatar aequipollens BF, el loco BF o aequi-
pollens BF @, habebitur ¥ 0 < sin x IFO DBF = go X sit
Kgwx DBF@: adeoque sin [FO<DBF ad sin Kpwx DBF¢
ut @o (@0) ad FO ut sinOFp ad sinOgF, et permutando
sin 1FO < DBF ad sinOFp ut sink g < DBFw ad sin0pF
in ratione constante, Problema itaque jam analylicum factum ¢
recidit, ul quaeratur curva BFg hane habens pro
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L utsinus eurvedinis puncto F sit ad
1FOXDBF i tione constanti. Hoe ut solvatur, po-
tis ul prius (fig. 193) BP =y, PF = x, BF =1, Pp = dy,
dx, FI vel Fm = dt; functio data arcus BF = v, erit

ml= '-'a‘x—‘l; ficlamus itaque secundum proprietatem curvae

modo inventam SLA4Y gy 5o oy ::-"):; 41, a, unde haec aequs-
o "’—';"L,i.' -dv sou d—'.,‘-‘_i.‘:-'l, dv, sumtisque integralibus
/ ;1:“% = v, sew quia a et dt sunt constantes, potest
simpliciter poni v = ‘/;“ﬂ{m. quae itaque aequatio deter-

minat. naturam curvae qu

ae.
Scholium.

Haud majori diffcultate hac methodo determinare possemus

curvam BF g, si desideraretur ut PZ (lig. 131) esset functio compo-

sita pro_lubitu ex functionibus non arcus tantum BF vel appli-

catae PF, sed utriusque simul quomodocunque inter se complicatae-
Eo_cvim tandem semper pervenitur, ut sinus curvedinis i

inde aequatio naturam curvae exprimens obtinetur,
methodo. solvi etiam possunt curvae catenarise,
chronae, quarum omnium solutiones egregrie conspirant lls, quas
olim diversis methodis inventas dedimus : id quod non parum hujus
methodi bonitatem commend
Caeterum cum haee directs sit, placet adjungere indirectam,
# talura_ pressionis liquorum desumtam, quae eandem omnino dabit
soluionem; quo methodorum directae et iudivectae tam ‘mirabili
ey mirifce confiemabimus de illrum certitudie. Esto (i,
31) BFN linteum a liquore stagnante unifoy non unifor-
mis gravitatis expansum, evidens est illud e




centrumgravitatis, siquidem vay
metra, variat tamen etiam ipsa
adeoque non esset centrr
gravitatio autem  particulae
bente filamenti liquori
superficies. aliqua imay
bents_ pondere de

e curvatura BF N, licet isoperi-
aantitas. liquoris sab illa contents,
0 gravitatis wnius ejusdemque liquoris)

onti parallelaab ineum-
vero distinetum concipiatur
sua filamenta per apy i

sitque linea BL, cujus applieatae G L, denotent gr

seu PF, id est cujus applicatae ex. gr.

GL et ED ostendant rationem, in qua liquoris particuls ¥
profunditate PF magis gravitel seu magis prematur ab
pondere filamenti PFCp, quam aequalis particula Mn in profun-
ditate PM premitur al ineumbente pondere fil
ergo LG denotel gravitat ticulae ¥ ¢ reliquarumque o
st in eadem profunditate sen quae sunt
prolongata: - pariterg

particulae Mn- caeterarumque, quae sunt in
nes utique applicatae simul sumtae, hoc
est spatia BLG, BDE designabunt omnes gravitationes (non dico
tates) simul sumtas particularum , quac sunt i filamentis
o PMup. Meoque si fiat alia curva BH, cujus applicatse
it respective spatia BLG, atque si ad P applicentur
G, habebitur nova eurva BZN, cujus applicatae PZ
. summas gravitationum  particularam i suis respective
filamentis PFC; et proinde summa applicatarum PZ, id est to-
tum  spatium BZN repraesent gravitationes  omnes omuium
particularum totius liquoris linteo BFN contenti. i quiden: igitur
linteum talem capiat figuram , ut gravitationes omnes simul sum-
tae, hoc est spatium BNZ faciat maximum, evidens utique es,
hiberetur liquor gravitatis continue difformis hac lege, ut
LG, DE seu gravitationes particularum in profinditate F, ¥
essent in ratione differentialium applicatarum HG. (quae scilicel in
problemate fraterno designant functiones ipsarum PF) evidens,
inquam, est, quod tunc curvatura lintei exhiberet eam ipsam cur-
vam, quam Frater pro potestatibus tantum ipsaram PF mibi
(uaerendam propostit, ego vero generaliter pro quavis functione
per methodum directam resolvi. Ut igitar hujus methodi directse
cum indirecta consensum  demonstrem , placet indagare naturam
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curvaturae lintei a liquore e, qua

erati, quod si in eandem incidero aequationem supra in-
e methodorum (une dubitare

formis, hoc est si gravitationes LG, DE sint ul ipsae profundi-
tates BG, BE, ad
munis, tune BF

iente Fratre per hane aequationem y

vero si in uequatione generali per directam methodum
da

venta y J = ponatur loco generalis furu

casus particularis X, qui hic supponitur, proveni

'xx dx

seu suppletis. homogeners y ergo constat hac in

parte methodorum consensus.

Sin autem pro generali lege gravitationis liquoris, hoe est
existente curva BDL quscunque, invenire lubeat nauram curya-
turae lintei BEN, i quidem praestari potest. per mehodum,
olim usus sum al indagandam curvam velariam, quie praecipue
comisti in o, ut directio pressionis liquoris, quae ubique nor-
malis est, ad curvam consideretur tanquam composita ex dushus
pressionibus collateral horizontali uga et verticali
fx ulraque separatim sunta quaeratur lintei tenacitas requisita |
imo puncto seu vis, qua linteum in imo puneto secundam tan.
gentem extenditur. Cum- autem shsoluta illa vis constans sit,
duocunque puncto curvitarae suae linteum suspendatur el 5

in aequando, quod provenit, cum quantitate

n itrium assumta. (eodem modo, ut ofim pro funie
laria feceram) obtinebitur eadem aequatio, quam supra per metho-
dum directam erui. Iste autem modus procedendi quamvis legi-
timus, profixior tamen est nec tam natural + quam alter ille,
duem_brevi abhine excogitavi quemque proin hic fusius exponam,
e quaelibet lntei particula FI urgetur secundum FI dire-
ctonem normalem ad curvam a pondere flament incumbentis seq




a m itatione particulae liquoris FC, quae gravitatio exprimitur
por LG: curna BEN it uiique cadem cum il quae fove 5
ramlp«nvm (fig. 134) filum BREST ete. distendi

R l-' S, T ele. normaliter applicatis Ry, Fy, 8,,T,
L, VK ete. proportionalibus. Hane autem cur-
vam adeoque et uum curvaturam eandem esse eum
metbodum directam ita facile ostendo: concipiatur curva
ut polyg infinitorum laterum BR, RF, FS, ST ete. quae
producta I‘n.'nnll angulos aRF, bFS, c8T ete. designantes nempe
curvae curvedines in punctis B, F, 8, T ete. Jam vero ex Me-

H

chanicis constat, potentiam pellentem 1R esse ad potentiam sus
tientem, se

od idem est, ad vim tenacitatis requisitae i in
alF ad s

m
ot sin 2Fm seu sinus totus ad
sin hFS, ergo ex aequo pot. 1R ad pot. 2F, ut sin aRF ad sin
bFS. Eodem modo demonstratur pot. 2F, ad pot. 38 ut sinbFS
ad sineST, et ita porro: ergo iterum ex aequo pot. 1R ad pol
38 ut sinaRF al sineST, et permutando sineST ad pot.
38 (KV) ut sina RF ad pot. IR (DE): hoc est sinus anguli
curvedinis in quovis puncto R se habet ad DE, quam disimos
repraesentare functionem differentiatam ipsius BE , in ratione con-
stante.  Hane vero proprietatem per methodum directam quoque
suprainvenimus.  Ergo curvatura lintei et Isoperimetrorum est
una ea e curva, hoc est, methodus directa et indirects s
mutuo confirmant. Q. E. .

LXXVIL
Leibniz an Joh, Bernoulli,

A deprecatione (quod mireris) cogor incipere literas. 1n-
felicitate. quadam singulari, non sine culpa tamen mea, Tuae 10-
mae (periere. Cum acciperem, in eo eram ut Herrenhusan
irem, ubi Aula nostra est extra urbem, quod altera die summo
mane discessura esset Electrix Brandeburgica, Aulaque Cellensis
Tuas igitur obiter inspectas mecum sumo, lecturus in itinere

Forte supervenare, quae alio verterent mentem; sub noctem re-
versus recordatusque requiro, et magna cum perturbatione nus-
quam reperio. Quaes e, praemium etiam reperturo spon-
deri jussi; hactewus frustra. Oportet saceulo excidisse, qui togae
assutus est, forte dum egredior ingrediorse currum. Cum igitur
nibil aliud velictum sit mihi, quam ut ad veniam a Te petendam
recurram, pro gratiae factae indicio habebo, si denuo ad me
Schediasma enin T- m solutionem Fraterni
et quae de
ini meaeque de-
disserebas, inspecta magis fuere, quam lecta, quod figu-
rarum con a-r.u e essel opus

moisse Tibi Dominum de Bleswyck, Consulem
Delphensem ot umu.mn nsis Academiae, Vieum pvnrrllmm
eumque mei benevole. meminisse, Cal-

o quam quod de virium ae-
Ego ipse olim adolescens, cum de
Legibus motus scriberem Libellam, in ea_ersm sententia, quse
nunc est Dui. Volderi, duo Corpora aequalia. ot aequivelociasua
natura post concursum directum
tere. mtuo,
+ cum nempe nibil alivd in ea concipitur,
mmvulu seu impenetrabilitas. — Sed ex his ipsis et similibus
Postea agnovi, longe aliam esse naturam m-nrnu in systema
mundi-redactae, quam vilgo creditur, o dicam ommi cor-
i Mialem, non it quasi ea vis sit aliqua qualitas in-
 sed ex.eo quod omne corpus, wieumque parvum, est
i » ubi opus ea est ad vi-

Haee autem mira videri non

n esl,
t-lcun.... d:lennluk-m, quem ab €0 ipso ton sati profunde pe-
o consta. - Cujus rei indiciam R, quod il de so po-
it praestare; an nune magis profecerit, res docebit

§i Dnan. Marchionem Hospitaium novam Methodum dife-




rentiandi postulantem , ut aequum est, ad me remittas, isque (quod
viv factarum credo) apud me pulset, deliberandi adhue lo-

divisione sequitur, in quantulacunque parte ma-
terine velut mundu quemdam constantem ex  innumeris
creaturis; sed illud ¢ quaeritu usquam portio detur
materiae , quae ad habeat rationem inassignabilem,
seu an detur linea recta utringue terminata, sed quae tamer ad
aliam rectam habeat ratios infini L
Caleulo haee utiliter assumimus
in natura. Res igitar altioris

Nililne apud Batavos intellexisti de edendis Posthumis qui-
busdam elaborationibus Huge o praesertim Cosmotheoro per
sidera_ambulante, quem absolutum out pene absolutum aceeperam
itemque de Dioptrica dudum promissa? )

ratissima aliguando_erun, quae, ut spero, ad Quastiones

meas, Te_parario, respondebit Varignonins, Ego quidem Isssco
Vossio et Vallemontio longitudinum determinationem per Eclipsim
observationes factam impugnantibus  minime omuium  assentior;
tieri tamen potest, ut ab Observatoribus ad loca remota tenden-
ibus ervores graves subinde sint admissi, et memini, Anglos fidem
derogare Observati quibusdam Jesuitarum Gallorum ad Sia-
mense regnum ante annos aliquot tendenti Talia ergo cum
sint facti, diligentem merentur discussionem. Quod superest, vale
et fave ele.
Dabam Hanoverse 43 Julii 1698,

LXXVIIL

Joh. Bernoulli an Leibniz,
Groningae d. 23 Jul. st. v. 1608, ¢
oleo profecto jacturam literarum mearum novissimarum 10
ob rrl': ,.\..‘:u i ingratum _redescribendi_laborem dn::m
molestissimam. Vereor ne a quopiam reperiantur, qui Tibi red ;_ .
rus non sit; nollem enm ab_ali_legi ea prasserim, quse T
narraveram de quibusdam Pastoribus nostris. Ecce repeto qu

disserueram de Vinometris construendis, eorum enim pro more
meo deseriptionem asservavi etc.
Haec Tibi- scripseram Vinometra; caeterum simplicis-
res conlici posset ope tubi communis ab utraque parte aperti,
i i inferiore extrenmitate adaptatam haberet valvulum intus foray
spectantem, ) AB

immitterem in dolium plenum, ex quo i emitiatur liguor dones
subsidert ad @, descendet liquor in tubo wd eundem terminum
D, quia libere per B egredi potest: i iterum redim-
pleatur dolium (cavendum tamen ve - aliquid per A ingrediatur)
puivuls ¢ obstabit regressi lguoris, it ul post redinipletionen,
e bars AD 3 liguore vacas mensura sit; visurus ergo quantum
Viquoris sit extractum, superinducto pollice orilcio A" abm 4.
eximerem ex dolio el pars vacus AD mihi
liquoris in dolio,

! pes, excerplaex iteris ad Volderum seripts +9);

nad objectionem ipsius sulicienter e

diseram, i i

iam
conservationem viriam , necessario vim - elasticom  omnibus
corporibus ex natura sua competere, e autem regessit, Te ali-
Auid statuere, quod coneipere non possis, an iliud tertium sit sub-
stantia an modu?  Si modus, nibil novi esge

SPiritus an corpus? aut forte (e

non posse, nisi cum veteribug

sam recurrere. yelis

™ COnservari, won vero quanitate,
in certis casibus. flla autem viy
Fenita, an a materia ambiente prove
utrumque esse posse illud ge
concipere Deum creasse may

it con-
perinde esse;, i,

facile enim me posse
conatu quodam, id est ma.

*) Es folgt hier ein Ausy
e wieder ity " AUFEE des Brofes 0. LXXVI, den Leibmi
*) i

iehe




(eriam tune cum quiescere videtur, habere tamen celeritatem i
" semper in wateria manere, quia semel 2
tum esse seu motum infinite
tardum, qui producat insitam vim_elasticam , wnde non opus
' .

esse illam deducere ab anima quadam corporea seu forma

nite parvam, illamqu

tiali ! i

Miror Te quaerere, an ulla usquam portio detur mo
quae ad aliam port

eu an detur linea r

assignabilem, sew a ‘ .

haieicel quae tamen ad aliam rectam habeal ©

pret o cum tamen actualen

ta utr
nem infinitam vel infinite

delere habere ad otum
Nee opus est actusli

a mathematica coesistit cum
vel quodiibet. differes

cundum Leuwenhoeck in animali
alculam vel plura , i
vala e ita in infinity
finitate mundorum ‘
jecturis tantum probabilibus,
damento nisus, quod existentia corum nullam
nem, quod cognitio nostea ut
w relativa, quod wibil in
pfimitum e finitum sit,

solos esse,  Sed dabitor

me Hagae nactum
practer probabilia. nilil v

parum hab intellei. En_ habe lu‘":
cundam_de
blematum

schediasma, o o possis

el asserta

Vale ete.

Beilage.
Becerpta ex literis ad Volderum datis
d. 27 Juni. st. v, 1698,

Ecce mitto, ut promiseram, enodationem diflicultatis paulo
ante discessum meum a Te notae contra infinitorum methodum,
Via posueram pedem in scapham Hagam pei
tractionibus, quibus
guem in herba latentem detegerem, videtemque in eo lsborare
obiectionem Tuam, quod quantitatem aliquam, ad quan non atten.
dist, tanquam nibil neglexeris, cum tamen revera non modo si
aliquid finiti, sed ipsa prorsus infinita, ut Jam patebit. ,, Sint
»(g. 136) AG, AM (ita circiter argumentabaris) asymioti hyper-
wholes FCL, cujus natura (positis AB = x, BC ¥) exprimiiur

constal subtangentem BO esge

la ipsi AB producatur ad E, ita w

BO AB, idemque si fiat ubique, gepe-

wrabitur nova hyperbola 1QE, cujus areae elementum En erit
vaequale prioris elemento_correspondenti Cb; unde
summam collecis et area_quaevis NRQE. sequal

wrespondenti SBCP. * Optime! hoe omnes concedent,

st arbi que sit punctum §,

poterimus ponere AS w
symtoticum in infinitum extensum
Ti 8 i

est sensus abjectio
elim consideres, AS

thaolute = 0, nam punctum P semper oy I
bola, wunguam vero i asymptoty AG; ot quamvs in ininituy
Intelligatur vemoveri a puncto (:, ita uf o asymtolon data quayiy
B eeby” tccedat, distanta tamen in ipso. infiity gy
ot e e erit aliquid, lice it exigu, fioq.
X o quod solidum sub PS ot AS3 cqpytany

"

in
que clarum




cubo a® aequari debet: il vero fleri non posset, isi iraque tam
reale, elenim ex non-quanta sen ex
psolute nililo multiplicato per quantitatem, lieet infinitam, non
potest produci_aliquid, intellectis, nego jam seq i o
priori ratiocinio, spatium ari spatio GNE; quipp
exinde. conchudi ibil potest alid, quam quod asumia AK infite
e ducta KH asymtoto parallela, fieri debeat spatium G NE|
imbir HKBE nime. absurdum  nullamque
e e tatem caleuli diferen-
iio spativm GNCF seu GABCF duplum [ spatii GNE, |
vero ul modo il m;m.l» spatio 1K BG
duplum esse ipsius

Pascalio
ridem Robervallio, Cavallerio, Pasea . \
.l:u. ‘r|uud per calculum differentialem facillime invenitur) v

e spatio infinito
rectangulum um - esse non
obstante, quod habeat latitudinem
aequatione ad hy
nem dat x ra,

ata et finita a, erit pariter a

KH revera est
dum de omni alia hyperbola x*y

er oceurrit, ne
AKH evadit infinitam et comparabik
- neglgendum: sedconln
eidem  avq .n,. (e cessa
uv.,n tio,
vum el finitun
otest

LXXIX.
Leibniz an Joh, Bernoulli,

Doleo me causam Tibi fuisse innocentem laboris ingrati;
sperabam ab alio deseribi posse, quod iterum mitteres. Cam nemo
bic: curiositates valde curet, credo ad me rediissent litterae, nisi

it dilaceratae.
Voldero circa vim Elasticam satisfiat, non

w i
consam .m,u-:, (quantum opus est ad observandas nostras motus
leges: atque ita vis Elastiea erit corpori omni essenti
stematis  structura. magis nos conservationem ae,
uam Cartesianos conservationem producti ex mole in velocitatem
nlalumm. recurrere necesse est ad aliquid ali neutra enim
ex sola extensione el nn|w||rlnl||hlnm duci potest; ad Dei autem
b rokmtstow lam recurrere cum Cartesio parum philosophi-
cum est. Ky ..m.mm,..» pe aestimemus eam, quae servatur,
1 e ex eo, quod vis vel actio non perit, aliud
nmlv‘ qu:m illa duo, ext impe:
nan pistola mea notavi,
recte sibi occurrentia se sisterent my
e multa. contingerent |mm\||n et ab experimg
cliam aliena; quae seiicet ex. simplic

one. conatuum Geo-
mrlrlrl m(rnllhlf consequeren

ur, ot alicubi explicare memini in
Diario Eruditorum Galleo, ot jam ofim in Theoria motus, quam
,..m... |mbhu|v|.

Quod vero D, Volderus  nobhis ul:‘rri(
aliquid in corpore statuenduy
possimus, bene a To

L nos ita cogi ad
s quod concipere noy
+ suflieere quod experientia

em et impene
ossil, sive mon,

quaerit, wtrum id quod

penetrabilitatem admiti-
odus; additque, si m
CFRCHOVE: 8 substantia, api
SULCOrpus aut tertium, o poe tertium non posse

+ sive il concipi o
ostendat, rem non posse  conei
Practer extey
mus, substay




explicari, nisi cum Veteribus ad formam substantia
lem dudum (ipsius judicio) explosam recurrere ve
Sed quacrere vicissim liceret, quam assignet definitionem substan-
| modo; prasterea dantur, quae nec substantise sunt nec
tributa primitiva; sic certa magnitudo essentialis e
ta non est modus, ut sunt figura, vel motus;
et tamen magnitudo non est substantia, sed attributum. Nec
rt, utrum id quod statuimus, it novum, modo st
verum.  Cum eliam quaeritur, an possit. substantia , quse
nec sit spiritus nec corpus, rursus definitione opus est, qua for-
tasse cum illo non convenimus; nam ipse corporis essentian in
extensione collocabit, ego aliquid aliud postulo, S spiritin
omnem cogilatione el intellectu praeditum censet, ego animas o
masve existere putabo, quae spiritus non sint. Nec d [
impediat varios esse Monadum gradus,
praeditae, aliae inferiore sensu. Iaque
mabus
explosae.
Rectissime etiam solvisse
niosa

y =
Lesse y ad 4wl an s
i
gradus; quod secus est in
endem ordinaria a d in
tinite parvam primi gradus x.
olim mibi v Seholio Propositio
in Gi meo Arithm etico
nem ejus conseripsi, ubi apparet,
strum Caleulum, sed et Geometriam jam an
fesice. Nempe demonstraveram (Prop.18) in figura Ava
o relationem contr
dnobus

L at expo
ab ordinatis BC est ad exponentem dignitatum i

proportionalium ab ordinatis conjugatis seu abscis-
vel AB. Unde in Hyperbola Conica zonae sunt aequales;
perboloide, quam Antiparabolam vocare possis, ubi

i reciproce ul quadratura abscissarum , erit zona ad
sonam_ conjugatom ut 1 ad 2, e ita porro. Hinc talis nascitur
Hyperbola: Zona 5C,C4B4G4C

lis est zonae conjugatae 464G 4G4C,C et zona 4C4BB,C,C
GCaC, et ita porro, ponendo zonas illas

atis esse comprebensas. EN ita e quod-

paim horizontale - aequabitur s denti verticali.

i
illisrespective
plent. spatim_ ing
spatiainfinita sibi
Excessus I
b e y .u. mdl isibile seu nullam
ninatum  ab_ infinite
debere de spatioabsolute

matam B8 o esse interm
deret i Asymptota |

o
spatia interminata supra dicta,
. il et k@ quadil

(
Mlantur , sed spatia i

nit;
minata. wempe zona horizontalis. totalis ex
s conflata 448 B oCyC, et zon vertica-
prioribus i
i . quae duse zonae infinit
ament erminatae, inter se equantur. n Hyperbola

nica per s "
v patet, quemadmodum et in wniversum in ea con




stat, quod zona horizontalis respondenti vertice etur ;
s a duabus sonis detrabas commune tilinewn G oG, resabit
in uno rectangulum A,B;C,G, in altero A oGoC B, quae dus
rectangula aequantur inter se, ut con
Atque haec quidem circa aestimationem virium naturamque
corporis, pariter ac circa Caleulum infnitesimalem, excerpta
his pariter ac praccedentibus literis, Domino Voldero, si videbitu
communicari possent.  Inter nos autem haee addo, quod et jo
olim in dieto Tractatu inedito adscripsi, dubitari posse an lineae
rectae ininitae lougitudine el tamen terminatae revera dentur
Interim suflicere pro Caleulo, ut ﬂngmlur, ui lmlgm-nn radices
in Algebra. - Semper enim, quod per infini infinite. parva
concluditur, deductione s sbsurdum, mea. omparabiliom me-
mata dedi in Actis®)) evinei potest
Maque mirari etiam non debes, quunl dubit o
titas infinite parva,

o e i infiite parvas, ced antum ad
res perpetuo, el ta t

perpetuo in augendo acceditur

animaleulis d; e
animaleula

neduy
i a el infinite parva possibilia esse concederem,
etiam crederem exse

Sed ad reliqua i
cissima_est Oenometri ratio tu
nem erectum et infra valvula
tamen illud impes
indicare non potest,
s detrabere aliquid, i n
si nempe pnmnlﬁl auae tantae .mm.-, quantun wox vini de-
tracturi sim, ergo. si adjungamus adbuc aliam tubulum,
cajus vabwla spectet introrsum? * Is affusionem indicabit, detra-
ctionem non notabit; et amento eflici posset in ulroq
tubulo, ut apparerel, quantum quaque vice aflusum aut detractum,

vewio, KL quidem simpli
ima i tabulum comm-
instructum ;. abel

*) Act. Erudit, 1089, Pebr,

et quis fuerit orlo affusionis aut detractionis
excogitari deliniendi specifican liquoris  affusi
ea res essel.
Pressionem columuae aqueac indicatam ope globuli aérem
' ve aquam admittentis, t alque adeo de-
pressi aul_emergentis, excogiavit
i

imo- ratio
gravitatem, si- tanti

e i prinan
i arcus sectionem
mmm ille T' n ml-m

It
il fecissem ego,
s sxprossioorn: | doo
suam fugere; credo, ex quo nostra intelligere coepit.  Sed super-
e fortasse, in quibus haereat,

Magna cum mlayl-lr vidi- methodum Masimi, quam ego b
o statim, anteuam etiam Problema Brachystochronae propo-
neres, masiie direetam st generalem illi problemati
adbibui, al -qm adbibendam, i bene wieministi, suaseram, pul-
chre a T 1 Praeseutem soperimetrarum us
o, i .p..-n.:.u.

tal
s, mh.l \ﬁlhndum

e
ere figuras
am fungeudi rationem, et ex fis reperire vel eligere
o, duse Maximum out Minimom - pracstet ols fungends ratione,
v . in simplicissimo eam, quae ex seque capacibus est bre
simi ambitus, quse v Cira] s, decussata, ot sic dicam, quae-
Sione cum inquisitione  capacissing Saepe

) De methodo areus curvae. parabolicae inter se comy
Pt o paral ter wparandi. Aet,

**) Investigatio algeb, arey parabol
¢ raionem habentium ei. - o "0 SHgsatam inter




etiam ego utor Functionibus _diffeventiatis x, neglectis differentia-
libus: ut si # sit Funetio ipsivs x, tune dz mibi est quantitas
naria, quae prodit dz dividendo per dx, sew dz =
jgna in cojusque arbitrio su
ci ob fmll-‘ Ui

M, vl 26 < L
puneto mm. sito

"

duas. quaniitat

il veferat ad
summando

+ alioqui oporteret

um praestet, eligere.
e (lig. 131) particular
ravitatio
minuta sunt. Mliud puten.
tur et (fig. 138) linteo BFN
Il quoe Coserom grvisie (eam e
ei fi e

et reclis BB, SN,
semper liqor

rlasse jom Ti

wm est, a quaedam dedisse in

*) At Eradit. 1695 Jul

ico propositi, et a

a minima inter duo

it generaliter.

rrerit. Methodus

onstare. ex_portionibus superficierum,

i oy quales. sunt plmln aut sphae-
plana.

Actis®) primi Problematis a Te in Diario G
Domino Marchione Hospitalio praeteriti, pro I
sed non dieit, an

mum pracstant
Cquod eligi potest

um datom superficien tangen
PMN hace plana, aut hae superfcies
communen in superfcie data. sectio-
ta datae superdiciei sibi indefinite vi-

cina R et S, quae
fcilitatem caleu 7|m:|uuv|n habere. intelligantur : quae
s hedra in w tale T, ut

marum ab R et § ml 'l. nempe .|...rmn RT o §
hedris planis sunt rectae, in sphaericis areus
BT+ ST it ommiom possibilium

eligendae

e per punetum datum, et ex his demum

wna (regulariter) quae a puncto dato tendit ad alterum puctum

datum.  Quod si Tibi alia occurrerit via, tanto erit gratior, Sin

hanc ipsam excolueris. etiom sic. jucund t intelligere Tuo
studio eruta; materia enim ele.

Dabam Hanoverae 29 Ju

*) Solutio sex problematum Fraternorum ete, Act,

ol Frudit, 1698




LXXX.
Job. Bernoulli an Leibniz.

Groningae 13 Aug. 1695,
Voldero nullam accepi responsionem; an st
percuperemsaltem  noss,

Hactenus a b
o forte ipsi- satisfecerim, nesci
I jam sentiat de sua_objectione
quam_ insolubilen
“ponsione. sibi ip

maequalia, pars. infi-
wplim .n.pu- ete. Sed cum valeat ubi-
£, hane responsionem nl-
eram, quam i
 Tuae, quam
Gallia formasti (atilem et geatam rem faceres. publi
ractatum ederes, quem de hisce conseripsisti) etnon ita pridem
Varignonius ujusmodi  dilwendam mibi proposuerat circa descen-
sumgravium
Tnstabit,

Volderus petere claram explicationem  illns
tensionemn et impeneteabiiatem  vequiis

Regeret forsan, si tales Monades stal
b

perinde est)
oti corpori aut parti attr wendam e

e velis: i
non - extensis non componi p
ere, quodiibet

st extensum; ita ut forte cogaris
m (die m |mllmmun m

we forma nec anima nec
exseniali; rectissime ,

seu structura corpo-
oium non opus st

piritu opus esse, ut illa
que mil

4
F 4
]

520
magneles se mutuo attrabant vel repellant. Kt A ...pm.
cogitavi, annon quodiibet corpuscalun
eo sil. constructum , ut pro. ratione
copiam materiae longe sublilioris ¢
Iabentis, ipsiusque quasi sphaer
quid etiam Newtonus st
miia et singula corpora tolius universi in se mutuo gravitare sew
se mutuo atteahere, adeo ot 1 rpus gF.. non magis
versus centrum terrae trahatur, habita ratione vicioitatis , quam
versus centrum Saturui, aliusve Planetae, praeterquam quod va-
cunm admittat, Hugenio nppmhnul u e umlwlh oro vidi.
anquam me disisse
menta insecabilia aut ad o
e Mart i o
pervenice. possini; x|lv.wn||u quosque jam perventum sit
dis. materiae |~lrh e fi sam esse in partes
wimero. i g, ey iuann istarum - particularum
iguam : “quomodo haee cohaerent ?
e exigua, ergo nmuuln sunt
suntfinitae, ergo

n dicere nemini,

ferm ili 0 part
m-...m- L4 b+

st
e parva non existeret separatim,

tto; sed miror, quod dicas, quodsi
oS agituf, infinita o ...n
ederes esse. Vi

nam - quemay e
corum pmhaw me posse, it ¢
sl




Gaudeo Tibi placuisse Ocnometri rationem meam; placel vi-
d o pro. reallusione _cognoscenda, de qua ego
non sollic ‘automatarii machinulam

id praestare intellex si dets i
reaffusio aquae fiunt simul, ita ul quantitas liuoris in dolio mun-
quam  mutetur?  Uterque sane tubulus _observatorem frustrabit
uequeremedium video proboc. Ceterum valvulae etiam applicar
possent Barometris et Thermomelris communibus pro _maximo
ascensu et descensu explorando, unde tubis varicosis non essel
sed praevideo diflicultatem  applicationis  valvularum intea

tubos vitreos.

Mirabilia mili narras de Tschirhausii modo procedendi; ex-
|wr|llnnm .,1. ipso aguitionem sui erroris el revocationem absurdae
e rel et gratiarum actionem, quod a me in rectam
Quid? loco horum rependere ingratitudinem,

Towdem, dicere wihil metbodum susm
talia profecto i m non decent. Ubinam antiquus
quem Du, Menkenius impense adeo in illo extulit, ut

disse gl
unter gelehrien an candore, hofMigheit und D
t maguus Hypoerita Tachirnhausivs, aut caecus adors-

tam din
primeret? cur Tschi num meo praeposuit ? cur publicun
" i schediasma longe prius ad manus suas per-

n, cum Tachirnhausius rem adhue impos-

inventore,
debito fer

optarem etiam
ventionen

storiae una cum priore meo schediasmate suppresso et ejus lteris
il

Elegans et con-
Tsodynamaru
s seu ejusdem

e probiad’ B tods -
tu difiivs il apparet, A |l‘rnnln~|nm I:E g

schediasmate meo.
garing

simplicius est, ideoque in Tua est manu
u-

miltere,

e S——" A onscribendo mu.rum Tnu'lnmnn
e nondum - sati o

rer g o sat stints cmi quicl re-

;lmlm vel subtrahenda nim vel"l

isses facile, vevera inii e g

o lnitas llnb!w ese rvu‘ Aue eadem fun-

s e, . coum m..pl in
"= 1, problen i
BEN (fig | \ '.":'- "JJ,: et

circulus: patet
it et wtique non modo semicive

BRN

Su
oo potestatis
Aquaesita genitriy

wajus ut (fg. 140,
s it ut BRN o BSN --<|ln-uu 1

m
+ sed quodeunque alind segmentum v,
o vel minus ut B




maximum inler suss respective Isoperimetras, qum BFN. e
vero mallum_est maximun _maximorum,quandoquiden B in
nfnitum diminai et BR tam augeri potest.  Hoc ap-
0
o men geners squons dy = =ees
loco generalis Functionis X substituatur x, habebitur

prime. convenit
in qua s

seu summata aequatione yFh =

semicireulum BFN, si
adhibeatur — ¢; et sl
quidem in hoe solo casy,
x, omnes tres cursae BSN, BFN, BRN, sunt co-

nes., nempe omnes
diversi generis curvae: si ex. gr. Y, tune assumta
s, sed sisumatur + vel — ¢, tune

gorii. Catenarim el Tachirn-

ere velles, remitterem oeyus;

tarde admodum ad we' perveniunt,  Nondun
it in Actis pro linea brevissima inter dvo

o se mibi obtulit, ¢
b

ret

) lineam brevissimam in duabs
s, ab B oad S tendentem, eamn esse quae b
i haedrarum sectione NMduos angulos ad ver

ita dicam, oppositos RTM, STN aequales. Sed hoc

.
s, quac in nonnullis, ut in Conoidibus et Sphaeroidibus
usvis gradus facile construi et fave ele.

P 8. Meis jam seriptis, accipio hasce a Do, Varignonio curt
deseriptione Yino) quod valde compositum deprehendo vereor

que, ne vel sola frictio denticulorum et virgulae ferreae fiberum

descensum et ascensum ‘suberis mulum  impediat,

quod eundem defectum habet , quem ostrum,

indicet, si effusio et afusio simul fiant,

absurdissimam Fratris Epistolm in- Di

singularem omnino refutandi viam i ingit enim sibi statim

analysin quandam desumtam ex methodo indirecta (sed male et

longe aliter, ogo feci, adhibita it enim me supposuisse

centrum gravitatis debere infimum locum sumere in liquoribus, ubi

mutata figura non eadem copia manet, quod tamen seis me i

primis praccavisse, nullamque me habere consideration:

gravitatis, sed rem totam deducere a summa gravitationum seu

gravationum , prout volueris nominare): illaque me usum fuisse

conjecturat et tandem temere aflirmat, quam igitur prolixe refutat,

qtendendo quod mulise shsurditates exindo sequantur: quod qui-

dem veritatem in mullis invenerim: id autem factum esse x acei

i mos felciter adeo se mutuo

corrigentes, ut fortito verum exhibueriot. Vides miserum homi-

nem cum umbra pugnare; quid, quaeso, ineptius quam-refellere
" quae mea non est? si volueris, mittam foliols. Praeter
iscit adhue in arbitros Dn. Hospitalium et Newtonum, Re-

jus refutationem me non tangere, mi

meam - responsionem
proditaram.  Simul etiam accipio. Acta I.ip-."::oluninm in-
sed vilil adhue in illis legi.  Mittes ergo tantum Place:

gy




LXXXI
Leibniz an Joh. Bernoulli,

‘u-un&nluh qui nostris
) suppeditamus, quibns
dudddeies benelc .m..u dissiun

Epistola Domini Fratris Tui ad Dominum hnauuwn{ e
recta est, quod ex eo judico, quia ipsius Theorema mechanicun
de sinubus lundat.

Uti se it mea expressione per (:), commodo Typothets-
rum; poteral codem modo eliam exprimere rationew, ut wuper
seri

Ad priores me referens mibil nunc addo, nisi ut valeas o
e ames, qui sum perpeluo tuus ete.
Dabam Hanoverae 8 Augusti 1698,

LXX!
Leibniz an Joh, Bernouli,

Gratum mibi est intelligere, Oenometrum Gallicum niil
alind esse suberems, qui elevatur secundum virgulam fer-
veam,  denticulis adjunctis. Huic constructioni nostram wique
practerendam putem.  In Thermometris et Barometris Tubos v1-
ricosos valvalis Tecum praetulerim.

Dao. Tschirnhausio ad literas ipsius responderam, me Thi
communicaturum vel communicasse, quae objicit; ab eo fempore
milii non scripsit.  Velim inter bouos bene et candide agier, *
suum cuique \ribui. Do, Tchirmbausias quanio mage simult 2
se negligi gloriam , tanto eam aflectat magis. Dn. Menkenius u

ftatam  suaram  magls, quam  aequita
Tschimbausio defert. tanquam vieino, quic
est; exteris remotioribus, ut Gregori
favet, ut eos benevolentioe sig:
astrictos putat.  Gregorii Cate

sed tantu

titeris Menkenianis intellexi, Acti ri*): ubi accepero,
mittam statim. Respondi ipsi, videri eam venturam  post
nisi aliquid digni habeant, ve-

festum, nec Anglos nosir:
re.

v ia Problemata Ts trorum solvuntur

uno dato i, sed o o procunue, wtique won un

maximorum sed v m

amen in dis caibus haee

sumie inter.summandum comtat
Ut dato ambitu, Efipticula,

vera et producenda minima in dat
semper eadem sit methodus directa generalissima et ad sequatio-
nem (saktem diffrentialem) deveniatur,  Nee pro minima super-
ficie abludit speciale, quod adhibes, Theorema elegans et uile: na

datam Illlg!llll‘. transiens

ctum i planum superficiem datam il tangens.
Ut Dn. Volderus, ita ofim Gregorius a S,
infinito non habere locum Axioma, quod Totum sit m
mili videtur alterutram dicendum, vel infinitum revers
totum, vel infinitum, si totum sit, et tamen non sit majus sua parte, esse
aliquid absurdum. Sane ante mutos anos .|.nm...|m., numerum seu
my

nimo, seu fractione. ommium s
de motu celerrimo, et similibus.  Etiom Universum

otum, nec concipi debet ut animal cujus anima Deus, i Yoty
e uciebant. - Quemadmodum autews; non datur Elementum g

*) Aets Erud

1698 Jul.




inima pars unitatis, vl winimum in Numeris, ita
minima, seu  elementum lineale; linea enim, ul
ri potest in partes vel fractiones.  Interim fateor, cum
finito et minimum ab infnite parvo, non
il infinite parvorun,

0 non licet, ut jum
i infinite parva et ifiita possibila crede-
ea esse, non ideo disi ea_esse impo
o adhuc veliqui. Cam negavi, ad minimss
facile judicari poterat me non locutum de no-
us, sed etiam de illis, quae actu flunt in naturs.

Etsi igitur pro certo habeam, quamlibet partem materise esse rur-
sam, non ideo tamen hine_ sequi puto, quod de-
i i conceds,

quod ulla detur portio omnino minima. Si quis consecutionem
in formom redigere velit, sentiet difficultatem. At $i
ite exigua, ergo singulae sunt finitae
singulae sunt simul
sumtae constituent magnitudinem infinitam, Hane con
sequentiam nion concedo; concederem si aliqua daretur finita, quie
minor esset caeteris omnibus, vl certe nulla alia major; tune
enim fateor talibus assumtis, pluribus quam est datus numerss
ntitatem majorem data quavis. Sed constat, qui-

orem finitam dari. Uteris exemplo sane ad ren
accommodato. Ponamus in linea setu dori, §, §, §, vy, oy ot
omnesque seriei hujus terminos actu existere; hine infers dari o
infinitesimum, sed ego il el h.m- puto sequi, quam scty dar

Cam disi,

ncta dari sibi infinite vicina, et multo minus dari
revera puncta concipio, non ut elementa linest,
sed ut limites seu negationes progressus ulterioris, sive ut linese
terminos

Quod ad Corporis Naturam attinet, saepe dixi (quod videris
won improbare) omuia phaenomens i corporibus explicari .
M + adeoque et vim Elasticam ;
chanismi seu Leg
impenetrabilitatis

posse derivari; itaque alind quid in corpore

modificatione oriantur cona'lls et impetus,
i modificatione etensionis oriuntur figurae. I'-r Monadem intel-
n,u substantiam vere unam , quae scilicel non sit aggregatum sub-

Materia ipsa per se, seu moles , qlum materiam pri-
non est substantia; imo nec aggregatum sub-
Aqunl muunyldllm Materia secunda,  seu

esse statuendum,  cuju

au
rus ex substantis in-
vel mei non sunt.
Sed si nullae essent animae , vel his analoga, tune nullum - esset
Ego, millae monades, nullae. reales unitates , nullaeque adeo mul-
titudines substantiales forent; imo omuia in corporibus non nisi
phasmata essent.  Hine facile materiae. par-
tem, in qua Monades non exis

Miratus sum Hugenium atque Newtonum admittere vacuum,
seilicet quod animum ulra Notiones Geometricas non sustulere.
e, Newlomm statuisse_attracionem, quae

I Interimquod ait. corpy

(b i seoabbed il Ay magn
i) non videar. contemnerdum, elsi Hogenio 4l minus arri-
deat. Et plane probo quod

i

Optime focis, ut. functionis nota
functio, veluti ut § sit functio ipeius x.
ejusdem , possent di numeris. ~ Soleo interdum adhibere no-

ingui
tam relationis hoc modo LI, L1, etc. id est uteunque for-
matum ex x; ita

quod ex pluribus formatum, ut ex x ot y
Et quando formatio’ est Tuiosls o-
. ot LLL! yel
formalio s atonsis integr scibo 5 L
nonnisi. una mmn, aut paucan, sulicont terse graccae! vel
ut soles.

aliquid tale,

poterat applausum
nune tironibus nostrarum Methodo-
rum magis placeret, quam Tibi. Cum Dn. Frater ru.u P 7o
alicubi_nondedisse verum responsum, oportet. u i ha-
bere videatur solutionem generalem.  Verba, thu. "Mpll‘llllll




et ut communices rogo
is jam .mm aceipio hasce a Do, Varign

allatus est ad me mensis Julius
regoriana_do Coleharia milo, quse logeni
Judiciamigitur Tuum ubi remittes,

Actorum, unde haec
mibi spatium  nondum  fuit.
plagulas istas accipere spero.

LXXXI.
Joh. Bernoulli an Leibniz.

n....un pn.,ulu Actorum cum gratiarum actione. il in

a prioni problema solvisse.
Ut vero ex mPtthﬂl pmumm catenae proprietatem _eliceel.
X qaa celera o) .
non fuisse scopum erumd: i
ul, qua data porta, ad nostram solutionens pervenitet, modo spe-
ciemsolutionis exhibuisse viderstur. Suum adeo solvendi modum
quaesito, quod jam cognitum habebat, accommodasse eredo.
enim rmp 1. si non paralogizat, salem maxima est inevidentis,
m

0 quo pacto confundit potentias. Sed tamen verum con-
i, e quod duos paralogismos se mutno eorvigentes (i
Fratris ton vel potius quunv-n studio.

o utar ) admiserit,
odo dixi,praemissas conchusi
conelu:onem praemissis adaptasse.  Miraberis i anentem statim.
(uasi eliam 1o usi fuerimus methodo Newtoniana, quando illam
etris familiarem depraedicat. Rem forte gratiorem mulis -

" Menkenius , si hanc eramben recoetam omisisset, proe-

sertim cum scateat tot vitis ypographicis. sensum non_ turhanti-
bus, sed pervertentibus, ut qui nostra non antea intellexerit,
frusra st ea v ediscere velle. Notat Gregorus catenaram esso
debitam curvaturam forwicibus conclia diu est, quod
idem et ego et alii annotavimus,

Obiitus vw.m adjcere nuperis meis Varignoniana, ea nune
witto. Logi et relegi quae Tschirnhausius de secandis arcubus
paraboliis in Adis habel; al ne nune quidem rem acuetigit
Quam misere obscura sunt omuia!

si aliquam habet? Sed haee jactat in aére, ot mea
altenuet, invidet quippe mibi primam inventi laudem - sed non
impune;. patefaciam publico, quam candide mecum egerit.

solutiones Problematum meorum; sed

solvit tantum pro Conoidibus rectis et eircularibus, non oo
Diario Galie

o i e,

multo minus pro angulo obliquo , et minime pro an-
..l.u-up variante, quemadmodum ego solvi, si recordaris.
Hac ipsa hora extra urbem abiturus, nune ad literarum Tua-
rum contenta prolixe, prout vellem, respondere non possum : id
saltem dico, e etiam credere maximam et minimam quantitatem
non dari;, infinita et infinite parva non posse demonstrari exnun,
sed etiam non posse demonstrari non existere; probabile ta
esse existere. — S omnes termini hujus pmmuum “.0 e
elc. actu existunt, ergo existit infinitesimu
sequuntar: mibi videor hoe jure posse inferre ex mm mmu
Nec ego puncta concipio ut elementa lineae, sed ut imites tan-
tum. Quid per materiam primam per se seu per molem di-

*) Annotata in sol
rm, Acta Erudit, |

e hrsternas Problematum quorundam suo-




———

neque etiam quid Tibi sit_incompletun

intelligas , won salis capio
Si materia secunda sey

massa non est substantia, sed substantiae; si hene compa-

duas, quemad
lites ete. ot explica
singularem consist

cedis portionem materise mullam esse tam o

fnitae

tant. tal

ut perveniam

duam, ut possim dicere hane esse suby
tias? Sane materia

exiguas., sed in mi
n dantur.

Hesterna. luce
factum fatetar bis v
wdatem quam i
Jiam metho

lisce vle ot fa
Verha
. Tibi adjungt,

wencore accepter de
et de M. Newto
es de ce temps,

wrepondre aux deux
wle Journal.»

user dans tout ce differ
n,

dusu's ce que faye parlé & mon tour, ot que

i
aeso clare, in quo putes talem substaniian
. Esto esse aliquod a

L in qua o
les animae, tales substantive, tales monades
e velis notare: quou
ad simplicem wnitatem

o
imas, il est, in puncta seu non quants, quse
accepi literas a Do, Voldero, Iy sibi sats-

erbis: I literis twis offend; solutam diflcul-
Proposueram, non ut impugnarem indivisibi

de qua eram pers

i
S, cum tamen ommia vide-

mir paria, cademque aequatio ulrique parti conveniret elc.
ve ele.

uibus Frater arbiteos, Hospitalium ot Newio-
laee sunt: ., Je declare que bien loin de re
wbitrago de M. Leibnitz, jo vex
bon coeur celuy de M. Ie Marquis de Filopi-
comme de tous les plus excellens Geone-
pourvii veuillent. surseoir lour

ve acheré de
solutions que mon frere nous a données dans

St

LXXXIV,
Leibniz an Joh, Bernoulli,

Ante omnia wuntio, literss Tuas, quas in itinere inter Ha-

noveram et Herrenhusam, ubi aula est, perditas ex circumstantiis
credideram, praeter spem comparuisse i massa schedarum , u
prius quaesierai frosi; itague Te meta solvo , quam Tibi in-
cutere poterat lector incommodus eorum, quae de Pastoribus qui-
busdam vestris dicebas, quos ego nunc a prdentioribus edoctos
s judicare arbitror.
Gregoriana de Catenaria adspexeram magis, quam lﬂpm.
sed dubitatione Tua adwonitus, - demonsirationem - prapositioni
primae, qua fundamentalen quandam lineae  proprietatem consti-
tuere conatur ex Mechanicis, non tantum legi, sed et examinavi:
“ (mirum dictu) Vie caetera ingeniosus ita paralogizare deprehen-
sus est, ul vix lyro possit magis; sed perplesitate exprimendi se
fortasse.ipsum decepit. successu apparente. ~ Adjeci examen, rogo-
due ut consideres, mibique sententiom Tuam perscribas, delibe-
Tesque mecum, an e re sit mitlere ad Acta. Satis apparet quid-
iid affectet, non satis ab ipso intelligi usum Caleuli infinitesima-
lis, et imduisse sese in spinas, fere ut olim Dous. Sauveur Pari.
sis.  Usum Catenariae ad fornices non satis concepisse animo
vel explcuisse videtur. Bt sane mereretar res esponi a To di.
stinctius,

Dni. Tochirnhausii procesum Tecum admiror, ~ vellemque
actum fuisse apertius, et suum cuique tributum,

Vonio nunc ad ea quae in Epistols Tua novissima sunt ueva-

Collighs ita: 8i omnes ter hujus pro-
Gressionis §, §, §, |\ etc. actu existunt, etiam oxi-
Sere infinitesimum, et qui eum sequuntur. Respon-
deo: Collectionem osse probam, si concedatur aliquem revera esse
ermioum infitesimum , aut. post - nfinitesimum,, id ipsum vero s
me non concedi.

Quaeris 1° quid per materiom per so, seu materiam pri-
wum sive molem, a secunda distinctam , inteligam. Respondeo . 41
duod est mere passivum, atque ab animabus vel formis so-
Junctum,




completum ?  Respondeo:
activo, el activum sine passivo.

. Petis, ut Tibi dividam portionem massae in substan-

. ex quibus componitur. Respondeo, tot in ea esse substan-

individuas, quot in ea sunt animalia sive viventia vel his ana-

od
;llamqm liquidum (imo et reliquam mas<am ) in quolibet pisce vel
animali contentam, rursus ut novam piscinam dividi debere arbi-

tror, et sic infinitum,
49, Monadem completam seu substantiam singularem voco
analogum, anima_ vl

tatemque sententiae, non levi

a longo tempore tractationem et retractationem tandem

ot fortasse aliquando non minus probabis haec peraguoviiege.
quam illa dowdurxa.

Dus. Bayle, auctor Dietionarii duobus in folio vohminibus
editi, qui olim Novellis Reipublicae Literarise operam dederat, cum
non in Philosophia minus, quam Historia valeat, lectis quibusdsm
meis Philosophicis in Diario Gallico et Batavo, objectiones quis-
dam humanissime propositas inseruit Dictionario suo, voce: Ro-
rarius. Eas cum nuper legissem, responsionem modestam misi
Dno. Basnagio, ut si videatur inserat suae Historise Operum Erv-
ditorum, modo Duus, Bayle assentiatur,  Hic responsionem meam
secum communicatam sibi non tantum pulchram, sed et eflicacem
(fortem, ut Gallica vox habet) videri, significavit ipse Literis hu-
manissimis ad me datis, editionemque ejus gratissimam sibi for®
professus est. Quaeram, an adhue aliquid ipsum moretur

Pro

]
Varignonianis notitiis, quae sane mihi valde placent
gratias ago. Oenometrum Langlosianum compositius est, quamt
ut facile homines id sint in ordinariam praxin deducturi.

Quoniam Historia Academiae Scientiarum Regise typis para-
wr, rogo wt quaeras, sed tanquam per Te, an aliqua et qualis
ibi mentio mei, cul reapse ibi datus fuit a Rege locus, elsi tune
cum introducendus eram, Johannes Fridoricus, Dux Brunswicensis,
me ovocavit ad se; quod ipsum tanquam Tibi notum addere po-
tes, quo minns Dows. Varignonius quaestionem mirelur.

Nosse etiam velim, quis Auetor Historise, utrum Dnus. Abbas
Gallois, an Daus. Fontanella, qui nune Secretarius st Academiae,
auctor Dialogorum de Pluralitale Mundorum ; el utrum Memorise
Physico - Mathomaticae, quso cosptae erant, nomine Academise con-

dus salem videtur : promiserat inter alia currum non evertendum
(-cm:-'."h)l An ot quid tum in hoe, tum in aliis
reapse praesitrit, quod alicujus st moment, + Duo. Varignonio
divare poteris, cul facle eiam erit judicare ex dicts, uis il
qui designatar, ot quem nunc nominare non possum,
perest, valo et fave eic. o shyetg o

Dabam Hanoverae

goriano, sed descriptionem et expeditionem varia. distulere. In-
Garoust.  Adjeci

@ P. 8.%) separatum, quod, si ita videbitur, Do, Voldero com-




